
Denombreuxlivresontétéconsacrésau«Nombred’Or»,enparticulierceluiécritauXVèmesiècle
parlemoineLucaPacioli contemporaindeLéonarddeVinci: .Ontrouve
desapplicationsdecette«DivineProportion»dansdenombreusesconstructionsetœuvresd'artdepuis
lestempleségyptiens,jusqu’ànosjours.DepuisleParthénondontleplanestconstruitsurunrectangle
dérivédeF,danslesœuvresdeDürerdeLéonarddeVincietparexemplelatourSaintJacquesàParis
dontleshauteursdestroisétagesserépartissentenpartantduhautselonuneprogressiongéométrique
deraisonF.Plusprochedenous,legroupedepeintrecrééen1911souslenomde«Sectiond’Or»par
JacquesVillon.
Sansvouloirsuivrelesélucubrationsmystico-vasouillardesdespseudo-ésotéristes,onpeutconstater
que,sil’ondemandeàunnombresuffisantdepersonnesdepartagerun segment dedroite donnéen
deux parties de manièreque l’ensemble leur paraisse particulièrement esthétique le pourcentage de
cellesquiplacerontlepointdedivisionentreles5/8et2/3deladroitedépassetrèslargementles50%.
Demême,sil’onmontreunecollectionderectanglesdontlerapportlongueur/largeurvariede1(carré)
à3parexemple,àunnombreimportantdepersonnes,enleurdemandantceluiqu’ellestrouventleplus
beau, dans ungrand pourcentage descas ce sera le rectangle dont le rapportL/l est proche deFqui
obtientlemaximumdesuffrages.
Personnellement, lorsque j’ai voulu rénover la vieille maison que j’ai acheté en Bretagne, j’ai
découvertquelesdimensionsdelapiècedeséjoursoùl’onsesentaitparticulièrementbien,mesurait
8,20mpar5,10msoitunrapportL/l=1,607,valeurtrèsvoisinedeF.
Lesprofessionnelsdel’image,peintres etetphotographes,saventbienqu’il est bondeplacercesur
quoionveutattirerl’attentionàl’undespointsfortsdel’image,soitentreles2/3etles5/8.Celanous
amèneàlanotiondetracérégulateur.L’analysedenombreuxtableaudemaîtres montrequedetous
tempslesartistesonbâtileursœuvressuruncanevasoùl’onretrouvesouventlenombred’or.
Lafigure1reproduitunegravured’AlbrechtDÜRERextraitedeson«Instructionsurlamanièrede
mesurer» avecsontracérégulateur(fig.2
Celanousconduitàétudiersuccinctementlagéométriedunombred’oravecladivisiond’unsegment
dedroiteenmoyenneetextrême raison.

)

Division d’un segment de droite en moyenne et extrême raison. Il ‘agit d’un problème classique.
ConsidéronsunsegmentdedroiteABetproposons-nousdedéterminerunpointM,situéentreAetB,
ettelque:[1] AB/AM=AM/MB
relationquel’ontransformeaisément,paruncalcul,en:

[2] AB2 = AM(AB+AM).
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relationquel’ontransformeaisément,paruncalculelémentaire,en:
[2] AB2=AM(AB+AM).

Figure2:Tracérégulateurdudessindelafigure1

Decettedernièreexpression,ontire(fig.3)uneconstructionquifiguraitjadisdanslesouvrages
scolairesde géométrie élémentaire.MenonslesegmentdedroiteBC,perpendiculaireàABetde

longueurBC=AB.Traçons lecercledediamètreBCetdecentre0,ainsiqueladroitepassantpar
A et0,quicoupelecercleenquestionauxpointsM’etN’.Onsaitque

[3] AB2 = AM’xAN’=AM’(AM’+M’N’)
ouencore,puisqueM’’N’=BC=AB:

[4] AB2=AM’(AB+AM’).

Sil’on rapprocchecettedernièreexpressiondel’expression[2]onendéduitque:AM=AM’.
PourobtenirlepointMcherché,ilsuffitdeportersurAB,àpartirdeA,unelongueurégaleàAM’.Le
point M se trouve parfaitement défini parlerapportAB/AMetlecalculmontrequecerapportn’est
autrequelenombred’or.
ReportonsàpartirdeA,surlesegmentABetsonprolongementversladroite,unelongueurANegaleà
AN’.Onvérifieaisémentque:AB/AM=AB/BN=
Enlangageordinaire,celaveutdirequelepointBdiviselesegmentANenmoyenneetextrêmeraison
(de même que M divise le segment AB en moyenne et extrême raison). Insistonssurladouble
propriété remarquahle de la division representée par le nombre , telle qu’elle ressort des relation
entrelestroissegmentsAB,AMetMB:

1°AB=AM+MB.

Figure3:Divisiond'unsegment
dedroite en moyenneetextrême
raison
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L’undessegmentsestlasommedesdeuxautres.
2° La condition [l] s’écrit également : A M 2 = A B x M B . La longueurde l’undes segments estla
moyennegéométriquedeslongueursdesdeuxautres. Cettedoublepropriétéestspécifiquedunombre
d’or.
RemarquonsencorequelesquatresegmentsMB,AM,ABetAN,prisdanscetordre,ontdeslongueurs
quiformentuneprogressiongéométriquecroissantederaisonégale .

Lafigure4nousmontreuneautreméthodepourconstruirelasectiond’oràpartird’un«carrélong»–
rectangledontlerapportL/l=2–onaAB/BC=2

AC2 = AB2 + B D 2 = 4 + 1
d’oùAC= 5,AF= 5-1d’où AB/AF=

Apartirdecetracé,onpeutconstruireunpentagrammeétoilé:
ApartirdeAetdeBcommecentreetuneouverturedecompaségaleàAFdelafigureprécédente,on
trace deux arcs decerclequisecoupentenH.EntraçantlesdroitesAHetBHonobtientlapointe
supérieure de l’étoile. Sans changer l’ouverture du compas traçons des arcs de cercles avec
respectivementABetHcommecentreonobtientlespointGetIquiconstituentlesautrespointesde
l’étoile.
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Figure 5 : Construction d'un
pentagrammeétoiléàpartirdu
rectangledelafigure4.
De cette construction on peut
tirerunesériederectanglesdont
lerapportL/lestenrelationavec
leNombred'Or
Voirfigure6pagesuivante



Rapports des différents rectangles issus de
avec le pentagone et le décagone

réguliers
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RectanglesdontlesproportionssontreliéesàΦ
Surlafigure6,onobservelaprésencededifférentsrectanglesdontledétailestreproduitFig.7etdont
lesproportionsserapportenttoutesplusoumoinsdirectementà .Nousn’entreronspasdansledétail
deleurconstruction.Nousconseillonsàceuxquidésireraiententrerplusavantdanscetteétudedese
reporter à l’étude consacrée au Nombre d’OrdanslaCollection Que Sais-je (n°1530) par Marius
CLEYTET-MICHAUD.
Toutefois, il est intéressant de remarquer que le rectangle de la forme Kcorrespond à un rectangle
qu’une diagonale partage en deux triangles rectangles possédant une propriété remarquable : les
mesuresdeleurstroisanglessontenprogressiongéométriquederaisonF.
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Figure7:Détaildesdifférents rectanglesissusdelafigure6.Certainesformes(deAàF)sonten
rapportdirectavec leNombred'Or.Lesautres(deGàK)sontplusparticulièrementenrapport

avecles anglesdupentagoneetdudécagoneréguliers

AB / BC = Φ
= 1,618



Figure7–suite1
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AB / BC 5 = 2.236
AE / AD =
BC / BE =
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Figure 7 – Suite 2

Figure7bis:Rectanglesissusdelafigure6maisdontlerappartavecF estmoins évident
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Figure 7 bis – Suite
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Forme I AB / BC = 1 /sin 36°
= 1,701
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Figure7bis–Suite
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Forme transcendante:
Les mesures des angles

A,D et C suivent une
progression géométrique

de raison Φ

Exempled'utilisationPratique
Ilestpossible,mêmerecommandé,d'utiliserlaproportiondoréepourdenombreusesapplications,

ecaronrisqueraitdetomberdanslamonotonie.
Heureusement,ondisposed'unbonnombrede rapportsissusplusoumoinsdirectementde cequi
permet unebonnevariétéde proportions.
A titred'exempleessayons d'établirleprojetpour unegrandetable,dutypetabledeferme.Une
dimensionest imposéeaudépart,lahauteur : 78cm.Nousdécideronsqueleplateau;enboismassif
aurauneépaisseurde 5cmetdéborderadupiétementde5cmdechaquecôté.

. Nousl'inscrironsdansunrectangledeformeB
( )cequidonne:

Hauteur: 78-5(épaisseurduplateau)=73cm
Largeur: h x hx1,27=92,71arrondià93cm
(nous l'inscrironsdansunrectangledeformeE(rectangle"Parthénon):

Largeur: c'est celledupiétementplus deux fois5cmsoit103cm
Longueur:103x2,164=222,89arrondisà223cm

Celanousdonneuneassezbelletableautourdelaquelleonpeutaisémentmanger10ou12personnes
Onentrouveraunplansuccinctàlafigure8
L'auteuraréalisécettetablepoursamaisondeBretagne

mais surtout pasd'unemanièretrop systématiqu
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Commençons par largeurdupiétement

Dimensionsduplateau
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Les dimensions du piétement
sont dans un rapport "racine de

Phi" et celles du plateau
correspondent au "Rectangle

Parthénon"


