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LECTEUR
E S Y~ges du Compas de Pro-
portion étant dans un trts-
grand nombre,je me jaisprd-
po~' de vousdor~ ner~ulement

icy . Mon cher Le~ettr, ceux qai m'ont

fmblé les glas utiles ~ ler plus gene-
raux, afjn que par lent' moyen vous puis
fte~ facilement tropz~er les astres d~
vous-mémo, jr toat quand rvoas aa-
re~ bien compris les dimon~frations da
ceux que je protons enfigner icy la pC~s
briévement qu'il me fra po~ble . Ainf
~e me jais contenté de mettre falement
dans cet In/irument, d'un côté la Lune
desParties égales , poarpouvoir dirzri_
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AU LECTEUR.
fr kne Ligne droiteflon cane raitn don-
née : La Lime des Plans ,pour pou-
rvoir augmenter é~ dsminuer un planfi-
lon une raifàn donnée : ~ la Ligne des
Polygones , pourpouzroir infcrsre dans
un Cercle un Polygone régulier ; C~ dt
l'autre côté , la Ligne des Cordes , pour
la mefore des angles, ~~ la Ligne des
Solides, pour pourvoiraugrnenter ~di-
minuer un Solide filon une raifon don-
née.

D E

L' ~T 5 A G ~
D U

DE PROPORTION
C O M P A S

ECompas de Proportion eh un In(Iru-
menc de Mathématique , dont on peut
fe tervir tres-commodément pour re-
fondre promptement & facilement les
Problemes les plus utiles & les plus

necefi~aires dans coures les patries de Mathéma-
tique, & principalement dans la Geametrie prati-
que , tant fur le papier que fur le terrain.

Bien que la conflruçl:ion de cet In(trument ne
fois pas inconnuë aux Ouvriers , qui travailleur aux
Inflrumens de Mathématique ; néanmoins je ne laiC
feray pas de l'enfeigner icy briévement pour les Lir
fines que nous nous Pommes propofées d'y mettre,

A üj
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CONSTRtTCTION DU COMPAS
f~avoir pour les Lignes dsi Partita igala .r , daa Plars.~,
dar Polygantr, dar tordes & aLsr Silidat, rtant fa_
cite â leier imitation d'y ajo~3ter les autres lignes,
dont on peut avoir befoin dans la pratt'que , comme
la Ligna /ar Tisrgauttr , pour la defcripuon des
Cadrans Solaires, !w Lig~ra dtf Mttaxx, &c.

Cott~rpïiion da Gbmpas dt Pro-
portio~ .

~ Yant dGcertniné la longueur du Compas do
proportion

	

que vous voulez conflruire,
gomme de fix pouces , ce qui efl le plus ordinai-
re , & la largeur , comme de fix lignes , preparez
deux Refiles de letton , ou de quelqu'autre mariera
folide , ayant cerce même longueur & cette mcme
largeur , pour les jambes de vôtre Compas, lef-
quelles doivent être mobiles â (entour de leurs ex_
~remitez, que fon doit pour cette fin joindre en_
femhle par le moyen d'une charniere , enforte que
le Compas de proportion fe pallie fermer & ouvrir
çomme fon vqudra par un mouvement . qui toit
autant égal & uniforme qu'il fera poQible , pour
s'en pouvoir fervir plus commodément.

Le canne de cerce charniere fera pris pour le
centre du Compas de proportion , comme A , du-
quel on doit cirer delhus chaque jambe de côté &
d'autre toutes les lignes qu'on veut ajoûter au
Compas de proportion , pour fon ufage, & pre_
mierement lA Ligne de.r PRrria,r tgalas, ainC appel_
lée parce qu'elle eft divifée en un certain nombre
de parties égales, tel que fon veut , & le plus
grand fera le meilleur , afin que fufage en Toit plus





DE PROPORTION.
univerfel. Ce nombre e(E ordinairement :oo , dans
une longueur de Gx pouces , dt bien que la divifion
de cette ligne en xoo parties égales

	

Toit facile ,
neanmoins pour ne rien laifher à deviner , je diray
icy en peu de mots la maniere de faire cette divi-
fion .
La longueur de vôtre Ligne étant determinée fur ~,,rr1~r

chaque jambe , divifez - la depuis le centre du 6dster.
Compas de proportion jufqu'à fon extremité , en
deux parties égales , dont chacune vaudra roo.
Divifez encore chacune de ces deux parties éga_
les en deux autres parties c' gales , donc chacune
>.audra So . Divifez enfuite chacune de ces parties
égales en deux autres ~arties égales, & chacune de
Ces nouvelles parties cgales en cinq parties, é~pales,
& enfin chacune de ces dernieres parues égales
encore en cinq parties égales , & la Ligne pro-
pose fe trouvera diviCee en fes soo parties égales,
que vous feparerez de cinq en cinq de pentes
lignes , aufquelles vous ajoûterez ~chiEres de
~o, en io, feulement, en les contant depuis le cen"
tre A, jufqu'à (autre extrémité, oû le nombre zoo
fe trouvera,

Proche la Ligne des parties égales , on pourra
ajoûter fur la même furface du Compas de pco-
portion ta Ligne de .r Phn.r, aintî appellée , parce rL.~r"
qu'elle comprend depuis le centre A , les côtez
homologues d'un certain nombre de Plans fembla_
blés multiples du premier & plus petit par les nom,
bres naturels i , ; , q. , &c. Ce nombre eft ordi-
nairement G¢ , dans une longueur de Gx pouces,
telle que nous (avons icy fuppofée , G bien que
(extrémité de cette ligne reprefente le côté du 6~`
Plan , c'eh-à-dire d'un Plan

	

G4 fois plus grand
A üij
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CONSTRUCTION DU COMPAS
qûun autre Plan femblable, dont le côté homolo .
gue eft égal à la 8' partie de toute la ligne des
Flans, parce que la Racine quarrée de G4 eft 8 ,

c'e(t puer cela qu'on a choifi ce nombre quarré
G4., aGn que fa Racitae quarrée 8 étant exacte, o~
ait aufii exactement le côré homologue du pre-
mier & du plus petit Plats femblable,parce que ce cô-
té e(t égal à la 8° partie du côté homologue du G4`
Plan , puifque la Racine quarrée de 64 eft 8 , &que
les Plans femblables Cont entr'eux comme les quar-
rez de leurs côcez homologues, par zo . G .

Pour trouver le cûté homologue de ce premier
~ laus petit Plan , & par làn moyen les côcez
homologues de tous les autres Plans femblables ,
doubles, triples , quadruples , & ainfr enfuite juC-
qu'au G4e , t~ plus grand Plan, divifez à partie cô-
té de ce Plus grand Plan, oû Ia ligne des Plans en
un certain nombre de parties égales , qui Toit di-
vilïb!e par la Racine quarrée 8 du plus grand Plan
Gq. , ~c le nombre le plus grand fera le meilleur ,
com,i,e en iooo parties égales , ce qui fera facile
dans une longuéur de fix pouces ; & divifez ce nom-
bre iooo, par la même Racine quarrée 8 du plus
grand Plan G¢, &le quotient donnera exactement
t zS parties pour la qunntité du côte du premier
Pian . C'e(t pourquoy fi fou porte t sS parties
für la ligue des Plans depuis le centre A , on aura
un point qui ceriniuera la langueur du côté ho-
mologue du premier Plan , par le moyen duquel
cin trouvera aifément les longueurs des côcez
~omologt~es des autres Plans femblables muhi-
ples ; comme fi on veut trouver le côte houiolejue
ti';tn Plan double, on multipliera par z, le quarré
tfG:S, dunombre i :S, des parties du côte du pre~

DE PROPORTION.
mitr PIan , & on prendra la Racine quarrée du
produit ;tzSo , laquelle donnera environ t77 par_
fies pour le côté homologue du Plan doubee
C'eit ourquoy fi on porte t77 parties fur la Ligne
des Pans depuis le centre A , on aura un fecond
point , qui terminera la longueur du côté du Ce-
cond Plan : AinC des autres .

C'e(} de cette maniere que nous avons fupputé
la Table fuivante, qui montre le nombre des par-

ties des eôtez homologues de tons les Plans fem-
blables , doubles , triples , quadruples , &c. à (é-
gard du plus petit côté de tsf, ou du plus grand
de: iooo parties .

I tsf ~ r7 ScS 33 7ts I 49 87S
s t77 z8 ~;0 34 7z9 So 834

stG ig S4S 3S 739 Sr 8~s
4 jsS° so SS9

--
3G I7So Ss yot

S s79 sr S73 3.7 7Go S ; 9to
4 ;oG ss S3G 38 77o S4 9t8
7 33o s3 S99 39 78o SS 9z7
_8 _35_3 ~4_ Gis_ 40 7g_ S 93S
9 37S ;,S GzS 4r 800

_

S7 944
to ;9S sG 6;7 4s 8to S8 95s
n ¢i4 s.7 GSo 43 8t~ S9 960
rz_

t3I4S°

4_33 s8 GG 4f 8:9 Go ; 9G8

r4 j4G7
s9 G73 4S 839 Gt 97G
3o G84 4G 343 , Gz 9`~4

iS I4$4 it G9G 47 8S7Î G3 99z
tG Son ;s 707 48 8GG G¢ ton o



ia CONSTRUCTION DU COMPAS
Cette Table fe peut fupputer par une aura

maniere , qui e(I: p us facile que la precedente,
parce qu'elle peut Cervir de la même façon pour
un autre nombre du plus grand Plan que G~ . , lors
que ce nombre ne fera pas quarté, &qu'il ne divi.
fera pas exaEtement le quarté du nombre des pât.
fies du côté du même plus grand Plan, ce qui em.
pêchera le côté du premier Plan d'être exaf~ , &
de pouvoir s'en fervir pour trouver commodément
les côtez homologues des Plans femblables muhi_
ples . Dans ce cas on pourra trouver ces côtez plus
facilement en cette forte.

Faites une Refile de trois direLle , dont le
premier terme fois le plus grand Plan, comme icy
64, le Cecond Toit le Plan femblable, dont on cher-
che 1e côté homologue, comme par exemple S , pout
un Plan quintuple du plus petit , 8c le troificme
foit le quarté du nombre des parues du côté du
plus grand Plan , comme icy roooooo, & la Ra~
cime quartée du quatriéme terme 7SrfS , donnera
environ i79 , parties pour le côté homologue du
Plan quintuple, comme il e(t évident par :o . 6.Ainfi
des autres .

Pelygeaea.

	

Enfin proche la Ligne des Plans , on pourra
ajoûter la Lidnt def Po.ygoRu, ainfi appellée, parce
qu'elle comprend depuis

	

le centre A, les côtex
d'un certain nombre de Polygones reguliers inCcrits
dans un méme cercle , le ~narrf y ecant compris,
& non le Trinnglc , pour n'être pas d'un grand
ufage. Ce nombre e(l ordinairement S , en commen-
çant depuis le ~uarré jufqu'au Dodccagonc , les
autres Polygones n'étant pas d'un fi grand ufage,
parce que les Polygones reguliers ne fervent ordinar.,
rement que pour la fortification des Places regulie,

DE PROPORTION,

	

q
des, &qu'il Ce trouve rarement une Place repu_
liere de plus de douze Ballions .

PuiCque les côtcz dns Polygones reguIiers irrf-
crits dans un même cercle diminuent à mefure
qu'ils ont plus de côtez , il s'enfuit que le côté du
C~uarré etl le plus grand de cous , & que par ton_
fequent on le doit faire égal â la lon;ueur de la li_
gne des Polygones , que nous avons fuppofée do
Gx

	

onces ,

	

en la prenant depuis le centre A.
~yant ainfi determiné la Longueur du côté du

Qarté , on le diviCera en tel nombre de parties
ég es quefon voudra , & le plus grand fera le meil_
leur , comme en rooo , pour trouver dans ces par_
ries la valeur des côtez des autres Polygames , &
premierement le côté de fExagone, ou le Rayon
du cercle commun â tous ces Polygones , ce qui
fera facile , parce que ce Rayon e(t le côté d'un
triangle iCofcele re~angle , dont fhypotenufe efti
égale au côté du Quarté. C'e(l pourquoy C on
multiplie ce côté que nous avons Cüppofé de rooo
parties, par luy. même, on aura roooooo pour fon
quarté, dont lamoitié Sooooo Cera par confequent
le quarté du Rayon , par ~~, z. C'e4 ponrquoy
fi on prend la Racine quartée de cette monté
sooooo, on aura 707 parties pour le Rayon ,
ou pout le côté de fExagone , que fon pourra
auQi trouver par cette analogie
Commc le Sinstr TotRl

	

_

	

_

	

_ _

	

rooooo
~la côté du Quarrf

	

_

	

_

	

_

	

_

	

_

	

rooo
19inf !e Sinus dc.r ~S dcgtez

	

- -

	

_

	

-

	

~c7io
AK ~~r~ de 1 Exagone

	

-

	

_ _

	

_ _

	

_

	

X07
Par le moyen du côté de fExagone ainfi trouvé

an trouvera les collez du tel autre Polygone
qu'on voudra, par cette analogie



i~ CONSTRUCTïON Dii COMPAS
Comme h SinK.r7"otal,
Ax dosblc du côté de fExagonc ;

11rn~ le Sinrcr de la moitiâ de Canglo dry een-
trs d~ Polygone,
Aa côtéda Polygone gK'an cherche.
C'ell de cette maniere que nous avons conilruia

la Table fuivante , qui montre la quantité des çô.
tez des Polygones reguliers depuis le .~arré j uf_
qu'au Dodccagonc , & Il fera facile de la prolor~
ger autant que fon voudra , pour les Polygones
de plus de collez, & par fon moyen de marquer
les collez fur la ligne des Polygones, en portant
les parties ga'ils contiennent depuis le centre A fur
la même ligne des Polygones. Cela eft trop clair,
fans qu'il fuit befoin d'en donner un exemple parti_
eulier , & c'efl pour cela aulli que nous ne nous
fourmes pas arrêté à donner la demonllration des
deux analogies precedences.

II ne refle phis qu'à vous enfeigner la maniere
de mettre de (antre collé , c'efl à dire Cur (autre

DE PROi~ORTION.

	

r3furface de chaque jambe du Compas de Propor_
tion, les lignes des Cordes & des Solides , t~ pre_
mierement la hgnt der Corder en cette forte,

Ayant ciré du centre A ,Cur chaque jambe du ~o,,&,;
Cour as de proportion, la ligne des Cordes, ainfi
appelée , parce qu'elle comprend les cordes de
tous les degrez du demi cercle, qui a pour Dia_
metre la longueur de cette ligne , laquelle doit
être égale de côté & d'autre ; portez les cordes de
tous les degrez de ce demi cercle divifé exactement
en Ces r8o degrez , en les prenant depuis l'une desdeux extremitez du Diametre , depuis le centre A ,
fur chaque ligne des Cordes , & y marquez au_
tant de points , qui reprefenreront les degrez dudemi cercle : Separez ces points ou degrez . de
cinq en cinq par de petites lignes , pour les pouvoir
conter plus facilement , 8t v ajoûtez les chifres de
Io en Io, en commenctant à~conter depuis le centre
A, jufqu'à l'extremicé du Compas de proportion ,
oû le I8o` degré fe trouvera :

On pourroic au(ii marquer les degrez fur cette
ligne des Cordes , par le moyen d'une Table qui
fuppoCeroic la longueur de la ligne des Cordes
diviCée en I o0o parties égales ; mais comme cette
maniere ne me femble pas C Cimple, ni fi exa~e
que la precedente , je n'en parle ray pas davan-
tage .

Proche la ligne des Cordes , on pourra mettre
la ligne des Solides, ainfi appellée, parce qu'elle
courprend les côtez homologues d'un certain
nombre de Solides femblables multi,~les du pre_
mier & plus petit , pac les nombres naturels
_, ; , ¢ , &c. Ce nombre ell ordinairement 6¢,
dans une longueur de fix pouces , telle que nous fa..

S~lidtr,

Polygones 1 coflrz
~uarri j Iooo
PrntaF"ont ~ 8; I
bxagonc ~ 707

Lçptagonc ~ G 13
OEtogone I S ¢o
Enncagent~
Dccagonc ~
.$rrdtcagone I
Dodccagone j

¢8¢

¢37
398
3GG



s4 COI~ISTRUCTï01'3 DU COMPAS
vons icy Cuppofée , fi bien qne fexcremicé c{e
cette ligne reprefente le côté du G4 Solide, c'e(t_à-
dire d'un Solide 64 £ois plus grand qu'un autre So-
lide femblable , dont le côté homologue efl: égal
â la 4" partie de toute la ligne des Solides , parce
que la Racin~ cubique de G4, et14, . & c'ell: pour
cela que fon achoie ce nombre cubique 64 , afin
que fa Racine cubique 4, étant exaéte, on ayt au(li
exaEtement le côté homologue du premier &
plus petit Solide femblable , parce que ce côté
ef~ égal a la 4e partie du côté homologue du G4` Sd-
~ide , puifque la Racine cubique de G4 eft ,¢ ~
& que les Solides Cemblables font comme les cu-
bes de leurs côtez homologues , par 2; . cI .

Pour trouver le côté homologuede ce premier &.
plus petit Solide,& pat fon moyen les tâtez homolo-
gues de cous les autres Solides , femblables , doubles
triples , quadruples , i~ ainC en Cuite jufques au G¢°
Sc plus grand Solide ; divifez à part le côté de ce plus
grand Solide, ou la ligne des Solides, en un cer-
tain nombre de parties égales , qui lait "diviGble
par la Racine cubique q. , du plus grand Solide
G4 , & le nombre le plus grand Cera le meilleur ,
comme en Iooo parties égales , . &divifez ce nom-
bre Iooo , par la mémo Racine cubique q., du
plus grand Solide G4 , & le quotient donnera
exaEkement zSo parties pour la quantité du côté
du premier Solide, c'e!} pourquoy G fon porte zfo
parties fur la ligne des Solides depuis le centre A,
on aura un point , qui terminera la longueur du
côté homologue du premier Solide , par le moyen
duquel on trouvera arment les longueurs des
eôtez homologues des autres Solides femblables
multiples ; comme G on veut trouver le côté ha-

bE PROPORTION,

	

i
urologue d'un Solide double , on multipliera pat
s le cube ISGsfooo du nombre aSo des parties ducôté du premier Solide, 8t on prendra la Racine
cubique du produit 3lzsoooo. , laquelle donnera
environ 3tS parties pour le côté homologue duSolide double . C'el} pourquoy fi on porte ; ISparties fur la ligne des Solides depuis le centre A ,
on aura un fecond point , qui terminera le côtédu fecond Solide . AinC des autres.
Ce& de cette maniere qu'on a fupputé la Ta-ble fuivante , qui montre le nombre des portiesdes-côtez homologues de tous les Solides fembla-

bles, doubles, triples, quadruples,&c.â (égard duplus petit Côté de Isf ou du plus grand de Ioooparties.
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3Go
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71I
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840
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839
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rG CONSTRUCTION DU COMPAS
Cette Table fe peut fupputer par une autrema-

niere , qui e(} plus facile que la precedence , par_
ce qu'elle peut fervir de la même façon pour un
autre nombre du plus brand olide que G¢ , lors que
ce nombre ne fera pas cubique , 8c qu'il ne divifera
pas exaEtement le cube du nombre des parties du
côté du même plus grand Solide , ce qui empê-
chera le côté du premier Solide d'être exat~t , ttt
de pouvoir s'en fervir pour trouver commodement
les côtez homologues des Soudes frmblables mul-
tiples . Dans ce cas on pourra trouver ces côtetG
plus facilement en cerce forte:

Faites une 1Regle de trois direéte , dont le prt°-
mier terme Toit le plus grand Solide, comme icy
G¢, le fecond Toit le Solide fernblable , donc oti
cherche le côté homologue , comme par exemple
S, pour un Solide quintuple du plus petit, . & le
troifiéme Toit le cube du nt~mbre des parues du
côté du plu s grand Solide , côme icy iooooo0000 ,
& la Racine cubique du quatriéme terme 73tzfooo ,
donnera environ ¢i7 parties pour le côté homo-
logue du Solide quintuple , comme il eft évident
par s;. ü. Ainfi des autres .

USAGE DE LA LIGNE

DES PARTIES EG ALES
A ligne des Parties êgales fert pour dibifer
une ligne droite d'uné grandeur donnée en

parties égales , pour luy ajoûter ou pour en retran-
cher telle partie que fon voudra , pour tracer un

Plan

DE PROP ORTION.

	

cy
Plan fur le papier, pour fervir d'Echelle ~ ce Plan,
~ y connoître la mefure de toutes fes parties par
raporc â une Ligne connuë , ce qui elI d'une tres-
grande utilité dans la Fortification , oui fQn peut
connoître fans Trigonometrie , & fans aucune
Echelle particuliere , la quantité d'une Courtine,
d'une Face, d'un Flanc, &c. Le côté interieur du
Polygone, ou bien la Ligne de defenCe étant fup-
poCee d'une grandeur connuë , laquelle e(1 d'en-
viron ixo totCes dans un Fort Royal.

PROBLEME I.

Divifer une ligne nlonnée en autant de par_
fies égales que l'or voudra .

Our divifer une Ligne donnée en un nombre
donné de parties égales , il en faut porter la

longueur Cur la ligne des parties égales du Com_
pas de proportion, â un nombre de part & d'au-
tre, qui fois divifible par le nombre donné, en
forte que le Compas de proportion Toit ouvert d'u-
ne telle maniere , que la difl:ance de ce nombre
dans chaque Ligne des parties égales , Toit égale
la ligne donnée . Aprés quoy , le Compas de pro-
ortion demeurant ainCi ouvert, on prendra avec

~e~ compas commun de côté & d'autre fur la mê-
me Ligne des parties égales , la dil}ance du nombre
qui viendra en diviCant pat le nombre donné , le
nombre auquel on a appliqué la longueur de la
ligne donnée Cur les parties égales , & cette di(lan-
ce divifera la Li~ne donnée en autant de partie,
égales qu'il a éte propofé.
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USAGE DE LA LIGNE
Exemple.

mil faille diviCer par

	

exemple en cinq partie3
égales la Ligne donnée F G. Suppofons que les

deux Lignes A B , A C ,

	

foient chacune la Li-
gne des parties égaies du Compas de Proportion ,
en forte que A Toit le centre , & les extremités
B , C , les poins zoo. Parce que ce nombre zoo
ef~ divifible par S, il pourra Cervir pour la diviGon
de la Ligne propofée F G , en cinq parties egales,
f~avoir en ouvrant le Compas de proportion , en
forte que la di{iance BC , de zoo a zoo Toit éga-
le à la Lune propofée F G , dt en prenant la di-
ftance D Tr de 4o a ,¢o , qui el} la cinquiéme par-
tie de zoo ,

	

car je fuppoCe que la marque 4o eft
en D& en E , & cette ouverture D E, diviCera
la ligne propoCée F G , en cinq parties égales ,
comme il étott propofé , c'e4 à dire que la Ligne
D E, Gra la cinquiéme partie de la Ligue donnée
F G, on de Con égale B C.

DES PARTIES E'GALES,

	

r~

Demonfiration .

Car à cauCe que les deux triangles ifofceles
AB C , AD E,

	

font femblables ,

	

par G. G . on
connoît par q. . G. que les

	

quatre Lignes A D ,
A B , D E, B C , Cont

	

roporuonnelles . D'oû il fuit
que comme A D eh ~ cinquiéme partie de A B,
parce que A D eft de 4o parties , Rc A B de Zoo,
au(û la Ligne DE e(} la cinquiémepartie de la Li-
gne BC, ou FG , Con égale. Ce qu'il faloit demon-
trer.

SCOLIE.
Au lieu d'appliquer la longueur de la Ligne don-

née F G, de zoo à Zoo, on l'auroic pû appliquer
de roo à too , qui eR un nombre divifible par s,
& alors oii auroic pris la diflance de Zo à :o, qui
el} la cinquiéme partie de roo, pour avoir aufli la
cinquiéme partie de la Ligne propofée FG; mais il
auroit falu ouvrir davantage le Compas de propor_
Lion, ce qui efl moins cotnmodedans la pratique,
St c'e(l: pour cela que nous nous Commes fervi du
nombre Zoo, lequel étant plus éloigné du centre
A , ne demande pas une £r grande ouverture du
Compas de proportion .

Si onne peut pas appliquer Cur la Ligne des par_
ries égales la longueur de la Ligne donnée FG, pour
être trop grande, on en appliquera feulement la
montre, ou le tiers , pour en trouver la cinquiéme
partie , comme il a été enfeigné, &le double ou lo
trrple de cette partie fera la cinquiéme partie de
toute la Ligne propofée F G. Il peut arriver d'au-
tres cas , leCqueIs nétant pas de grande confequen-

B ij
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ce, ne meritent pas que nous en parlions icy da_

vantage.

Ppliquez la Ligne donnée fur la Ligne des
,~ ~ Parties égales de part & d'autre , en forte
que le Compas de proportion Toit tellement ouvert,
que la di(lance du nombre égal à la Comme des deux
termes de la raifon donnée , pris de cûté & d'autre
Cur la Lune des l'orties égales , fois égale à la
Ligne donnée ; & le Compas de .proportion demeu-
rant ainfi ouvert , prenez avec le compas com-
mun fur chaque Ligne des Parties égales , la di-
flance du nombre égal à fun des deux termes de

la raifon donnée, pour la porter enCuite Cur 1a Li-
gne propoCée de uis Tune de fes deux extremitea.,
& cette Ligne ~ trouvera coupée felon la raifon
donnée.

PROBLEI~IE II.

Couper~cne oigne donnéeflon une
raifon donnée .

Exemple.

Qu'il faille diviCer la Ligne donnée FG, en deux
parties , dont la raifon Toit égale à celle des deux
nombres donnez So, go . Suppofons que les Lignes
A B , AC , foient chacune la Ligne des parues
égales du Compas de proportion , que le centre
fois A, que les deux poins B, C, également éloi-
gnez du centre A, Coient Ies poins marquez r4o,
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qni e(l la Comme des deux termes fo , 90 , d~
la raiCwr donnée , & que les deux poins D, E ,au(Ii également éloignez du centre A , f~ieut les
poins marquez So , qui efh fun des deux nombres
de la raifon donnée. Ayant ouvert le Compas de
proportion , en force que la dill:ance B C, de r,~o
à r4o , fait égale à la ligne donnée F G , prenez la
di{~ance D E , de So à fo , & la portez Cur la Li-
gnedonnée FG , depuis fon extremité F en H , &les deux parties F H, G H ,feront dans la raifon
de deux nombres donnez so , 90,

Démonflration,
Car G fou tire par le point D , à Ia Ligne A C',la parallele D I , on aura C I , égale à D E , ~~ pa.r

confequent à FH ,parce que i'on a fait FH, égaleà D E

	

: & à cauCe c~,e B C , égale à F G , par la
cou(}ruftion, on aura B I, égale à G H ; & parce
cpue A D efl de po parties , ~ A B. de rq.o , & par
confequent D B , de 90 , c~ que par z. 6. la rouan
des Lü,nes CI, B ( , eft égileà celle des deux A D,
ll B , fo, ~e , il s'enfuit que Ia raifon des deus
Ligues F H, GH . égaha aux deux C I, ii I, efl éy-.

B ü~
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le aulïi à celle des deux nombres donnez So , ~o.

Ce qu'ilFaloitdemontrer .
SCOLIE.

Si les deux nombres donnez font trop petits ,

on les multipliera chacun par un même nombre

tel que fon voudra , pour avoir leurs équemulti-

ples , lefquels étant en même raiCon que les deux

nombres dormez, pourront l-ervir pour la folucion

siu Probleme , pourvû que leur Comme ne Coit

pas plus grande que zoo, parce crue le plus grand

nombre des parues égales ne palle pas zoo.

On fera tout le cotmtraire,quand les deux~nom-

bres donnez feront trop grands, c'efl-a-dire qu on les

divifera chacun par un meure nombre tel que fon

voudra , pour avoir deux aucres`notnbres plus

petits , dont on pourra fe fervir a la place des

deux donnez , puiCqu'ils feront dans la même rai_

fon , comme étant Cemblables parties aliquotes des

deux nombresdonnez .
Il e{1 évident que s'il falloir couper la Ligne F G ,

en parties proportionnelles à plus que file deux

nombres donnez, il faudroit ajoûter enfemble tous

ces nombres donnez , pour avoir leur Comme , &

travailler comme il vient d'être enfeigné.

Si les deux termes de la raifon donnée font des

frayions de diverCe efpece, on les reluira en d'au-

tres fraftions de même denomination , & en ne-

gligeant le denominateur commun , on Ce fer-

vira des numerateurs à la place des (radons pro-

poCées.

DES PARTIES E'GALES.

PROBLEME I

.Letant données deux Ligner ~ les Pa>ties
égales de l'uae, tteuver les Parties

égales de l'as~txe .

I on applique la longueur de laLigne, dont les
Parties égales font connuës , de Gâté 8t d'autre

au nombre de ces Parties fur la Ligne des Parties
égales du Compas de proportion, & que fon por-
te la longueur de Yauue ligne , fur la même Ligne
de ces Parties égales , fans changer (ouverture du
Compas de proportion, en forte que cette longueur
s'accorde de part 8t d'autre àun même nombre ; ce
nombre Cera celuy des Parties égales qu'on cherche,

Exemple.

z3

Que la ligne F G , fois par exemple le côté in-
terieur d'un Polygone forci&é , & que ce côté
étant fuppofé de mzo Parties égales , ou de izo toi-
fes , il faille trouver dans ces mêmes parties la quan-
tité de la Demi gorge F H. SuppoCons comme a l'or-
dinaire, que les lignes A B, A C , foient chacune
la Ligne des Parties égales du Compas de pro-
portion , que le centre Coic A, ôt que les deux
points B , C ,foient les points marquez izo. Ayant
ouvert

	

le Compas de proportion , en forte que
la di(lance B C de izo à ~zo, Coic égale à la Li_
gne donnée F G, & le Compas de proportion de-
meurant aüm(i ouvert , portez avec le Compas cour_

B üij
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mun la longueur de (autre ligne donnée FH, fur

la Ligne des parties égales , eu Corte que cette lon-

gueur réponde de côté ~ d'autre en deux points

égaiement éloignez du centre A , c'elt a dire

d'un même nombre des parties égales , comme

D~E ; ~ fi ee nombre Ce rencontre par exemple ZG,

c'ellr à dire, fi chacune des deux Lignes égales A D,

A E, fe trouve de ZG parties , on conclura que la

ligne F H ,contient iG parties Cemblables à celles

dont F G en camprer:d rto.

Dessrar~fir~stion .

Car dans les deux triangles iCofceles ABC,

AD E, on connoît par ~ . G~ que la raifon des deux

'C
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as
Lignes B C, DE, ou de leurs égales FG, F H, efI
égale à celle des deux A B, A D, ou des deux nom_
tires rLO, ZG. C'ell: pourquoy la Ligne F G, étantde uo parties égales , il e(1 de nerelliré que laLigne F H contienne zG de ces mêmes Parties. Ce
qu'il faloit démontrer.

SCOLIE.
On pourra connoître de la même faÇon laquantité d'une Face, d'un Flanc, d'une Courtine,& de toutes Ies autres Lignes d'un Polygone forti6é Mais C la Ligne F G fe trouve trop grande pour
uvoir cire appliquée fur la Ligne des Parties éga_
on fe fervira de fa moitié ou de fon tiers , enprenaiit pareillement la moitié ou le tiers du norn_tire de la Ligne D E, pour la Ligne F H. Et C lenombre des parties fuppofées de la Ligne F G ;e(Itrop grand , on fe fervira auflî de la moitié ou dutiers de ce nombre , aprés quoy on prendra ledouble ou le triple du nombre des Parties égalesque fon trouvera pour la Ligne FH, pour avoir ence double , ou en ce triple, le veritable nombre desParties égales de la même Ligne F H.

PROBLEME IV.
Étant donnée une Li~gsse , ~ le~ nombre des

Parties égales qu'eQe contient , en retran-
cher ~ tel nombre que l'ose voudra, de ces
Pdrtics.
~ Yantappliqué la longueur de la Ligne donnée
11de côté rcr d'autre, au nombre des Partiez éga_
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les qu'elle concietrt, fur la Ligne des Parties égales

du Compas de proportion , portez la diLlance du

nombre des Parues egales qu on veut retrancher ,

prife~de part 8t d'autre Cur Ia même Ligne des Par-

ues egales du Compas de proportion atnG ouvert,

Cur la Ligne propofée depms Tune de fes extremi-

tez vers l'autre extremtte , & le Prableme fera

reColu .
Exemple.

Reprenons la Figure precedente , & qu'il faille

retrancher du côté tnteneur F G, que nous fuppo-

fons de rzo t©ifes, la IigneF H, de zG toiCes, telle

due doit être la Demi-gorge dans fExagone, felon

nôtre Metode nouvelle de fortifier, qut convient

parF~icemenr bien aux meilleures maxrmes de la

Fortification : Appliquez la Ligne donnée F G,

fur chaque Ligne des Parties égales A B, A C~ du

Gom~as de proportion , de r:o à i zo, enCorte que

la difitance B C, de ~ zo à rLO Coit égale à la Ligne

propofée F G ; ~t le Compas de proportion demeu-

rant ainCi ouvert ~orcez la diftance DE de zG à 26,

fur la Ligne donnée F G, depuis Con extremicé F en

H, & la ligna. F H Cera de nG Parties égaies, dont

la ligne EG en comprend t2o , dont la demon{lra-

tion efi tout à-fait la meure que celle du Proble-

me precedent.
SCOLIE.

tlo~as voyez par la pratique de ce Probleme Let

dn precedent, que la Ligne des Parties égales du

Compas de propar~ion peut tres- commodement

fervir d'hchelle pour quelque Plan que ce Toit ,

pourvû que l'on fçache la quantité d'un de Ces cô-

DES PARTIES E'GALES. t?
tez , & que fon peut ai(ément tracer un Plan fut
le papier , & le rednire en un Volume plus grand
ou plus petit de la maniere que fon voudra . Cela
et} trop clair pour en parler davancabe.
~e diray feulement que G la Ligne F G el} trop

grande, on fe fervira de fa moitié ou de fon tiers,
& on prendra le double ou le triple du nombr: don-
né pour la Lime F H ; Et que fi le notni~re des
parues fuppofees de la Ligne F G efl croç grand,
on fe fervira au(ü de la moitié ou dtt tiers de cL nom-
bre , en prenant pareillement la moitié ou le tiers
du nombre donnepour la Ligne F H.

PROBLEME V.

Trouver uni Lrgnt igale ~ la eireonferenet
d'un Cercle donné.

Uifque le Diametre d'un cercle el} à fa circon-
ference, environ comme too efl à3t¢, ou com-

me fo e(} a rS7 comme nous avons démontré dans
nôtre Gcorrrttrie Prat>igxa ; Il s'enfuit que G o~uappli-
que le Diametre du Cercle donne de fo à fo, ±ctr la
Lignedes Parties égales du Compas de proportion,
& que le Compas de proportion demeurant ain(i
ouvert , on prenne fur la même Ligne des Parties
égales la diftance de r s7 à tf~, on aura la longueur
de la circonference qu'on cherche.

SCOLIE.
Si on ne peut pas ouvrir commodemenc le Com-

pas de proportion . en portant la longueur du Dia-
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meti'e du cercle .donné de fo à So pour être trop

grande,on la porterade roo a roo, ~t alors la di(tan-

ce de rs7 â rs7 , donnera feulement la moitié de lx

circonference du cercle propofé.
Si tout au contraire en connoiffant la circon-

ference d'un Cercle , on vouloic trouver fou Dia-

mette > il faudroit appliquer la longueur de cette

eirconference de Fil a rS7, fur la Ligne des Par-

ties égales du Compas de proportion, & prendre la

dillance de So a So fur la meure Ligne des Par-

cies égales du Compas de proportion auiG ouvert,

pour avoir le Diamecre qu on cherche.

PROBLE?~E VI .

ouvrir le compas da proportion, enforteq~ue

l ,angi'e des deuxlignes des Par-

lits égalesfit droit.

Orniez de deux nombres quelconques, comme

de G, iz, ce Triangle reétangle r8o r44, rob,

~ ayant pris Cur la Ligne des Parties egales de-

puis le centre du Compas de proportion, r8o par-

ties , appliquez cette longueur Cur la meure Ligne

des Parties égales , de part & d'autre de roi ~ T44~

& lé Compas de

	

ro ortion fe trouvera. ouvert à

un Angle de ~o d
P
rez , â (égard de la Ligne des

Parties é7iles , comme il efl évident p1r 47 " r.

scoLIE "

Si les nombres du Triangle reEtangle Cont trop

petits on Cefervira de leurs doubles, ou de leurs

DES PARTIES E'GALES. 29triples, comme il faudroit fe Cervir de leurs moi_
riez , ou de leurs tiers , s'ils êtoiert trop grandsMais pour empêcher que cela n'arrive , il fautque les deux ~lombres generateurs foient tels ,
que la fourme de leurs quarrez ne pallë pas xoo,parce que la Ligne des parties égales ne contient
pas plus de zoo parties.

Pour former un Triangle reEtangle de deux
nombres donnez, on prendra la Connue de leurs
quarrez pour fhypotenufe, la difFerence des mê.mes quarrez pour un côté , & le double du
produit de ces deux mêmes nombres pour fan_
tre tâté .
Ce Probleme fe peut propofer , & refondre

plus generalenaent , en faifant quc l'angle des deux
Lignes des parties égales foie égal â un angle don-né , en cette forte.

Ayant pris depuis le centre du Compas de pro.
portion , fur la Ligue des parties , le nombre des
parties que contient le Sinus de la moitié de fan-
gle propofé pour un Sinus total de soo parties ,
appliquez cette longueur fur la même Ligne des
parties égales, de cûté & d'autre coûjours de roo
à roo , & les deux Lignes des parties égales fe-
ront un angle égal au propofé.

PROBLEME V I I.

A trois li~nQS données trouver une
quatrié~ae proportionnelle.

Yanc porté la longueur des deux premieres
Lignes données , chacune fur la Ligne des
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parties égales du Compas de proportion, qu'il ne

fera pas ncceiCaire d'ouvrir, parce que cette tranf-

poficion Ce doit faire depuis le centre , pour fça-

voir combien chacune de ces deux Lignes contient

de parties égales , écrivez fur chacune le nombre

des parties egales qu'elle comprendra , pour vous

en fouvenir ; & ayant appliqué la longueur de

la troiGéme Ligne donnée de part& d'autre fut

la Ligne des paruesegales du Compas de propor-

tion , a ùn nombre égal à celuy des parties éga-

les de la premiere ligne donnée ; & le Compas

de proporùon demeurant ainfi ouvert, prenez fur

la même Ligue des parties égales , la diftance de

côté & d'autre du nombre égal à celuy des parties

égales de la Ceconde Ligne dormée, & cette dif-

tance donnera la longueur de la quatriéme Ligne

proportionnelle qu'on cherche.

Exe~np l~ .

Comme s'il faut trouver aux trois Lignes données
HI, K L,MN,
une quauiéme pro-
poràonnelle,en por-
tantlalongueur H I
de Ia premiere li-
gnedonnée fur la li-
gneAB,ou AC,
des parùes égales du
Compas de propor-
tion , depuis le cen-
tre A en D , ou en

DES PARTIES ÉGALES. 3i
par exen~ple , on marquera cf fur la ligne H I : &
~a.reillement en portant lalongueur de ta Ceconde
lime donnée K L, fur la méme Ligne A L' ou A C,
des parties égales , depuis le centre A, en B , ou
en C , on trouve que ce point Bou C, e(l: par exem-
ple no , on écrira :o fur la fecond~ ligne K L.
Aprés cela ouvrez 1e Compas de proportion , en
farte que la dil}ance D E de ts à ~S , fur la li_
~ire des parties égales , Coit égale à la troifiéme
Iigne donnée M N , 8t alors la diftance B C de
Zo à ao Cera la quatriéme proportionnelle qu'on
cherche , ceell-à-dire que les quatre lignes H I ,
K L , MN, B C , Ceronc proportionnelles .

Demon.ffradon.

Car on connoîc p1r 4. G, dans les deux Trian-
gles iCoCceles femblables A BC , A D E, que les
quatre lignes A D , A B , D E , B C , font pro-
portionnelles , & parce que les trois premieres
A D , A B , D E , font égales aux trois données
H I , K L , MN , il eft de necefüté que les qua-
tre lignes H I , K L , lai N , B C , foient aulli pro-
portionnelles. Ce qu'il faloic demontrer.

S C O L I E.
Il e& évident par r6. s . qùon peut prendre la

troifiéme ligne donnée MN,pour la fecondeKL
& celle-cy pour celle-Ià , ce qui peut en quelque
rencontre fâciliter la pratique de ce Probieme.
Si les deux premieres lignes donnes font plus

longues que le Compas de proportion, on en por_
Cera la longueur fur une échelle plus grande ,
diviCée exaEtemer~t en parties égales , pour
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pouvoir connoicre le nombre des parties égales

qu elles contiennent : ou bien on pourra en leur

place, porter fur la Ligne des parties egales du

Compas de proportion leurs moiriez ou leurs

tiers, pour avoir le nombre de leurs parties éga-

les , qui fera pris pour celuy des deux Lignes pro-

pofées ; parce qu'aine on trouvera toûJours la

même ligne quatriéme proportionnelle , comme il

évident par tt . S.
Si la troifieme Ligne donnée efl au{ïi trop gran-

de, POl1C pouvoir étre appliquée fur le Compas

de proportion , on en appliquera feulement la moi-

tié ou le tiers , & alors , le double ou le triple

de la gtttriéme proportionnelle qu'on trouvera ,

ferala quatriéme Lt ne proportionnelle qu on cher-

che , ou bien on ~ fervira de la moitié ou du

tiers de la premiere Lt de cecre croifiéme , St la

quatriéme proportionnelle qu'on trouvera , fera

celle qu'on cherche.
COROLLAIRE.

Par le moyen de ce Probleme , on peut ailé.

ment trouver a deux Lignes données une troi-

fiéme proportionnelle , fçavoir en ajoûtanc aux

deux Lignes données une troiCieme égale à la deu-

xiéme , SRC en cherchant à ces trois Lignes une qua-

triéme proportionnelle, comme il vient d'erre en-

feigné :
Oh pourra au{li facilement trouver à trois Ti-

gures femblables données une quatriéme figure

femblable proportionnelle , Cçavoir en cherchant

aux côtez homologues des trois figares données

une quatriéme ligne proportionnelle , qui fera le

côté homologue de lafigure qu oa cherche : & pa-
reillemei~t

DES PARTIES E'GALES.
teillement à trois Cercles donnez , ou à trois Sphe3
res données , un quatriéme Cercle , ou une qua-
triéme Sphere proportionnelle , fÇavoir en cher-
chant à leurs trois Diametres un gttatciéme Dia-
tnetre proportiot~nel.

iWnfin on peut aifément fur une Ligne donnée
décrire un Plan femblable à un Plan donné, aug_
ttaenter ou diminuer une Ligne donnée , frlon une
raifon donnée , & refondre plufieurs autres Pro_
blemes, dont la conftru~ion fera Facile à invetk .
ter à celuy qui aura bien compris la cheorie & la
pratique de ce Probleme, & des precedens.
Or comme les Lignes proportionnelles font d'un

frequent ufage dans la Geometrie , fenfeigneray
icy en palpant ane maniere prompte & facile pour

Trouver giorr~atrigucmant ~ deux Lignas don-
n~ar uns troifiémc proportionnelle , ~ a trait Kne
gagtrifm~.

Pretnierement pour trouver aux deux Lignes
données AC, A D,
une croifiéme pro-
portionnelle, intcri-
vezdans le demicer-
cle A B F, décrit de
l'extreinité C , par
fautre extremité A ,
de la premiere Li-
gne donnée A C , la
droite A B , égale à
fautre Ligne d~n-
née A D , ôc décri_

vez du centre B , par la même extremité A , une
grconf~rence de cercle AE G, qui rencontre icy

C

G
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1a premiere Ligne donnée A C , prolongée au poiri~
g, & termine la Ligne A E , qui fera troiGeme
proportionnelle aux deux données A C , A ll .

Demenlfratson .

Caz fi on pcolonge l'Arc AE, juCqu'à ce qu'il
coupe la ligne A B, pr~~.ongee en G , & qu on ti-
re les droites E G, B F, oii aura dans les deux
Triangles Refkangfes lernblables A B F, A E G,
cette Analogie , A F , A G : : A B , AE, & Ci à la
place des deux premiers termes A F, A G , on met
leurs moi~iez AC, A B , on aura celle=cy , A C ,
A B : ; A B , AE , oû fon voit qu'à caufe de A B ,
égale à A D, par la confiruc`üon, la Ligne AE eR
troiGéme Proportionnelle aux dcux données A C,
AD , ce qu'il faloit demontrer.

Si la Ceconde Ligne donnée A D , Ce trouve trop
grande, pour pouvoir être infcrite dans le demi.
eercl.. A 13 F, on ny inCaira que fa moitié, ou que
fon riers , & alors le double ou le triple de la Li_
que A E, fera la troiCicme proportionnelle qu'on
cherche.

	

,
Secondement , pour trouver une quatrtetne pro-

portionnelle aux trois Lignes données A B, A C,
AD , qui doivent être miCes d'un même côté eti
Lü;tie droite , c~C partàr d'un même point , tel
qu'eu icy le point A , décrivez par ce point com=
mun A ,des excremitez B ,C , de la premiere Z;t de
1a Ccconde Ligne donnée A B, AC, les deux Arcs
AEG,wA F H , & infcrivezdans le premier AE C ,
la droite A E, égale à la troifiéme Ligné dotmée
AD , & cette Ligne A E, étant prolongée jufqu'à
la citcotiference du fecond Arc A F H , donnera la

DES PARTIES E'GALES.

longueur A F de la quatriéme Ligne proportion..nelle qu'on cherche , de forte que les quatre Li-gnes AB , A C, AD , AF , ièront proportion_pelles:

bemon~ration .

Car ~ unacheve les demy-cercles A E G, AF H,~r qu'on tire les droitesEG , F H , on aura dans les
deuxTriangles Reûangles Cemblables AE G,A FH ,Cette Fnalogie , A G, AH :; AE , A F, & tï à laplace des deux premiers ~ermes A G , A H , onmec leurs moitiei! AB, A C, & au lieu de la Li-~rie AE, fon égale AD, on aura cette autre Ana_~ogie, AB , A C :: A D, A F, ce qu'il faloit de_
montrer:

Si la troifiéme Ligne donnée AD , e(} trop Bran.de pour pouvoir être infcrite dans le premier de_my-cercle A EG, il y faut ïnCcrire la lëconde A C,fi elle e(} plus

	

crue ; 8t au lieu de décrire le Ce_tond demi-cerce A FH du centre C, on le décri-ra du centre D; car ainfi on trouvera toi1jours lamême quatriéme proportionnelle A F , parce que,par II, f, iI elt pertuis de changer de place aux
C i~

3S
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deux dernieres Lignes données AC , A D.

pu bien n'infcnvez dans le premier demi-cercle

A E G ~ que la moitié ou le tiers de la Ligne trop

grande A D , dt alors la moitié ou le tiers de la

Ligne A F ~erminée par le fecond demi-cercle A F H

décrit du centre C ,fera la quatriéme pcopoition-

nelle qu'on chet~che .
On pourra par le même principe trouver â

deux Lignes données une troifiétne proportionnel-

le , eti ajoûtant aux deux Lignes données une troi.

fiéme égale à la feconde , comme nous avons dé-

~a dit ailleurs .
Mais on peut aufïi par le même principe divi-

fer une Ligne donnes en autant de parties égales

que fon voudra , coi~e vous allez voir.

parcourez fur la Ligne indéfinie A F cinq pavies

cales d'une grandeur voloncaûe aux poinsA,B ,

DE$ PARTII S F'GALES.

	

;7
C, D, E, F , fi vous voulez diviCer la Ligne don-
nee en cinq parties egales , 8t décrivez des cen_
tres B, C D, E, F , par le même point A ,autant de
eicconferences de cercle : Ap~és cela appliquez la
Ligne donnée fur le plus grand cercle , en com-
mençant depuis A laquelle par exemple foie A G,
& cette Leone A G fe trouvera diviCée par les au .
tre circon~erences de cercle en cinq parties égales
aux points H, I, K, L, comme il e(l ailé à démontrer.

YSAG E

	

DE L ~t

	

LIG11tB
aks Pdans.

A Ligne des Plans , fert pour trouver avec fa-
cilité un Plan multiple , ou fou-multiple d'un

Plan femblable donné , d'augmenter & de diminuer
un flan Celon une raifon donnée, de trouver en-
tre deux Lignes données une moyenne propor-
tionnelle , & pouf refondre plusieurs autres Pro-
blemes de Geometrie , entre leCq uels nous ajoû-
terons icy feulement ceux qui font les plus ne-
celfaires , & qui viennent le plus en prauque,
parce que les autres étant d'une Theorie plus pro-
fonde &d'une pratique moites ordinaire, doivent
être refolus d'une rnaniere auxplus Geometrique,
& plus fcientifique.

C üj
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pROBLE!VIE I.

g~,snt donné un Triangle , trouver un autre

?riarrgle,rctnblahle en rait~ donnée.

piquez la longueur d'un côté du Triangle

,~ donné, Cur la Ligne des Plans du Compas

de proportion , à un nombre e~al de part &. d'au-

tre au premier terme de la raifon donnée : ~ le

Compas de proportion demeurant aitifi ouvert ,

prenez fur la même Ligne des Plans la dittance de

côté & d'autre du non~:bre egal au fecoud terme

de la raifon donnée , pour avoir la longueur du

Côté homo!°~ue du Triang~e qu oti cherche. C'e(t

de la même tacon que fon tto uvera les côtez ho-

n ologues aux~deux autres côcez Triangle pro-

pofé .
Exemple.

Soit donné le Triangle F G H , $t qu'il luy fail-

le trouver un autre Trianglee femblable , en force

que le Triangle F G H ,foie a celuy qu'on eher-

çhe , comme par exemple ; à 4"
Suppoiôns que les Lignes A B , A C , foient

chacune Ia Ligne des flans du Compas de prc por-

tion , gue le centre foc A , que les porno marquez

q. , ou du quatriéme Pran roienc B , C, Rt que les

poins marquez ; , ou du ttoiGéme flan foient D E.

Pour trouver le coté homologue à fun des côtez

du Triangle donné F G H ,comme au côté F G >

portez la longueur de ce côté F G , fur ~1 Ligne

DES PtANS,
des Plans A B , A G , de côcé :Sr d'autre de ~ à
en force que la di(lance DE de 3 à ; Coit égale

Fnême eôcé F G , St al~rs la diRance B C de q, à ¢ ,
fera le côté I K homologue au côté F G, & fon
trouvera de la même facon le côté I I. homologue
au côté F H , Lit le côté K L homologue ati côté
G H , & le Triangle I K L fera celuy qu'on cher-
che , c'ef}-à-dire qu'il fera femblable au Triangle
donr~,é FG H , & qt~e ce Triangle F G H fera au
Triangle IK L, somme 3 à 4 .

Car dans les deux Triangles ifofceles fembla-
bles , A BC, AD E , otr connoit par 4. 6, que les
quatre Lignes D E, B C, AD , A B , font propor-
tionnelles , &par sz. G. que leurs gparrez font au{`
G proportionnels ; & parce que les deux quarréz

C üij

Demon~ration.
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AD, AB , font entre~eux comme ;

	

à~. , par la

cont~ru¬lion de la Ligne des Plans , les deux gtiar-

rez U E, BC , ou FG , IK,feront au{ft entre-eux

tomme ; à q. ; & fonconnoitra de la meure Façon ,

que les deux quarrez F H, IL , font au1T dans

la raifon de ; a ~.

	

aulit bien que les deux GH,

g L, doit il fuit par cr . S.

	

que les trois quarrez

F G , F H , GH ,font proportionnels aux trois

quarrez I K, IK, H L , & par a. 6. que les trois

côtez du Triangle F G H ,font proportionnels aux

trois côcez du Triangle IK L. C'e(I pourquoy par

S , G. ces deux Triangles feront fecnblables , & par

ig , G . le Triangle F G H fera au Triangle I K L ,

comme ; à ,¢, ce qu'il faloic demontrer.

SCOLIE.

Si les deux termes de la raifon donnée font trop

grands , on prendra leurs Coumultiples , en les di-

vifant chacun par un même nombre tel que fon

voudra : tcc si'is font trop petits , on prendra leurs

Multiples ,en les multipliant chacun par un meure

nombre tel que fon voudra , pourvû crue le plus

grand nombre qui viendra , ne furpane pas 6¢ ,

parce que dans le Compas de proportion le plus

grand Plan n'elt que 6~. .

Si les deux Germes de la raifon donnée ont leurs

Racines quarrées preciCes, on fe fervira de ces Ra-

cines quarrées , mais au lieu de travailler Cut la Li-

gne des Plans , on travaillera fur la Ligne des par-

ties égales : car ainfi les côcez homologues des

deuxTriangles femblables feront dans la raifon de

ces Racines quarrecs, & par i~ . 6. lès deux Trian-
gles feront dans la raifon des deux nombresdonnez .

DES PY.ANS.
Enfin fi les deux termes de la raifon donnée fontdes fraEtions de diE£erente efpece , un les redois

en deux autres fraét~ons de mGme denomination,
~ en negligeant le Denocninateur c®mmun , on fe
fervira des deux Numerateurs à la lace des deux
£raEkions propofées , ~our travailler ~ur la Lune dtsPlans comme il a éte enCeigné.

COROLLAIRE.
On pourra de la même façon à un cercle don-

né trouver un autre cercle en raifon donnée , sntravaillant par le Diametre du cercle donné pour
avoir le Diametre du cercle qu'on cherche ; &
pareillement à un Polygone donné trouver unau-tre Polygone femblable en raifon donnée , en re-dttifanc le Polygone donné en Triangles par uneou pluteurs Diagoncles , & en cherchant autant de
Triangles fQmblables dans Ia raifon donnée lef_quels étant joins enfemble ~?onneront le Polygo_ne qu'on cherche.

Ainfi vols voyez quôn peut à (aide de te Pro:bleme augmenter & diminuer un Polygone don-né , ou un cercle donné , felon une raifon donnée ,parce que cette raifon peut être de plus grapdeou de moindre inégalité.

PROBLEME II.
?roar~rer la raifon de deux Plans

famblables donnez .
Ortez la longueur d'un des côtez du plus pê:rit des dettx Polygones donnez Cur la Ligne des
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Plans du fompas ,de ptoP°rtion à un même nom"

bre de part & dautre tel que 1 an voudra ; & le

Compas de proportion demeurant ainfi ouvert ,

portez fur la meure Ligne des Plans la longueur

du côté homologuede foutre Plan donné, pont

voir à quel nombre égal de côté & d'autre cette

longueur répond : & ce fecond nombre avec le

premier auquel répond le côté homologue du pre-_

suret Plan donné , feront les deux tCrnles de la

t~ifon qu'on cherche.

~xe~aplt .

Reprenons la Figure precedente, Et

	

ûil faillé

er la raifon des deux Triangles ~`ecr~blables
troue
donnez FGH , IK L. Suppofons que les deux Li~

nes AB , A C , foient chacune la Ligne des Plans

~u~mpas de proporüon; &que le ce
deecoté Ste

~~rant porté la longueur du cote F G

d'autre fur la Ligne des Plans au nombre 3 , Par

exemple, en fort~ que la diltance D E , de ; a 3

fois égale au côté F G , laihfez le Compas de pr°"

portion ainfi ouvert , & portez la longueur du

côté IK, homologue au cûté F G ,fur la même

Ligne des Plans , â un même nombre de part

8t d'autre , comme de B en C , ou fois par exem"

ple le nombre ~. . Cela étant > 1e dis que le Plan

F GH , e~ au Plan IKL, comme ; à 4. , dont la

demonllration efl tout.à-fait la même que celle d~

Probleme precedcnt.
SCOLIE.

Si le côté du plus grand Plan donné eli trop

~turd, pote pouvoir erre apl lilué fur le Compas

DES PLANS.
de proporcion , qui feroit trop peu ouvert , il faût
porter 1a longueur du côté du plus petit Plan don_
ré Cur un même nombre de la Ligne des Plans ,
le plus proche du centre qu'il fera polüble, afin
que le Compas de proportion étant ainfi plus
ouvert , on puill'è y porter la longueur du côté ho-
mologue du plus grand Plan donné.

Mais fi le côté du plus petit Plan donné fe trou
ve trop grand pour pouvoir être appliqué fur
la Ligne des Plans à un même noa~~re de part
& d'autre comme nous avons dit , ~1 le faudra
porter depuis le centre fur la même Ligne des
Plans , & aulli le côté homologue dû plus grand
Plan donné , pour avoir les deux nou~bres des cô"
tez homologues des deux Plans donner , & ces
deux nombres en exprimeront la raifon,

ue G ces deux côtez homologues fe trouvenC
encore trop grands , on fe fervira de leurs moitiés
ou de leurs tiers : & pour ne pas tomber dans cet-
te difficulté, fi fon pèut , on fe fervira dans cha-
que Plan donné des deux plus petits côtez homo_
logues, lors que les deux Plans dotu~ez feront ir-
regu Tiers.
Ce Probleme fe peut aufü refondre aH'ez fpcilt.

ment par le moyen de la Ligne des parties rgales
du Compas de proportion , fçavoir en cherchant
à deux côcez homologues des deux Plans donnez
une troifiéme Ligne proporciotmelie, comme il a
ete enfeigné au Problemc YI. de l'Ufage de lr Li-
Sne de.r Portier ééaler : parce que par zo: 6. les
nombres des parties égales que contiendront ls
reriniere & la troiCéme proportionnelle , feront

~es deux termes de la raifon qu'on cherche.
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COROLLAIRE.

Comme les Cercles font dans la raifon des

qnarrez de leurs Diametres , par :. iz . on voit ai-

fément que fore peut par le moyen de ce Proble-

me trouver avec la même facilite la raifon de deux

cercles donnez en fe Cervant de leurs Diameues ,

comme de deux côtés homologues , &c.

PROBLEME II1.

D~rrrir le Compas. dt proportion, tnforte

qut ks der~x Gtgnes des Plansfaf-

fen# ssri ttnglt droi#.

Yant pris avec le Compas commun fur la

,~, Ligne des Plans , depuis le centre du Com-

pas de proportion , la longueur d un nombre de

Plans tel que 1 on voudra , appliquez cerce lon_

gueux fut la meme Ligne des Plans de part &d'au-

tre a un meme nombre égal a la moitié du prece-

dent, & alors les deux Lignes des Plans feront au

centre un angle droit.

Extiaplt .

Suppofons que les Lignes AB , AC ,foienc

chacune la Ligne des Plans du Compas de pro-

portion , dont le centre fera par confequent en

A. Suppofons encore que les po~ns B , C , foient

chacun les poires du trente - deuxiéme Plan , pat

exemple , que les poins D ~ E, foienc chacun le

E

DES PLANS.
pointdu tG~. Plan , mô~
tié du premier ;s . ~edis que C vous ouvrez
le Compas de propor-
tion , en Cotte que la
di(}ance D E de iG à tG
fois égale à A B , ou à
A C , (Angle A fera
droit.

C

Demo~flra#dore.

Car puifque A B, ou D E e(} ;z, ~t que ADe(t aG , moitié de ;i . le quarté D E fera par la
conllruL~ion de la Ligne des Plans , double duquar~é A D , ou A E, & par confequent égal aux
deux quartezA D, AE, d'oii il Cuit par 43 . ~, que(angle Ael} droit. Ce qu'il faloit demontrer.

COROLLAIRE.
il fuit évidemment de la pratique de ce Proble-

me , que fi la Ligne D Ee(} plus grande en puif-fance que le double de la Ligne AD , c'eR-à-dire
que fi le plan A B, égal à D E, efl" plus grand que
le double du Plan A D, (angle A fera obtus, &aigu , C le Plan A B eft moindre que le double duPlan A D.
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PROBLEME IV.

~rorwe~un Plaisfrnblallc d" égal w~ d~us~

Plansfimblablts donne

Yant porté deux côtez homologies tels que

ton voudra des deux Plans donnez fur la Li-

gne des Plans du Compas de proportion, en com-

menc~anc depuis le centre, pour connoitre le nom-

bre des Plans de chacun , St ayant ouvert le Com-

pas de proportion à angle droit, par le Problecne

precedenc ; la dilï`ance des deux nombres trou-

~~ pcife de cScé at d'autre fur la Ligne des

Plans , donnera le côté homologue d'un Plan

femblable .~c égal auxdeux donnez .

Extmplt.

~u'il faille trouver le côté homolo~ue d'un Plan
femblable &

B

	

égal à deux
Plans fembla-
bles donnez ,
dont deux cô-
tez homolo-
gues font les
Lignes DE ,
F G. Suppo-

Q

	

E

	

Lign
qu
A B s

~i

	

AC , foient

chacune la Ligne des Plans du Compas de propozz.

C

DES PLANS.

	

~:,
fion dont le centre e(l: A, que le côtE DE Etant
porté fur la Ligne des Plans A B , depuis le cen_
cre A en B , ce point B toit le ~.` Plan & que
(autre côté F G étant pareillément 7orté fur fats_
tre Ligne deâ Plans A C, depuis le centre A en C,
que ce point C Toit le ~'- Plan. Cela êtant fuppo_
fé, le Compas de proportion étant ouvert à angle
droit, en forte que (angle A Toit droit, la diffance
BC de q. â 9 , pcife de côté & d'autre fur la Li~
né des Plans , fera le côté homologue d'un Plan

~emblable & égal aux deux donnez , dont DE ,
f G , fort deux côcez homologues.

Demon~ration.

Car , par q,7, r, le quarté B C étant régal aux
deux quar~ez AB , A C , ou DE , FG , la Ligne
B C fera par 3c . G le côté homologue d'un Flan
femblable & égal aux deux donnez, dont DE,
F G , font deux côtez homologues. Ce qu'il faloic
demontrer.

SCOLIE.
Si les côtez DE , FG , ne peuvent pas être pot_

fez fut Ia Ligne des Plans , pour être trop grands ,
on en portera feulement la moitié ou lç tiers ; &
alors le double ou le triple de la diltance B Cfera
le côté homologue qu'on chercLe.
Ce Probleme fe peut suffi refoudre, fans qu'il

fôit befoin d'ouvrir à angle droit le Compas de
proportion , commevous verrez dans la mechode
que nous enfeignerons pour ajot3cer enfemble deux
Solides femblables, par le moyen de la Ligne des
Solides , cette metltode étant la même pour les
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Plans , excepté qu'on doit fe fervir de la Ligne
des Plans,

COROLLAIRE.
Par le moyen de ce Probleme onpeut fe vanter

de f voir la maniere d'ajoûcer enfemble autant
de Pans femblables que ~onvoudra , en ajoûc~nt
enfemble les deux premiers, & en ajoûcant à Ia
fourme k troifiéme , & ainfi en fuite,
On peut au{ü facilement trouver un cercle égal

â plufieurs cercles donnez , en travaillant par leurs
Diamecres con6derez comme les eôtez hamolo-
gues d'autant de Plans femblables .

PROBLEME V.

Entrt deux Lignes données , trouver usre
»uoyenne proportionnelle.

Yant porté chacune des deux Lignes don-
nées fur IaLigne des parties égales du Com_

pas de proportion, ou fur quelque autre Ligne di_
vifée en parties égales , pour fçavoir le nombre
des parties égales que chacune contient , appli_
quez la longueur de la plus grande Ligne donnée
de part & d'autre fur la Ligne des Plans du
Compas de proportion àun nombre égal à celuy
de tes parties égales , & le Compas de proportion
demeurant aine ouvert, prenez fur la même Li-
gne des Plans de côté & d'autre la diflance du
nombre egal a celuy des parties egaies de la plus
petite des deux Lignes données , pour avoir la

moyenne

DES PLANS.
mogetuie proportionnelle qu'an cherche.

Exem~k,

>t~'il faille tro uver une moyenne proportiorn.
relie entre les deux Lignes données F G , Ht , dont

la plus petite
F G tourier_
ne par execr~
pie io pac2ies
egaies , & la
fus grande

.:;------~Q

	

~I en ton_

~ i-""_., v

	

Llene ~,f. SUp.
pofotis qne
lesLignesAB~
A C , foieut

chacune la Ligne des Plans drl Compas de pro.
portion, dont le centre eh A : que les poins B, C ,
foient chacun le qf~ Plan, & les poins D, E, cha_
cun le ao° Plan . Appliquez la longueur de la plus
grande Ligne donnee Hl, fur la Ligne des Plans
de parc & d'autre aux poins B, C ~ en forte que
ladi{kance B C de q,j a d.f

	

toit égale à

	

la plus
grande Ligne donnée Ht , mec alors la dàflance D E
de ~o à :o fera moyenne proportioiuielle entre les
deux Lignes données F G, H I.

Demon~ration,
Car dans les Triangles ifofceles femblables AIiC,

A DE, ona par 4, G. terre Analogie, A B, A Q s:
BC,DE,ouAl`3,AD :: HI, DE, àcaufeae
B C, égale à H I, par ia conftruEkion : c'eft pour_
quoy , par ss. 6, an xuFa celle-cy A $q,UADq

y s

f9
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HIq , D Eq , Et C à la place des deux premiers

tePmes ABq , A Dq, on mec les deux nombres 4S ,
so ,qui font en metne raiCon, par laconttru&ion

de la Ligne des Plans , ou bien fi à la place de ces

deux nombres ~S , so , on mec les deux Lignes

H I , FG , qui font aufû en même raiÏori , on au-

ra ce~te aune Analogie , Hi , F G : : HIq , DEq ,

& enfin Ci aux deux premiers terrnesH 1, F G , on

donnè la hauteur commune H I , on aura cette

Ahal ie H Iq , F GH I : : H Iq , D Eq , oû fon

voit q~ae le ke~attgle F G HI eft égal au qu~rre

DE , & que par i7 . G. la Ligne D E, e~ moyenne
proportionnelle entre les deux Ligues données F G,

HI. ( ..equ'il faloit démontrer.
SCOLIE.

Si les nombres des parties égales des deux Li-

gues données font trop grands , on fe fervira de

leurs moitiés ou de leurs tiers , comme il faudroic Ce

fervir des doubles, ondes triples des deux meures

nomb;es , s'ils croient trop pet~es .
Cc Probleme fe peut aufü refondre far le moyen

de la Ligne des parses egales, mais comme la fo-

lution en elt plus longue, nous n'en parlerons pas

davantage .
COROLLAIRE.

Par le moyen de ce Probleme , on peut aiCément
reduire un Plan en quarté , comme par exemple
un cercle, en cherchant entre fon rayon & la moi-

tié de fa circonEerence une moyenne proportion.-

nelie : un Trian~le , en cherchant entre un de fes

côtez ~la moisie de Ca perpendiculaire une moyen-
ne proportionnelle : & Mlle autre Figure plane

DES PLANS:
que fon voudra , parce qu'on la peut aiCement ré~
duite en Trran,~le.
Ou peut aufit facilement trouver une figure fem-

blable & égale à la difFerence de deux Plans Cem-
blables donnes , fÇavoir en cherchant entre la Com-
me & la dif~erence de deux côtez homologues queI-
conques une moyenne proportionnelle , qui Cera
le côté homologue de la figure qu'on cherche, 8tc.
Or comme fuCage d'une moyenne proporciun-

nelle eft Ires conCderable dans la Geometrie , r;ous
ajouterons icy , pour ceux qui aiment la fpecula_
tien des Mathematiques, une metode curieufe pour
?"rouver Gcomarriquemant entra deux Ligner dott-

néar, Kna rxoyanna ~rapertionnella.

Que les deux Lignes données foient AB , AC,
que je firppoCe placées en Ligne droite, fane fur
l'autre, W tirées du même point A , pour avoir
une conitru¬lion plus facile , telle qu~e(t la fui-
vante.
Ayant prolongé la plus grande Ligne donnée AC

enE,enCor-
te que la Li_
~ne C E Toit
e~ale à la
p,uspeciteLi-
;ne donnée
~ B,&ayant
tiré àlaLigne
AB, par tôn
entre nité B ,
la perpendi-

Ligne AB , inCcrivez
alentour de la Ligne

D ij

_~G
culaire BF égale â la même
dans un demi-cercle decrit
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ÂE , la Ligne EG ; égale à la Ligne E F , & dé-

crivez du centre A ,par le point G, une circonfe-

renee de cercle , qui fe trouve icy coupée par la

Ligne Locale AH, qui fait en A avec A C , ud

Angle demidroit, au point H , duquel on doit tï-

rer à la ligne A C , la perpendiculaire A D ,& la Li .-

gne AD ,fera moyenne proportionnelle entre les

deux données AB , A C.

Demonfir~üon.

Car dans le Triangle reEtangle A G E , on a per

~~, i . AGq , ou A Hq , ou z A llq N A Eq;E Gq,

8t à caufe de AEq y A C.1 fi C Eq ~ z AC, E , par

,~, _, ou deAEq ~ ACqfi ABgt z C A B ~arce ue

fon a fait CEsgale àA B,& encore à toute de E~~,

ou EFq y BFq ~ BEq, par ~7 " t ou de EFq y ABq

ACq, on aura z ADq y z CAB . & par confequent

~q ti CAB,St fon connotcrapar i~ . 6 . que la Li-

gne AD eft moyenne proportionnelle entre les

deux données A B , A C. Ce qu'il faloit dcmon-

trer . SCOLIE.

Cette conflru~ion a été urée de (Équation

conftitutive du Problerrte , quenous avons reduite

en deux lieux , fÇavoir en un lieu à la Ligne droi-

te , & en un lieu au cercle , en cette forte .

Si fonfuppofeAl3ya,ACy b, &ADHx,

tm aura xx y ab, pour (Équation con{ïitutive du

Probleme , que fon reluira en deux lieux, en
fnppofant premiéremenr ce lieu à la Lige e duo:ce,

~; ~-y y b pour avoir x H 6--T,8t par confequent xx

bb --zby~yy , d'où ôtant la double de 1 Équation

DES PLA NS.
conf~itucive , fÇavoir axx h z.ab , on aura ce liée
au cercle . -xx y bb-zab-~ zhy fi ry , dont le rayonetl Rab , que fon peut trouver geometrique_
ment fans fuppofer l'invention d'une moyenne pro
porcionnelle , fÇavoir par la feule foutraEtion desdeux quartez aa, bb , du quarté titi ~ zxb ~66 dela tomme a -~6-des deux Ligues données A B, A.C,comme vous ave2 vû dans la conflruûion.

Si volts voitlez un lieu à un autre cercle , &par \confequent tint awrre con(iruEtion, mettez x
1"~ a la place de b , ce qui fe peut faire à caufe duLieu fuppafé i la Ligne droite x ~ry H 6, Lit fEqua-
tion conllitutive xx y ab , fe changera en celle-cy
xx ~ ax -[- ay, dont le double zxx .H zax ~ aay étant
ôté de xx y bb - zby j-yy , on aura cet autre lieu art
cercle , -xx y bb - z sx- zay .. zby -~yy, dont le rayon
efl R . zqa -~ zab , lequel on peut trouver aulii Geo.
metrit~uement fans aucune moyenne proportion-
nelle, fÇavoir par (addition des deux quartez titi,
titi f zab j-bb , & par la foûtra~ion du quarté bb ,
conime vous verrez dans nôtre grandTraicé d'Alge-
bre, lors qu'il aura le bonheur de ~aroîue,
On peut encore trouver un lieu a un autre cer-

cle donné , & par confequent une troifiéme ton.
ftru~ion , car dans le lieu fuppofé à la Ligne droi-
te Y~- y y b,on trouveray ~ b- x, & par confequent
,yy y bb- zbx ~- xx, d'od ôtant zxxh Fax ~ zay, qui
el~ le double de (Équation con(}irutive changée,
on aura cet autre lreu au cercle, yy -z rx- zay H
bb- zhx-xx,dont le rayon ei}R . zs :i - zab j' z46 , que
)"on peut trouver pareillement fans auuune moyenne
proportionnelle fÇavoir par la feule addition des trois
quartez aa, l b,. aa- zab -~ bb , comme vous ver-
rez dans tiôtFC grand Traité d'Algebre , At~ nous

ll üj
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âvons expliqué & démontré à fonds ces deux der_
nieres conl}ruftions, & ce n'elt pas 9e lieu icy d'cii
dire davantage. Ceux qui voudront cçavoir plus
particulierement la maniere de recoudre par deux
lieux les Équations de deux dimensions, pourront
voir -nof d~r~x Trait%r dt1 Liesx G~omatriquu , 8t de

la co~~frhE%ion des Egttarionr qui font precedez d'un
Traité d~1 Ligner da pramicr gtnrc.

yS AGE
Dt la Ligne des Polygones .

La Ligne des Polygones Cert principalement ~
diviser un cercle donné en aucauc de parties e~a-
les que fan voudra , ce qu'il faut C~avoir fatrc
dans f :lrchiteélure militaire , pour la fortification
des Places regulieres , & quelquefois au(1"i dans
fArchitefture mmille, pour la deccnption des quar-
reaux faits en Po_l,j'gones propres pour paver une
Sale . Elle lért au{it dans la Geomecne, commepar
exemple , pour couper une Ligne donnée dans la
moyenne ~ extreme raison, pour tracer un Trian-
le ifoCcele , ou l'angle à la baie Coit double de
angle ou Commet, &c.

~ROBLEME I.

Décrire un Polygone regtclierd~ns
un cercle donne .

Pliquez la longueur du rayon du cercle don_
né de parc & d'autre fur la Ligne des Poly-

gones du Compas de proportion , de G à G;, 8t le
Compas de proportion demeurant ainsi ouverc,

DES POLYGOtVES.prenez Cicr la même Ligne des Polygones, Ia di~!lance de côté ~St d'autre d'un mêii~,; nombre égalau nombre des côcez du Poly~one que vous vou-lez décrire, pom avoir le cote de ce Polygone,

.A

Fxtmille.

Q'il faille décrire un Eptagone regulier dans lecercle dotuié F GH , dont le centr~ efl I , & le
rayon I F, ou I G,
Supposons que les
Lignes 9 B , AC,
Coient chacune la
Ligne des Polygo_
nes rlu Compas de
proporcion , dont
le cenrre e(} A; que
les pains B , C
foient chacun le;
pains de l'Exago_
ne , 8t les pains
D , E , chacun le
point de l'Eptago_
ne. Ayant apliqué
la longueur du
rayon I F , ou I G,
dur la Ligne desPolygones de part & d'autre de B en C, en Carteque la dillance B C de Gà G Coit égale au rayonI F , & le Compas de proportion demeurant ainCouvert , prenez la di;ilance DE de ~ à 7 , laquelledonnera la longueur du côté F G

	

ouGH , de f Ep_cagone regulier ü~Ccripcible dans le cercle don_néFGH.

ÉC

Diiij
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Demenffration .

Car dans les deux Triangles ifofceles femblables

A g C , A DE , on corwoîc par 4.~ G. que la raifan

des deux Lignes A B , A D , e(t egale à celle des

deux BC , D E : c'eil pourquoy comme A D e{t

le côté d'un Eptagone reguher mfcrit dans un

cercle , donc le rayon etl AB , par la con(Iruétion

de la Li ne des Poly~ores , il e{t de necefiité que

D E, o~F G Toit autit le côté d'un Eptagone repu_

lier infcric dans un cercle, dont le rayon e{t BC

ou IF. Ce qu'il faloit démontrer.

SCOLIE.

Si le Layon du cercle donné e{t trop grand

	

pour

pouvoir être apliqué fur la Ligne des Polygones ,

on en apligttera feulement la moitié ou le tiers ,

Lit a!oTS le double ou le n-iple de la Ligne qu'on

touvera, fera le côté du I'olygone~ qu'on cherche.

Quand le Polygone qu'on veut de~crrte au dedans

du cercle donne , aura plus de douze cotez , on

ne pourra plus fe fervir de la Ligne des Polygones ;

8t dans ce cas on fe fervira de la Ligne des Cor-

des, par le moyen de laquelle on fera fart F G

d'autant de degrez qu'en doit avoir (angle du cen-

tre I , lefquels on trouvera en divifant 3Go degrez

par le nombre des cotez du Pol;Boue .

DES POLYGONES.

PROBLEME II.
Décrire fur une Ligne donult a~

Polygone resulter .

Exemple.
Reprenons la Figure precedente , & fuppofons

que fur la Ligne Bonn&e FG, il faille décrire ua
Eptagone regulier. Suppofoss au(ïi que les Lignes
A B , A G , foient chacune la Ligne des Polygones
du Compas de proportion, donc le centre e(} A,
q~Te les poins B, C , foient chacun le point de
fExagone , & les poins D E , chacun le point de
l'Epcagone. Apliquez la longueur de la Ligne don_
ruée FG ,fur la Ligne des Polygones de parc & d'au_
ire aux poins D , E , en force que la dillance DE
de 7 à ~, foic égale à la Ligne donnée F G ;Li~ 1e
Compas d~ proportion demeurant ainfi ouvert, dé.

S7

Yant apliqué la lon~ueur de la Ligne donnée
de parc & d'autre ur la Ligne des Polygo_

nes du Compas de proportion , à un nombre égal
à celuy des côtez du Poiy~one qu'on veux décri_
re , & le Compas de proportion demeurant ainfi
ouvert, prenez fur la mê ne Ligne des Polygones,
de côté St d'autre la duance de G à6 , laquelle fe_
ra le r.:~yon du cercle propre à décrirr le Polygone.
G'e(1 pourquoy E <lvec cette ouveraire on décrit
des deux extrernicez de la Ligne donnée deux arcs
de cercle , fincerfe~ion de ces deux arcs donnera
le centre de ce cercle .
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muez avec la dill:ance B C de G â G, prife fur la
même Ligne des Polygones , des deux extremïtez
F, G ,deux arcs de cercle , dont le point de Ce-
~ion I , Cera le centre du cercle circ~nfcriptible ,
de force que la Ligne B C fera le rayon du cercla
ptbpteà décrire le Polygone .

Dcinonffration .

Car dans les deux Triangles iCofcelles fembla-
bles A BC, A ll E , on connoît par ,~, G . que la
rai on des deux Lignes A D, AB, elt égale à cel-
le des deux DE , B C, & comme la Ligne AD
eTt le côté d'u!i Eptagone regulier infcrir dans un
cercle, donc le rayon e(t AB , pat la con(l:ruétioa
de la Ligne des Poly~~-ones , il faut que la Ligno
DE , ou F G ,Toit auüi le côté d'un Eptagone rt-
gulier , infcrit dans un cercle, donc BG eB le rayon,,
Ce qu'il faloit démontrer.

SCOLIE.
Si la Ligne donnée e(1 trop petite , pour pou-

~oir être appliquée fur la Ligne des Polygones ,
il en faut appliquer le double ou le triple , & alors
la moitié ou le tiers de la Ligne qu'on trouvera,
fera le rayon du cercle circonfcrit.

QJ<aad le Polygone qu'on veut décrire fur la
Ligne donnée , aura plus de douze côtez , on ne
pourra p:~s lë fervir de la Ligne des foiygones , ôt
alors le centre I du cercle cirEOnCcript , Ce trouvera
par le moyen de la Ligne des Cardes , en tirant des
deux extremitez F ,G , de la Ligne donnée F G,les
deux rayons F I , G I , qui falfent avec la Ligne
donnée F G, chacune un angle égal au demi-angle

DES POLYGO NES.du Polygone , lequel demi - angh eft égal au complemenc de la moitié de (angle du centre.

PROBLEME III.
Couper nue Ligrse donnée dans la

moyenne~ extsemeraitr .

Pliquez la longueur de la Ligne donnée furla Ligne des Polygones du Compas de pro.portion de part & d'autre de G à G, & le Com-pas de proportion demeurant ainfi ouvert , pre-nez fur la même Ligne des Polygones d~ côré &d'autre la diflance de io i to, laquelle donn2ra leplus grand Cegment de la Ligne propofée .
Exe~npl~ .

Qu'il faille couper la Ligne donnée F G , en H,
dans la moyenne& extrerne raifon . Suppofons qum

lesLignestiB,
A C , lofent
chacune laLi.
gne des Po-
lygones du
Compas de
proportion ,
donc le cen-
tre eft A.Que
les poins B,C.
foient chacun

ii
-;Q

le point defExagone, & les poins D, E, chacun le point du

Ff
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Deca~one. Ayanc appliqué lalongueur de la Ligne
donnee F G fur la. Ligne des Pol}'gones de parc &
d'autre de Ben (~, en forte que la di(}anee PC de
6 à G , Toit égale à la Ligne

	

donnée F G, W le
Compas de proportion deu~eurane aùi fi ouvert ,
la diflauee DE de to à to , donnera la longueur du
grand Segment F H.

Demon~ration.

Car dans les deux Triargles iCoCceles fembla-
bles AB C . A D E, on connoît par 4. G. que la
raifon des Lignes AB , A D , elt %gale à celle des
deuxBC,DE,ouFG,FH;Bc conrne AD, AB,
font les côtez d'un Décagone & d'unExaâc~ne inC
ai~s dans un même cercle , il faut que F G , F H ,
foient au(ü les côtez d'un ?rxagone & d'un Déca-
gone infcrits dans un même cercle . C'e{p pourquoy
pat le CoroU de q r;. le point H diviCe la Ligne
propofre F G , d:3ns la moyenne c~ extreme raifon .
Ce qu'il faloic démantrer .

SCOLIE.

Si la Ligne donnée elt trop longue , pour pocti-
voir être appliquée fur la Ligne des Polygones ,
on en appliquera feulement la moitié , ou le tiers ,
& alors le double ou le triple de la Ligne qu'on
trouvera, fera le plus grand fegment de la Ligne
propofée.

Ce Probleme fe peut aufli refoudre fur la Li_
gne des Cotdes , fçavoir en appliquant la Lrgme
domiée fur la Ligne des cordes de Go à Go, & en
pren~.nt fitr la même Ligne des cordes la diflan-
ee de 3G à ;G , gui donnera le grand fegment de

DES POLYGONES.

	

6tla Ligne propofée , parce que le côte de fExagonee{1 ]a corde de Go degrez , & le côté du Decagonela corde de ;G degrez , dans un même cercle .
COROLLAIRE.

Par le moyen de ce Probleme on peut aifémentrefoudre cette Équation de deux dimenGons , xx j'Rx y aa . fÇavoir en coupant la Ligne repreCentcepar la lettre a , dans la moyenne & extreme raifon "car le plus grand fegment de cette Ligne ainfi cou-pée fera la racine ventable de fEquation propoféei:r ~- ax y aa , & le ptus petit fera la racine veri.table de celle-cy, xx - ;ax a _,,a, comme il fera ai.fe ~i démontrer à celuy qui entendra fAlgebre.

PROIiLEME IV.
Décrirefer une b~cfe donnée r+n Triangle tff

eele, cû l'un des deux amies â la baffss
double de l'ar~3le au fnrmrt.

Pliquez la longueur de la bafe donnee , deparc Lit d'autre fur la Ligné des Polygones
du Compas de proportion , de ro à ro , & le Com-pas de proportion demeurant aine ouvert , prenezEnr la même Lune des Polygones de côté & d'au-
tre la di(tance dé G à G , pour avoir la longueur de
chacun des deux côcez du Triangle qu'on cherche.

Exemple.

qu'il faille décrire fur la 6afe donné: FG , un
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Triangle ifofcele F G H, en Coite que (angle F, ou

G , fois
$

	

double de
l'angleH.
Supposes
que les
deux Li-
gnes A 8,
AC,foiëc
chacune

la Lgne des Polygones du Compas de proportion ,
dont le centre eit A. Qu,.e les poins B,C , Coient cha_
eun le point G ,&lespoins D , E , ~hacun le point to .
Ap liguez la Ligne donnée F G fur la Lige des
Polpygones de part & d'autre de D en E , en forte
qae la dïRance D E de io à i o ~oit égale à la ba-
fe donnée FG : & le Compas de proportion de-
meurant ainfi ouvert, prenez la di(}ance BC, de
6 à 6 , poux avoir le côté F H , ou G H du Trian-
gle qu'on cherche.

Denion~ratio»:

Pont la detnoni}ration , faites H I égale à FG,
ou à DE , & parce que dans lesTriangles ifofceles
femblables A DE ABC on a par 4. i. cette A na_
logie , A D, AB : : DE, B C , & que A D e(} le
côré d'un Decagone , & A B le côté d'an Exago-
ne , infcrits dans un même cercle

	

il faut que DE,
ou FG, ou HI Toit pareillement le côté d'un De_
cagone , &BC ou F H le côté d'un Exa~one , inf-
crics dans un mcrne cercle : c'eti pourquoy par ~.
z;. la Ligne F H ei} coupée en I , dans la moyen-
ne & excreme raifon , & par io, .~ . le Triangle

DES POLYGONES.

	

63lw G H fera celuy quôn cherche. Ce c}u'il faloir
démontrer.

SCOLIE.
Ce Prtrbleme fe peut au(ü refondre par le moyen

de la Ligne des Cordes fÇavoir en appliquant fur
cette Ligne des cordes la longueur de la Ligne
donnée de part & d'autre de ;G a ;G , & en pre-
nant fur la même Ligne des cordes la diftance de
6v à Go , qui donnera le côté du Triangle qu'on
cherche,

PROBLEME V.
Ouvrir le Compas de proportion en forte

que les deux Lunes de s Polygo_
nesfafJint un ansle droit .

Yant pris avec le Compas commun fur la Li_
gne des Polygones , depuis le centre du CoRn~

pas de proportion, la longueur du côré du Penta_
gone , appliquez cette mime longueur fur la mê-
me Ligne des Polygones de côté & d'autre de io à
G , 8c alors les deux Lignes des Polygones feront
au centre un angle droit-

Exemple.

Suppofons

	

que les Lig~ies A B , A C , foient
chacune la Ligne des polygones du Compas de
proportion dont le centre e(1 A . Suppoiôns enco-
re que A B foie le côté du Pentagone, A D1e cô-
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té de fExagone , de A C , le côté du Decagone.

Je dis que fi ton ouvre le
Compas de proportion , en
force que la dif~ance CD
de ro à 6,(di.c égale aucô-
cé A B du Pentagone, (an-
gle Atëra droit.

Car puiCque le quarrE ~~ B ,
ou C D du côté du Penra-
gone eft égal au quarré A C

du côté du Decagone , & au quarré A D du cô-
té de l'Exagone , par ro . r3 . il eR de necefïité par
,~8, r . que (angle A Coic droit. Ce qu'il faloit dé-
tnontrer.

pemo»fl~rarion .

i'SAGE
Dt la Liane des Cordes .

A Li~ne des Cordes fert pour mefurer un an-
~,, gle tur le papier , ou fvr ie terrain : oa b~;en
pour faire Cur le papier , ou fur le terrain un an-
gle d'autant de degrez que ton voudra. Elle fert
au{i~ pour va deCcription des Polygones re~uliers,
comme vous avez vû , 8t pour refoudre p~uGeurs
autres Problemes , donc les princrpaux at les plus
rtiecetl~aires Ceront feulement icy declarez,

PROBLEMB

.DE S

	

C ORD>~ S,

i~ROBLEME I.

6f

Prendrefar la circonferersce d'an Cercle don-
n~ , an Arc d'autant dt degrez qat

l'on vorldra .

Plrquez le Rayon du Cercle donné fur Is
~C2Ligne des Cordes du Compas de proportion ,
de parc & d'autre, toûjours de Go à Go , parce que
le Rayon d'un Cercle e{i égal à la Corde de Go
degrez : ~c 1e Compas de proportion derrseurane
ainfi ouvert, prenez fur la méme Ligne des Cordes,
de côté & d'autre , la dit}ance du nombre égal ~

celuy des degrés
propoCez , & la
tranfportez Cur
la circonference
du Cercle don_
né , pour avoir
nn Arc d'autant
de degrez qu'il
êroit propofé.

Exemple.
ue le Rayon

du Cercledonne
toit F G, & qu'il
failleprendre Cur
Ca circoaferen

A
/

	

".

	

ce un Arc , par
E

	

'C exemple de 80
degrez . SuppoCons que les Lignes AB, A C, foient

E
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chacone la Ligne dss Cordes du Compas de pro-
porcion , donc le centre eff A. Que A B , oti AC ,
foit la Corde de 8o deg~ez , & A D , oti AE

	

la
Corde de Go degtez. A"~ant apliqué la longueur du
Rayon F G , de part & d'autre de D en E , en Cotte
que la dü}ante DE de Go a Go Coit egale au Rayon
F G, & le Compas de proportion demeurant amfi
ouvert, portez la ditlarce B C de 8o a ao fur la tir_
conference du Cercle donné , depuis G en H, pour
avoir fart GI H de 3o degtez .

Dernon~ration.

Car dans lesTriangles Ifofceles femblables ABC,
ADE , on connoît , par ~. . i. due la raiCon des Li-
gnes A D , A B, efl égale à celle des Lignes D E ,
BC, ou F G, G H : & comme AB ell la Corde de
8o degtez à fév~ard du Rayon A D, par la con{lru-
Etion de la Ligne des Cordes , il eft de necefiité que
G H Toit aufTi la corde de 8o degtez , à (égard du
Rayon F G, & due par eonfequenc Parc G H Toit
de So degtez . Ce qu'il faloit demontrer.

SCOLIE.

On peut par une operation contraire , trouver
les degtez d'un Arc, dont on connoît le demidia-
metre fçavoir en appliquant ce demi-Diametrc
de Go à Go fur la Ligne des Cordes , at en
tranfportaiit la Corde de (Arc propofé Cur la mc-
me Ligne des Cordes , en Cotte due fon rencontre
de part Sr d'autre un même nombre de degtez, car
ce nombre marquera la quantité de (Arc propofe.

COROLLAIRE.

On lient par le moyen de ce Prolaietne, faire 3

DES CORDES.

	

6~
unpoint donné d'une Ligne donnée fur le ~apier ,
un Angle d'autant de degtez due fonvoudra : ou
bien connoitre la quantité d'un Angle reftiligne
donné fur le papier, puifque la mefure d'un tel An-
gle efl un Arc de Cercle décrit de f1 pointe . D'oû
it efl: ailé de con(lruire fur une BaCe donnée ma
Triangle iCoCcele, oti fAngle de la baie Coit àfhn_
gle du Commet en raiCon donnée, en faifant à cha_
que exttemité de la baie donnée un Angle , dont les
devrez Ce trouveront, en multipliant 9o degtez par
la double du terme homologue à fAngle de la
baie, & en divifant le produit par la Comme du
même double & de l'autre Terme.

PROBLEME II.
Ouvrir le Campas de proportion , en forte

que fAngle des deux Lignes des Cordes
fitd'autantde degtez ga'on voudra .

i on prend depuis le Centte du compas de pro_
~, portion Cur l'une des deux Lignes ,les Cordes ,
la Corde correCpo~ldance aux degtez propoCez , &
qu'on en aplique la longueur fur les Lignes des
Cordes de côté & d'autre de Go à Go , le Compas
de propor tiou fe trouvera ouvert comme fou de_
mande:

Exemple.

Qu'il faille ouvrir le Compas de proportion en
forte que les deux Lignes des Cordes fa(rene

E ij
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trn Angle par exemple de q.o degrez . Suppofons

que les Lignes A D, AE,
,~

	

foient chacune la Corde
":~

	

de ,~o degrez , 3c les Li-
gnés A B , A C , chacune

';'",

	

la Corde de Go degrez .
,]e dis que fi on aplique

-G la Corde A D, ou AEde
~o degrez de côté &d'au-

tre de B en C , en force que la diRance BC de
6o à 60 , fois égale à la Corde AD de ,~o degrez ~
YAngle A fera auili de 4o degrez .

E

DtmonflrRtson.

Cax Ci fon décrit du centre A

	

par les poins
B, C, fArc de Cercle BC, & quefon confidrre
que la Ligne A D e{} la Corde de q o degrez à (é-
gard du Rayon AB , qui eft la Corc'e de do degrez,
on connoîtra aüément que la Ligne B C ,égale à
la Ligne A D , efl au(ii la Corded: .¢o degrez : &
comme elle efl la Corde de (Arc BC , il s'en+üit
qae(Arc BC,& par confequent (Angle A efI auiG
de q.o degrez . Ce qu'il faloic démontrer.

SC OLIE.

On plut par une opération contraire à la prece-
dEnte , connoître fouverture du Compas de pro-
portion à (égard d,. la Ligne des Cordes : car h on
porte depuis le centre du Compas de propcrt~on
fur la ligne des Cordes , la dü~ance de Go a Go, pri-
fe de parc & d'autre fur la même Ligne desCordes,
on rencontrera le nombre des degrez de fouverture
qu'on cherche.

DES CORDES,

	

fsC'eil à caufe de cela que:''on aloûtP quelquefois
~u Compas de poporcion des ~~innuies placées fur Ia
Ligne des Cordes , pour pouvoir mefurer un Angle
fur la terre , ou pour en faire un fiar la terre d'au_
tant de degrez que l'on voudra mais faomerois mieux
me fervir d'un demi Cercle bien diviCe, le Compas
de proportion n'étant propre que po:ir rravaiIler
promtem,~nt fur le papier, C'ei} puurquoy je negli-
geFay icy d'exp! iquer ~lufieurs ufages , qui ne lotoque d'une pure curio(ue .

P~OBLE ME III.

Ttouvet lt dtrni dinrnttre d'un Arc de Ctrck
donné , dont an connoit lts

degrt~,

I on aplique 1a Corde de (Arc donne rur la Li-
~ne des Cordes du Compas de proportion , decôte & d'autre au nombre des dcgrczde fArcpro-

pofe , & qu on laühe le Compas de propord,on ain_
fi ouvert, la diftance de Go à Go prife fur 1.a même
Lilme des Cordes, donnera la longueur du Rayon
qu'on cherche.

Extmpk.

Que (Arc de Cercle G H Toit par extmple de
So degrez , & qu'il en faille trouver le Rayon1: G. Suppofons que les Lignes A B, AC , foient
chacune la Ligne des Cardes du Compas de pro_
portion, dora le centre eft A Que A B ouAC ,

$üj
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Toit la Corde de 3o degrez, 8t A D , ou A E , la

Cordede Gode-
~rez.~e dis que
!~ on aplique la
Corde G H fur.
laLigne des pac-
cies égales du
Compas depro-
portion , de part
& d'autae de
B err C , en Cor-
te crue la diflan-
ce BC de $o à
80 , Coit égale à
cette Carde
GH , la diflan-
ce D E de Go à.
Go fera égale au
Rayon F G.

Demonfiration..

Car dans les Triangles ICoCceles femblables ABG,
A D E , on connoîc par ~., i. que la raiCon des Li-
nes A B, A D , e(l égale à celle des Lignes B C ,
E , ou G H , D E , & comme AD elk le Rayon

à fégard de la Corde A B de $o degrez par la con-
flitution la de Ligne des Cordes, il ell de neceflicé
que D E Coit aux le Rayon à fégard de la Corde
G H de $o degrez, & par confequent le demi-di -
metre de fArc propofé G IH.

SCOLIE.

Si fArc G IH étoit lrmplemant donné , fans en

DES CORDES.
connoître ny le centre , ny le nombre des degrez ,on trouvera ee nombre de degrez , e~r prenant àvolonté fur cét Arc un point , comme I, & en ti-
rant les deux Cordes I G, I H ,dont l'Angle GI H ,riant mefuré, st fon double étant ôté de 3Go de-
grez , le refile donnera le nanbre qu'on cherche.

C OROLLAIRE.
On peut par le moyen de ce Probléme , trouver

aifément le centre d'un Cercle , ou d'un Arc de
Cercle donné, ou bien faire pa(fer par trois poins
donnez une circonference de Cercle : car fi on
prend fur le Cercle donné un Arc à volonté pour
en connoître les degrez , comme il a efté enfeigné
dans le Scolie precedent, & qu'à fincervaHe du
Rayon que fon trouvera , on fa[he de deux poins
quelconques de fArc donné, ou des crois poins
donnés deux Arcs de Cercle , qui s'entre-coupent ,
la feEtion de ces deux arcs donnera le centre du
Cercle qu'on cherche.

T'S~tGE

Da la Liane der Solides.

La Ligne des Solides à fégard des Corps a les
mêmes UCages que la Ligne des Plans à fégard
des Surfaces , comme vous allez voir dans les l'ro-
b eme s fnivans.

E üij
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PRO$LEME I .

B~ans donnie unt Pyramide , trouvtr uat
autre P~ramirk femblabtt tn raifort

a~onsrtt,

Pliquez ia longueur d'un côté de la Pyrarrai<-
de donnée , fur la Ligne des Solides du Com_

pas de proportionà un nombre é al de parc &d'au
tre au premier terme de la rai~on donnée : & le
Compas de proportion demeurant ainf ouvert ,
prenez fur la même [.igne des Solides la di{tance
de côté ~ d'aune du nombre égal au Cecond terme
de la rai!c:~ donnée, pour avoir . la longueur du
côté homo!o~ue de la Pyramide qtion cherche,
C'efl de la même Caçon que fort trouvera les cô-
tez homologues aux autres côtez de la Pyramide
propoCée .

F,xtmplt .

Soit donnée la Pyramide F GH I, & gn'il luy
fùille trouver une autre Pyramide femblable, en
forte que la Pyramide F G H I Coit à celle qu'on
cherche, comme par exemp(e iG à f¢ . SuppoCons
que les Lignes A B , AC, foienc chacune la Ligno
des Solides du Compas de proportion , dont le cen-
tre e4 A. Que les poins marquez S4 , ou du Sq,°
SolilidL Coient Ii, C, £c que les poins marquez IG ,

ou du iGr Solide Coient D , E. Pour trouver le cô-
té homologue à fun des côtez de la Pyramide don-
née FGHI , comme au côté F G, po~tez la lon_

DES SOLIDES.

	

93gt~eur de ce côté F G, fur la Ligne de: SolidesA B , A ç, de côté & d'aune de 1 en E, e$%~.

Dtnronl¢sation.

te que la di(lance DE de i6 â ~G, toit cgale aumé=ne côté F G, & alors la di(}aice BC de S~.à s4donnera la longeur du côté KLhomologue au cri_té FG, & fan trou~eca de la même façon ie côtéL M homolootu au côté GH , ~St pareillement lahauteur NO homologue à la hauteur I P , &ain& des autres , & la Pyramide K LMN feracelle qu'on cherche, c'e(1 à dire qu'elle fera fem_blable à Ia Pyramide donnée F G H I, & que.cet_ta Pyramide FG H I ferai la .Pyramide K LMN,comme i6 a !4,

Car dans les deux Triangles i~Gafcs~es fen~,Ia.
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bles A B C , A D E, on connoit par ,~ . 2 . que les
duatre Lignes D E, 8 C , A D, A B, font propor-
tionnelles ,& par ;7 . II . que leurs cubes font au(li
proportionnels ; & parce que les deux cubes AD ,
q B, font entre eux comme rG à S4, par la con-
üruElion de la Ligne des Solides , les deux cubes
DE , BC , ou F G , K L, feront au% encre eux
comme tG à f¢ , & par 8. m. la Pyramide FGHI
~~ra à la Pyramide KLMN , avili comme iG à S4,
arce que ces deux Pyramides font femblables, ar
conftruûion , & par Daf. 9 3I " Ce qu'il fa~oit

demuntrer.
SCOLIE.

Si les deux termes de la raifon donnée font trop
grands , on prendra leurs foumultiples, en les divi-
fanc chacun par un même nombre tel quefanvou-
dra : & s'ils Cont trop petits on prendra leurs mul-
tiples , en les multipliant chacuun par un même
nombre tel que fors voudra, pourvû que le plus
grand nombre qui viendra., ne furpalfe pas 6¢,
parce que dans le Compas de proportion le_ plus
grand Colid~e s~~fl que 6¢.

Si les deux termes de la raifon donnée ont leurs
Racines cubiques exaltes , on fe fervira de ces Ra-
cines cubiques â la place des deux nombres don-
nez , maisau liea de travailler fur la Ligne des So-
lides, on travaillera fur la Liges ~du pattic.r éga-

laf : car ainfi les côtez homologtics des deux Py-
ramides femblables feront dans la raifonde ces Ra-
cines cubiques , St par 8. u. les deux Pyramides
feront dans la raifon des deux nombres donnez.

Enfin, fi les deux termes de la raifon donnée font
des £raEtmns de di~ereute efpece, on ks rechuta

DES SOLIDES.

	

~,~.
en deux autres fra&ions de même denomination,&
en negligeanc le denominateur commun,on fe fer_vira des deux namerateurs à la place <les deuxfraE}ions données , pour travailler fur la Ligne desSolides comme il a été enfeigné .

COROLLAIRE.

On pourra de la même façon âune Sphere don-née trouver une autre Sphere en raifon donnée, entravaillant par 1e Diametre de la Sphere don-née , pour avoir le Diametre de la Sphere qu'oncherche ; & pareillement à un Corse ou â un Cy-lindre donné, trouver un Cone ou un Cylindrefemblable en raifon donnée, en travaillant par leDiametre de la baie d~ par la hauteur du Cone oudu Cylindre donné , pour avoir le Diametre de labafe & la hauteur du Cone ou du Cylindre qu'oncherche.
On pourra au<E de la même façon à quelqueautre Corps donné que ce Toit , trouer un Gorps-femblable en raifon donnée, en travaillant ftparé-ment pour chaque côté du Solide donné, pour avoirle côté homologue du Solide e~u'on cherche.Ain(i vous voyez qu'on peut a fayde de ce Pro-bleme augmenter ou diminuer un Solide donné ,& par co~ifequenc une Sphere donnée, & aufli unCorse & un Cylinde donné, felon une raifon don-née , parce que cette raifon donnée peut être deplus grande ou de moindre inégalitc.
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PROBLEME II.

?'rouvtr la r~ifn dt dtax Solides ft~nbl~-
b~ts donntz.

Ortez la longueur d'un des tâtez du plus pe-

P tic des deux Solides donnez Cur la Ligne des So-

lides du Compas de proportion ~, de part at d'autre

â un même nombre tel que 1 on voudra ; & le

Compas de proportion demeurant ainfi ouvert ,

partez far la meme Ligue des Solides la longueur ,

du cote homolague de (autre Solide donné , pour

vo~~ 1 quel nombre égal de côté & d'autre cette

j,ori,ueur rcpon~l, 8c ce fecond nombre avecle pre-

mier nuque! réf~nd le tâté hornologuedu premier

Solide , feront les deux termes de la radon qu on

chi:~he.
Exe,nplt .

Reprenons la Figure precedente;& qu'il faille trou-

ver la raifon des deux Pyramides femblables don-

nées FGHI , K LMN. Suppofons que les deux

Lignes 9B , A C , ~~ient chacune la Ligne des So-

lides du Compas de proportion , dont le centre e(it

p, Ayant orcé la longueur du c$té FG de part

& d'autre fûr la Ligne des Solides au nombre ~G

par exemple , en force que la diftance DE de i6

a t6 toit égale au côté F G , lai(~fez k Compas de

proportion ainfi ouvert, & portez la Iongueur Adu

côte K L homologue au coté F G , fur la meme

Ligne des Solides , a un meme nombre de côté &

d'aune, comme de B en C, où fQic par exemple le

DES SOLIDES.
nombre S4 ; cela étant je , dis qae le Solide FGHÎ
et} au Solide KLMN,comme iG ~ Sf, dont la
demots{lracion el} la même que celle du Probletnc
precedenc.

SCOLIE.
Si le côté du plus grand Solide donné etl: trop

grand , pour pouvoir être apliqué fur le Com as
de propanion , qui ferait trop peu ouvert , il Eâut
porter la longueur du côté du plus petit Solide don-
né fur la Ligne des Solides , le plus proche du cen-
tre qu'il fera polüble , afin que le Compas depro_
panion étant ainf plus ouvert , on puifre y porter
la longueur du côté homologue du plus grandSo-
lide donné.

Mais fi le côré du plus petit Solide donné fe
trouve trop grand , pour pouvoir être apliqué fur
la Ligne des Solides â, un même nombre de part
& d'autre , comme nous avons dit , il le faudra
p.o rcer depuis le centre fur la même Ligne des So-
lides , 8c aufT le côté homologue du plus grand So-
lide donné , pour avoir les deux nombres des côtez
homologues des deux Solides donnez, 8c ces deux
no~rbres en exprimeront la raifon .

+ue fx ces deux côtez homologues fe trouvententare trop grands , on fe fervira de leurs moiriez,
oti de leurs tiers : & pour ne pas tomber daus cette
difficulté, fi fan peut , on fe fervira dans chaque
Solide donné des deux côtez homologues les pluspetits, lorfque les deux Solides donnes feront ir_
reguliers.
Ce Probleme fe peut aufïi refondre par le moyende la Ligne des parties égales du Compas de pro

portion, fçavoir en cherchu~,c i; deux côtez hocna-
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loques des deux Solides donnez une ttoifiéme Li.

gne proportionnelle, Et à ces trois Lignes une qua-

uieme proportionnelle , comme il a elle enCeigné

au Probl . VI. de t Ufagc da la Ligtrc dit partita

sYalcf , parce que par 33 . tt . les nombres des par-

ties égales que connendront la premiete & la qua-

rriéme proportionnelle , feront les deux termes de

li raifon qu on demande.
COROLLAIRE.

Comme les Spheres font dans la raifon des cubes

de leurs Diametres , par ~8 . ti . on void aifémenc

que fon peut ~ar le moyen de ce Ptobleme trou-

ver avec la mcme facilité la raifon de deux Sphe-

res données , en fe fervant de leurs Diametres ,

comme de deux côtez homologues . Et pareillement

on pourra trouver la raifon deux Gones , ou de

deux Cylindes femblables donnés, en Ce fervantdes

Diamettes de leurs bafes , &c.

PROBLE?VIE III.

OtMrrir la compas de proportion , an forte qaa

l'dngle des deux Lignas des Solides
~it droit.

Yant pris fur IaLigne desSolides depuis le cen-

Atre du Compas de proportion , le côté du IS`

Solide, appliquez-en la longueur fur la méme Ligne

des Solides, de part & d'autre de 3 à 3 , & le Com-

pas de propc,rcion ,fe trouvera ouvert à un Angle

de ~o degtez à 1 egard de la Ligne des Solides ,

parce que le quarré du côté du lj~ Solide e(l à peu

DES SOLIDES.
prcs égal au quarré du côté du ;~ Solide, & au
quarré du côté de 8~ Solide , fans qu.il s'en man_
que feulement une milieme partie de la longueur
du Compas de proportion , ce qui eft de petite
confequence pour la pratique , cou~me fon peut
voir dans la Table des Solides , qui vous fera ton.
roîcre ejue fon peut auffi apliquer la longeut du
plus grand & G¢~ Solide, prife depuis le centre fur
la Ligne des Solides, de part & d'autre de ; à sn,
ou de 9à ~G, ou bien encore de iG à ;o, fans que
(erreur fois feulement d'une milieme partie de la,
longueur du plus grand Solide.

PROBLEME IV .

?rouvar un Solide femblable ~ igal â derrx
Solides fem6labdes donnfs .

Uppofant que l'un des cStez du premier Soli_
de donné toit d'un nombre de Solides tel que

fon voudra, apliquez-en la longueur tut la Ligne
des Solides du Compas de proportion, de part &
d'autre â ce nombre fuppoCe , & le Compas de
proportion demeurant ainCi ouvert , portez la lon_
gueur du côté homologue du fecond Solide donne
Cur la même Ligne des Solides, en force que cette
longueur réponde de côté & d'autre à un mime
nombre : & <ilo~s la di(lance du nombre égal à la
tomme de ces deux nombres , prife de part &d'au_
tre Cur la Ligne des Saiides , donnera le côtéhomo..
iogue du Solide qu'on cherche,
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~xtmplt.

Qu~'~il faille trouver le côte homologue d'un Solide
semblable at égal a deux Solides femblables don-
nra, dont deux côtez homologuesfoient les Lignes
HI , KL. Suppcfons que les Lignes AB , A C,

fQient chacu-
ne la Ligne
des Solides da
Compas de
proportion ,
dont le centre
eft A.Suppo-
fons encore
que les deux
p~ins F, G,
foient chacun
le point par e-
xemple de 8~

Solide , auquel on apliquera f fou veut , la lon-
gueur du côté Hi , en force gtae la dü}ance F Gde
S â 8 Toit égale â ce côté H I , pour aphquer enfui-
te Cur la méme Ligne des Solides la longueur de
3'autre côté KL, de part 8t d'autre de D en E, en
forte que les poins I), E , foirnt chacun également
lcloignés du centre A,c'eft âdire d'un méme nombre
de Solides, qui foie par exemple z7 ; en forte que
2a di(tance KL de z7 â 27 foie égale a cet autre
côte KL Cela fait , & le Compas de proportion
demeurant ainfi ouvert, je dis que la diflance B C
de ;S â ;f, qui eB la fourme des deux nor:bres pre-
cedens 8 , n~ , qui expriment la raifon dés deux

Solides doz',nés , eh égale au côté hoa;ologue
d'un Solide fembllbk ~ c al aux deux Solides

donnés ,

K~
If f L
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gt
donnez , dont deux côtez homologues font H I ,
KL.

Dtmonffration .

Car dans les Triangles ifofceles Cernblables ABC,AFG , on a par 4. G. cette analogie, AB , AF : : BC,FG : c'e({ pourquoy par 27. ir . on aura celle-cy ,ABc, AFc :: BCc , FGc , & C à Ia pl~rce des deuxremiers termes ABc, AF~ , on met les deux Nom-~rr. s 31, 8 , qui font en même raifon , parce que ABe(} le côté du ;f` Solide , & AF le coté drr $ onaura cette autre analogie , 35 , $ : B _,c, FGc, & endivifant on aura celle-cy, 27, $ ; ; BCc . FGc, FGc,& G à la place des deux premiers termes 2~ , $ , onmet les deux cubes AD, AF, qui Cont en même rai-fon,parce que AD el} le côté du 27~ Solide, 8cAF , le côté du $~ ou bien fi à la place de ces deuxADc , AFc, on met les deux Dam-; , F'Gc, qui Cont entnéme raifon, à caufe des Triangles ifofceles Cem-blables ADF, AFG , on aura cette autre analogie,
DEc, FGc : ; BCc_ FGc, FGc, oii fou void que lecube pE, ou Hi , eft égal à la dili gence des deux
BC, FG, ou IK , & que par confequent le cube BC,ef} é7a1 à la Comme des deux HI, KL. D'où il fuitpar 3 ;. rr . que la luneBC , e(t un côté homologued'un Solide Cemblabie& égal aux deux Solides fem-blables donnez , dont deux côcez homologues Contles lignes HI, KL Ce qu'il faloit demonuer .

SCOLIE.
Pour n'avoir pis un Nombre crop , grand dans .lxCourue des deux Nombres , qui expmment la raifondes deux Solides donnez , on donnera au côté dupreazier Solide donné un Nombre de Solides le plus

F
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petit que fon pourra , afin que (autre nombre des

Solides du côté homologue du fecond Solide , Toit
aufli plus petit , & qu'ainfi la Comme de ces deux
nombres , fe puil'fe trouver fur la Ligne des So_
lides.

COROLLAIR E.

Il fuit aifément de la pratique de ce Probleme ,
que fon peut ajoûter enCemble plus que de deux
Solides femblables donnez , fÇnvoir en ajoûtant en-
femble les deux premiers,& en ajoûtant à la Pom-
me le troiCiéme, & ainfi enCuite.
On peut aufIi facilement trouver une Sphere éga-

le â plufieurs Spheres données , en travaillant par
leurs Diametres conGderez comme les côtez homo-
logues d'autant de Solides femblables : & trouver
pareillement un Cone , ou un Cylindre égal â plu_
fieurs Cortes , ou à plufieurs Cylindres donnez ,
fçavoir en travaillant par les Diametres de leurs
baies , & par leurs ,hauteurs , &c.
On peut aux à 1 imitation de ce Probleme , trou-

ver un Solide femblable & égal à la difCerence de
deux Solides femblables donnez , fi au lieu d'ajoû-
ter enCemble hs deux nombres de leur raifort , on
ôte le plus petit du plus grand , &c.

DES SOLIDES.

E dis que C des quatre Lignes FG , KL , DE ,HI ,les trois premieres FG, KL,DE , Cont pro-portionnelles , ôr que le Solide FGHIq, fous la
premiere FG , & le quarré

F'~----'~

	

de la quatriéme HI, Toit
"L

	

égal au Cube de la troi_
Dr-----.--.--t ~

	

fiéme DE , ces quatre
H

	

1 Lignes FG , KL , DE,
HI , Ceront contiuuelle-ment proportionnelles .

LEMME.

Demen~{rat~on .
PuiCgne par la SuppoGtion le Solide FGHIq , e(Efuppofé égal au Cube DE, on aura par ;q., rt. cetteanalogie , FG , DE : : DEq , HIq , & fi on donneaux deux premiers termes FG , DE , la hauteurcommune DE , on aura cette autre analogie ,

FG DE , DEq ; : DEq , HIq , & fi à la place du PlanFGDE, on met le quarré KL , qui luy ef~ égal , par
I7 . G. â caufe des crois proportionnelles FG , KL,DE , on aura cette autre analogie , KLq , D Eq
DEq , Hiq, od fon void par 2;. G. que les crois

Fij

s3

Sl de quatre Ligna les trais premieres font
proportionnefles , ~" que lt Cube de la troi-
frotefit égal au Solide fus la prPraiere,
C' le amarré de l s ~uatriérae , ces quatre
LiJVSes feront dans une proportion conti-nu.
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lignes KL , DE , HI , font proportionnelles : &

parce que les trois lignes FG , KL , DE ,font aulü

proportionnelles , parla fuppofition , il eft dç necei=

lité que les quatre FG ,KL , DE ,Hi , Coient conti..

nuellement proportionnelles. Ce qu'il faloit de-

rriontrer.

PROBLEME V.

Lntrt deax Lignes donnfts , trouva detex

~llo~tnnes proportionnelles .

Ayant porté ch acune des deux Lignes don-

nées Cur la Ligne des Parties égales du Com-

pas de proportion, ou fur quelque autre Ligne di-

vifée en Parties egales , pour fÇavoir le nombre des

Parties égales que chacune contient , appliquez la

longueur de la plus grande Ligne donnée de parc &

d'autre fur la Ligne des Solides du Compas de pro-

portion, à un nombre égal à celuy, de fes Parues

égales , & le Compas de proportion demeurant

amfi ouvert , prenez fur la même Ligne des Soli-

des de côté & d'autre, la diflance du nombre é~al

à celuy des Parties égales de fautreLgne donnée ,

pour avoir la plus grande des deux Moyemies pro-

portionnelles qu'on cherche , entre laquelle & la

plis petite Ligne donnée uneMoyenne 1?roportion-

nelle, fera la plus petite des deux Moyennes qu on

cherche.
Eae»~ple .

~il faille trouver deux Moyennes proportion-

DES SOLIDES,

	

g
pelles entreles deux Lignes données FG, HI, dont

la plus petite
FG contienne
par exemple
:o Parties é_
gales , & la
plus grande

A~

	

HIen contien-
ne 4p" Suppo.-
fons que les
Lignes AB ,H~,----~Z

	

AC . Coient
chacune 1a Li_

gne des Solides du Compas de proportion , dontle centre el} A : que les pains B , C , Coient chacun
le , q.f° Solide , & les poins D, E, chacun le

	

Zoo
Solide. Appliquez la langueur de la plus grande
Ligne H I , Cur la Ligne des Solides , de parc & d'au_
tre aux poins B,,C , en forte que la diflance BC de
.IS à 4> , Coit égale à la plus grande Ligne donnée
HI, & alors la diftance DE de 2o à zo fera la
plus grande des deux Moyennes proportionnelles
qu'on cherche, c'el}-à-dire la troihéme de quatre
continuellement proportionnelles, dont FG e(} la
premiere , & HI la quatriéme ; & G entre cette
troiGéme trouvée DE, & la premiere FG , on trou-
ve une Moyenne proportionnelle , on aura la fe_
coude .

F 2~-°-~

Demon~rati:on.

Car dans les ?riangles iCoCceles Cembla6les ABC ,
ADE , on a par d., 6, cette analogie , AB .

	

AD : "
BC, DE , ou AB, AD :: HI , DE , à cauCe de BC

F üj
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cgale à HI , par la con(}rtt~ion ; c'etlL pourquoq

Par 3~ . tt . on aura celle-cy , ABc , A Dc :: Hle ,

D Ec , & fi à la place des deux premiers termes

ABc, ADc , on mec les deux nombres 4S, :o , qui

font en même raiCon , par la conftru&ton de la

Ligne des Solides , ou bien fi à la place de ees

deux nombres 4S , 20 , on met les deux Lignes

HI ,.FG , qui font aufü en marne raifon, an aura

cette autre analogie , HI ,FG :: HIc, DEc , & enfin

Ci aux deux

	

remters termes HI , FG , contîderez

comme des

	

auteurs , on donne la baie commune

I-IIq , on aura cette derniere analogie , HIc ,

FGHIq : : HIc , DEs , oû l'on void~ que le Solide

FGHIg efl égal au cube DE. D'ou tl fuit par le

Lemme precedenc que la Ligne DE ei7L la plus

grande des deux Moyennes proportionnelles qu'on

cherche. Ce qu'il faloit demontrer.

SCOLIE.

Si les nombres des Parties égales des deux Lignes

données font trop grands , on fe Cervira de leurs

moiciez , ou de leurs tiers , comme il Faudroic Ce

Cervir des doubles ou des triples des deux mêmes

nombres , s'ils étoffent trop petits .
Or comme l'uCage de deux Moyennes propor-

tiontrelles encre deux Lignes données , efI ablolu-

n~ent nece(haire pour la reduEtion d'un Colid e en

cube , nous ajoûterons icy , pour finir a?reable-

ment ce Traité , une maniere taule de

Treiwer yeometriquement entre deux Ligner don-

nées , de~ax Moyennes proportionnelles .

Pour trouver deux Moyennes proportionnelles

entre les deux Lignes données AB, A C , divifez
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l'une .de ces deux , comme AC , en deux Egale_
ment au point D , & luy tirez par cepoint D, Ia
perpendiculaire DE , égale â la moitié de l'autre
Ligne donnée AB , pour décrire du entre E , par

les poins
A,C,une
circonEerë-
ce de Cer-
cle AIEK.
Aprez ce_
la decrivez
parlepoint
A ,fur l'a_
xe AC , la
Parabole
FAM,donc
le Para-
metre foie

AC , ac par la Ceé}ion F du Cercle & de la Parabo-
le,tirez la droitb FG ,perpendiculaire à l'axe AC,
& les deux Lignes AG , FG, feront les deux
Moyennes qu'on cherche ; de forte que les quatre
Lunes AB, AG , FG, AC, feront dans une con-
tinuelle proportion .

I3emonfiration .
Car fi on tire le Diametre IK perpendiculaire à

la Ligne FG . ou parallele à l'axe AB ,les deux
Lignes LF , LH , Ceronc égales entre-elles , par
3 . ;, enCuite de quoy on connoîcra aiCément, que
la tomme des deux Lignes FG, GH, efl égale à la
Ligne AB.

Cela étant fuppofé , on confiderera que par la
proprieté de la Parabole, oit a cette analogie , AC ,

F iüj
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USAGE DE LA LIGNE
FG :~ FG , AG , & que par la proprieté du Cer-
cle , on a celle-cy , CG , GH :: FG , AG. C'ett
pourquoy on aura celle-cy , AC, CG : : FG,GH ,
i5c en compofant on aura celle-cy , AC , AG ::

FG , AB , parce que la Ligne AB , efI égale à la
Pomme des deux FG , GH. lle cette derniere ana-
logie , & de la premiere il fuit que les quatre Li-
gnes, AB , AG , FG , AC ,font dans une propor-
iÉion continuë, Ce qâil faloit demontrer.

Nous avons dom~é dans nôtre grand Traité
d'Algebre , douze manieres difl"erentes & tres-
fur,ples pour la Colution de ce Probleme : mais
comme celle-cy cne ~femble la plus facile de tou-
tes , outre qne ce n ef~ pas icy le lien d'en parleç
davantage , i:ous mettrons fin â ce Traite , peur
venir plûtôt au fuivant.

Fin du ~rt~ritr T'rait~.

8~

TRAITE'
DE LA DIVISION
DES CHAMPS

AdiviCon des Champs fers pour par-
tager une piece de terre entre deux
ou plufieu~s perfonnes , en forte que
chacune erg ait une portion égale, ou
telle autre partie que fon voudra .

Pour proceder par ordre , nous commencerons
par le Triangle , qui el} la premiere des Figures ,
pour aller enfuite aux Figures de quatre côtez ,& en aprés aux Polygones , comme vous allez
voir dans les Chzpitres lûivans.
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DES TRIANGLES.
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~ e~s~~~

CHAPITRE I.

De la dizifion de.r Triangles .

PROBLEME I .

ïJivifir le Triangle donné ABC,en autant
dt Parties égales qu'on voudra ~ par des

Lignes tirées dt l'amie donné A.

T vous le voulez divifer en trois Triangles é-

,S Baux , par exemple, diviCez le côté BC oppofé
à (angle A , en trois
Parties égales aux poins
D, E,& menez les droi-
tes AD ,AE, & les trois
Triangles BAD , L'AE,
EAC ,feront egaux par

C

	

;4. z.

A

:ï

SCOLIE.

Il efl évident par t. G . que fi on vouloir divifer

le Triangle donné ABC , en plufieurs Parties iné-

gales Celon une raiCon donnée , il faudrait divifer

le côté BC , felon cette même raifon , en autant

de Parties inégales.

CHAPITRE I.

PROBLEME II.

tez AB , AC ,comme AC , en trois également
aux deux poins D , E , & coupez le même côté
AC,aux deux poins F , G , en forte que la Par.tie AF foit Moyenne proportionnelle entre AC ,
CD , & la Partie AG Moyenne proportionnelle
entre AC, CE. Aprés celatirez par les deux poins
F, G , au côté SC , les paralleles FH , GI , lef_
quelles diviferont le Triangle propolc ABC , entrois Parues égales,

~t

Divifer le ?'riangle damé ABC ~ e~ autant
de Parties égaler qu'on voudra , par des

Liants paralleles au côté BC.

I vous le voulez divifer en trois Parties égalespar exemple , divit z fun des deux autres câ-
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Dt~ron~ration"

Cat puifque les deux Triangles AHF , AB C ,
font femblables , ils font lotus la railôn des Quar-
tez AF , AC , qui eff la même que celle des Li-
gnes CD , AC, à taule des trois proportionnelles
CD, AF , AC , & parce que CD e(t le tiers de
AC , le Triangle AHF e(t aufii le tiers dus Trian-
gle ABC.

Pareillement de ce que les Triangles AIG ,ABC ,
font femblables , ils Cont dans la raifon des Quar-
tez AG , AC , qui e!f la même que celle des Li_
fines CE , AC , acauCe des trois proporcionnenes
CE, AG ,AC & parce que CE e{I les deux tiers
de AC , le Triangle AIG e[f au(% les deux tiers
du Triangle ABC. D'oti il e{1 aiCé de conclure que
les deux Trapezoïdes BIGC , HIGF, font chacun
le tiers du même Triangle ABC , & qu'ainfi le
Triangle propo!"c ABC efl divifé en trois Parties
égales par les deux Libnes GI,FH ,qui font pa-
ralleles au côté BC. Ce qu'il faloic faire & de-
montrer.

SCOLIE.
Si on vouloit divifer le Triangle ABC , en deux

fois plus de parties , il faudroit divifer en deux éga-
lement le Triangle AHF , par une Ligne parallele
au côté HF , comme il vient d'être enfeigné , c~
au(li en deux également chacun des deux Trapu_
zôides HIGF,-IBCG , pac une Ligne parallele au
côté IG ,comma il fera enfeigné au Probl. X.
Chap. II .

CHAPITRE I.

PROBLEMB III.

93

Divifir en dts~x fgal`mtnt lt Triangle
ABC ~ par unt Ligru perpt~diculaire

au côte AB.

Yant di`viCe le côté AB en E , en forte que
le Quarté BE foic égal à la moitié du Rc:

C

&an~le Cous le côté AB , 8t le fegment BD ter_minc par la perpendiculaire CD, tirez du paintE,au coté AB , la perpendiculaire EF, qui diviferaen deux egalement le Triangle propofE ABC.



7~ DES TRIANGLES.
DtmonfZratson,

Dans les Triangles femblables CDB , FEB , on
a cette analogie , BD ,CD : : RE , EF , c'e(t pour.
quoy fi aux deux premiers termes BD , CD , on
donne la hauteur commune AB & aux deux der-
niers la hauteur commune BE , on aura celle_
cy, ABD , ABCD :: BEq , BEF, oii fou void que
puifque le Reflangle ABD el} double du Quarré
BE , il faut que le Reétangle ABCD foit au{li dou-
ble du Reétan~le BEF , Lit rn prrnatsc leurs moi_
fiez , on connoiua que le Triangle ABC efl; double
duTriangleFEB. Ce qu'il faloit faire Et demontrer.
Pour trouver le point E , divifez le fegment BD

en deux également au point G , & tirez par ce
point G au même fegment BD , la perpendiculaire
GH , qui fera terminée rn H par un demi cercle
decric à (entour du côté AB , & il n'y aura plus qu'à
faire BE égale ~ BH ,dont le Quarré , ou le Re-
ûangle ABG , eft bien la moitié du Reétangle ABD .

SCOLIE.

On peut de la même faÇon divifer le Triangle
donnéABC, en autant de Parties égales qu'on vAU-
dra , par des Lignes perpendiculaires au côté AB
comme fi on le vouloir divifer par exemple en crois
Parties égales , il faudroit premieremenc prendrè
la Ligne BG ,égale au tiers du Segment BD, pouf
avoir le (Zuarré BE, égal au tiers du ReEtangle
ABD , Et par eonfequet~t le Triangle BEF égal au
tiers du propofé ABC. Il faudroit enhiite prendre
la Ligne BG égale aux deux tiers du Segment BD ,,
&c. .Mais il ne faut pas que le . point F tombe au
de_1â, du point C.

Divifir k ?'riansle donni ABC , tn dtuxEsaltmeat par r~srt Ligne tirie du point
donnE Dfir~r k côtE BC,

Yant tiré du point donné D , â (angle op_pofE A, la droite AD ,tirez par le point E~

CHAPITRE I.

~ROBLEME IV.

milieu de BC, à la Ligne AD, lâ parallele EF, &menez la droite DF , qui divifera le Triangle pro.pofé ABC, en deux également.
Dtmmfl`ration,

Car 6 on joint la droite AE, on connoîtra part. G. que le Triangle BAE e(} la moitié du Trian-gle ABC, & parce que le Trapeze ABDF e1} égalau Triangle BAE , comme nous avons demontrédans nôtre Geotnetrie pratique, il s'enfuit que-leTrapeze ABDF e(t aufü la moitié du TriangleABC, ~qu'y le Triangle propofé ABC fe trouve



96

	

DES TRIAN GLES.
divifé en deux également par la droite DF. Ce qu'il
faloit faire & démontrer.

SCOLIE.

On peut par cette maniere divifer le Triangle
donné ABI~ en plufeurs Parties égales par plufieurs
lignes tirées du point D : comme G on le vouloit
divifer en trois Parties égales , il faudroic faire BE
cgale au tiers de BC , pour avoir le Trapèze ABDF
égal au tiers da Triangle ABC , & enfuite faire
BE égale aux deux tiers de BC , &c. Mais cela
fe concevra mieux dans le Prôbleme fuivant.

PROBLEME V.

Divrifirle ?rianglt do~inéA$C , en autant dt

Partits malts que fen s~oudra,~ar desLiQnes

tirétsdu point donnéD~fur lt côtf donné$C ,

Our le divifer en trois Parties égales par exem-P ple , diviffa le côté donné BC ,aulü en trois Par-
ües égales aux deux poins E , F , ~. ayant cire la

droite AD , tirez-luy
ar les deux poins E,

~, les paralleles EG ,
FH , pour avoir fir
les côtez AR , AC ,
les deux poins G , H,
par leCquels on tirera
a~: voiot donné D , les
Brai tes DG , DH , qui
diviferont le Triangle
propofé ABC en trais
Parties égales .

Demar.~:ration.

CHAPITRE I.

Demron~ration.
9>

Car G on méne les droites A E , A F, on connoi_
tra par r. G. quechacun des deux Triangles BA E,
C A F , efl le tiers du Triangle A $ C , & parcC
que le Triangle B A E, e4 égal auTriangle BGD,
â caufe des Triangles égaux GOA , DO E, parties
des Triangles égaux G A E , G DE , le Triangle
B GD ,fera aulT le tiers du Triangle ABC. Par un
femblable raifonnement, on connoitra que le Trian_
gle CA F , e(} aux égal au Triangle DHC , â cau-
fe des deux Triangles égaux A PH, DP H, par-
ties des Triangles égaux AFH, DFH, & que pat
confequent le Triangle DHC, e(} aulii le tiers du
Triangle ABC. D'oû il fuit que le Trapèze AGDH
e& aulü le tiers du mé.ne Triangle A R C , & qu'ain-f les deux Lignes D G ,D H , diviCcnt le TrianglepropoCc ABC , en trois parties égales . Ce qu'il fa-loic faire & démontrer,

SC OLIE.
Si on vouloit divifer le Triangle donné ABCers

deux fois plus de parties , on devroic divifer par
Prob.'tme 1 chacun des deux Triangles D G B,DH B , en deux également par des Lignes tirées
de fAngle D , cgt auflï le Tra~eze AGDH, en deux
egalemenc parune Ligne ciree du même AngieD,
comme il fera enfeigné au problama Y11. Chai. 11.

G
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PROBLEM E VI.

Tirer du point donné D, aa dedans da 2'rian-
gle donnéABC ,trois éignes , tnforte qt~e
6'une pa~ , par l'Angle donné A , C~ gare
les trois divifint le ?'riangle donna ABC,
en trois parties égalas .

Yant fait BE ,cgal au tiers de B C ,tirez â
la LigneDE , pat (Angle donné A , la paral-

lele A F ,

	

st
,éi,~

	

à la Ligne
DC, par le
pointG, mi-
lieu de AF,
la parallele
GH.Enfin ci.
rez du point

~ donné D,par
lestroispoins

A,F,H,les Li nec DA, DF, DH, qui divife_
ront le Trian$~e propofé ABC, en trois pairies
égales,

Dtrnor+~ration.

Car il eft déja bien évident que leTrapezeABFD
eft le tiers du Triangle AB C , dt nous démontre-
rons au Probltrsa YII. Chapitre 11. que (autre
Trapeze A CF D , el~ divifé en deux cgalement
par la droite DH. D'o~i il fuit que le Triangle pro.

CHAPITRE I.

	

99fé A B C, fe trouve ainfi divifé en trois parties
ales, Ce qu'il faloit faire & démontrer.

PROBLEME VIT.

Divifr le ?rian$le donné A BC , tx lroiA
parties égales , par trocs LiSne.r tiré~r

aux trois ~lngiss A , B , C.

Yant pris Cur fun des côtez,comme furB C, fa
troiGéme partie B D, tirez par le pointD , au

côté adja"
cent A B,
la parallel .
IeDE, &
parCopoint
de milieu
F, tirés les
trois Li.
gnes FA,
FB,FC,

qui diviferont le Triangle propoféABC, en trois
parties égales :

Demonflration.

B

Car il efl déja bien vident que le Triasgle AFB ,
e!t le tiers du Triangle ABC , parce qu'il e(1 égalsu Triangle ABD , c~ui e1} le tiers du Trian leABC ,par r, 6. 11 el} ~vident aufIi que chacun ~es
deux autres Triangles AFC , BFC , e(1 le tiers dctmême Triangle ABC, parce qu'ils font égaux en_ue eux , àrauCc des deux Triangles éga<uc CFDi

Gi~
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DES TRIANGLES.
CFE, Et des trois égaux AFD , AFE , BFD , par
;g, r. D'oti il fuit que les trois Lignes F A, FB ;
FC , divifent le Tciangle pro ofé ABC , en trois
parties égales . Ce qu'il faloit aire L;c démontrer.

A

PROBLEME VIII.

Retrancher du?riangle donnéABC, un ?rian-
gle égal aa donné CDE, Cr ~ryant unAnglé
tgal â l'an da ccax da Triangle donné
ABC.

J~

	

Yant fait au point D , fAngte CDF , égal â
,j~fAngle ACB ,par la droite DF s qui fera ter_

minée en
E,par laLi_
gné EF,pa_
rallele au
côté C D,
faites

	

CI
égaleàDF,

~&CH éga_
le â CD , & menez la droite H I gLti retranchera
le Triangle C IH égal au Triangle CDE.

Demon~ration,

Car on connoît par 4, r. que le Triangle CI H
el} égal au Triangle CDF & parce que le Triangle
CDF e{t égal au Triangle CDE par ; 7. r. il fuit
que le Triangle CIH , eft autü égal au Triangle
CDE. Ce gn'it faloit faire Ltc démontrer.

CHAPITRE I.

	

io=

~ROBLEME IX.

.8th'a~ncher da ?riaxgle donné ABC ~ rr~
Triangle égal au donné CDE ~ par ans

digne tirés de l'Angle donné B.
Yant fait une conflru~ion femblable à celle
du Probleme precedent, & de plus ayant ti_cé par 1e point I , à la Ligne BH , la parallele

IG , menez la droite B G ,

	

qui retra~lchera le
Triangle CB G , égal au donné CDE.

Deanon~ration.
Car à caufe des deux paralleles

	

CD , E F, leTriangle DCF e1l égal au donné CDE, par 37 . r.
& a taule des quatre proportionnelles CB , CH,
CI, CG, ouCB, CD , DF, CG , & des deux
angles égaux BCG , CDF , le Triangle BGC fera
egal au Triangle CFD, & par conCequent au donné
CDE, par rf . 6. Ce qu'il faloit faire & démontrer,

PRO BLEME X.

Retrancher du ?riangle donné A B C, tt~
Tria~Qle égal au donné C D E ,par uns
Ligne tirée par le point I don~ré fwr le
côté B C.

Yant Fait au point D , (angle CDF, égal à
(angle ACB ,par la droite DF , terminée en

G üj
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DES TRIANGLES.
F, par la Ligne EF , parallele au côté CD, cher-
chez aux trois Lignes IC , CD , D F, une qua-
triétne proportionnelle CH , & menez la droite
HI, qui retranchera le Triangle CHI, égal au don-
né CDE , & la demonltration s'en fera comme au
Probleme precedenc.

Retrancher du ?riangle donne ABC ~ un

~riang~e tgal au dosrni CDE, ~aru~u'

Ligote parallele ax côté don~re BC.

Yant trouvé entre la bote BC, & la hauteur
AF une moyenne prop~rcionnelle HI , 3t pa.

reillement
encre laba-
fe CD , &
la hauteur
EG , uno
moyenne
prôportiô-
nelle LM,
cherchez

aux trois Lignes HI , LM , AB, une quatriéme
proportionnelle AN , & cirez par le point N , au
côtedonné BC , la ~arallele NU ,qui retrancher
le Triangle ANO égal au donné CllE.

PROBLEME XI .

Demronftration .

Car puifque les quatre Ligues HI , LM , AB,
AN , fontproportionnelles , on aura cerce Analo-

CHAPITRE !

	

io;
gia HIq, LMq :: ABq, ANq, & fi ~ la place du
quarté HI

	

on met le Re~artgle AFBC , qui luy
e1~ égal à caufe des trois pro~ortiannelles , AF,
HI, BC ,& à la place du quatre LM , le Re~angle
EGCD , qui luy e~ égal , parce que la Ligne LM
a ?(lé faite moyenne propornonnelle entre les deax
EG , CD , & enfin qu'y la place des deux quar_
rez AB , AN , on mette les Triangles fétnblables
AHC, ANO , qui font en même raifon , par tq.
6. On connoîtra que le ReEtangle A FIiC , eft au
Re~angle EGCD , comme le Triangle ABC , au
Triangle ANO , $L encore fi à la place des deux
Reûangles AFBC,EGCD,on met leurs moisiez,
ou les Triangles ABC , CDE , on connoitra que
les quatre Triangles ABC, CDE :: ABC, ANO,
font proportionnels ,& quepar confequent leTrian-
gle ANO doit efkre égal au Triangle donné CDE.
Ce qu'il faloit faire & démontrer.

SCOLIE.

Ce Probleme fe peut refondre autrement ~r plus
facilement en cette forte. Ayant trouvé à la hauteur
CP, àla hauteur EG , 3t à la bote CD, unequa-
triéme proportionnelle AQ, cherchez entre AB,
AQ, une moyenne proportionnelle A N , & tirez
par le point N , au côté donné BC , la parallele
NO , qui retranchera le Triangle ANO égal au
donné CDE.

Demon~¢fation.

Car puifque les quatre Lignes CP, EG , CD s
AQ` font proportionnelles, le Reftangle CPA~

G üij
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fera au Refkangle CDEG , c'eil: pourquoy leurs
Moiriez , ou les Triangles AQÇ , CDE ,feront

~.u~ égaux : st parce que les Triangles femblables
A B C ,
ANO,
font dans
la raifon
des quar-
tez A B,
AN , qui4
efl: la mê-
me que

celle des Lignes AB , AQ,ou des Triangles ABC,
ARC, le Triangle ANO ,fera égal au Tciangla
AQÇ, & par confequent au Triangle donné CDE.
NaN.r pokrrion.r ajoKter icy plKf ;ur.r autres Pro-

blsmef rauchant la divifion du Tr:~tnglar , par du

Lignes ti~ic.r d'un point donni arc dtdani ou aude-

hort da Triangle propofé : mais comme ces forte( dt

problcmufont pltr .r curitux qn utilt.r , ~ qHe les+reon-

ffrH~ion efi pfs+.r etubara.,/fée , noH.r !ef larron(,

pour venir plîkôt à la divif:on daf FigKrer dt gua-

trc cote. .

CHAPITRE II.

De la Diwi~on de.r ~uadrangler.

PROBLEME I.
Divifir lt Parallclogramme donni AB ~ D,

en autant de parties égales qu'on vou-
dra, par des Lignesparalleles a~u côtédon-
né AD, ou BC.

I vous le voulez divifer en trois parties égales ,par exemple, divifez le côté AB, en trois éga-

lament aux poins E , F ,

	

par oti vous tirerez ~,
(autre côté AD, les paralleles EG , FH , qui di_
viferont le Parallelogran~me propoCé A~CD , en
trois parties égales , comme il eft évident par ; G. i.
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PROBLENfE II .

Divifcr lt Parallelogr~smmt donné ABCD ,
en trois parties égales , sn cemmen-

fant par l"Ansé donnéA.

Yant fait les deux Lignes CE , BF ~ égales
�~chacune au

	

tiers du côtô

	

AB , menesç
les droites

Dt»renlfration .

AE, EF,~
qui divife~.
ront le Pa,
rallelogr~~
me pcopo~
fé ABCD,
en crois
parties c-
gales.

Car il eft déja bien évident par r. G. que le pa-
rallelogramme EFBC, ell: le tiers du propofé ABCD,
8c par ;¢ . r. que l'autre ADEF efl; divifé en deux
cgalement pat la Diagonale AE. Donc,&c.

CHAPITRE I~

PROBLEME III.

Di~rifr le Pnralklogrammt donné ABCD ,
tn trois parties écales , tn eommenfautpar

le point E donnéfwr le Côté AB.

Yant diviCe le côté AB,en trois ~arties cgales
auxpoins F,G, & ayant tiré par e point F,au

Demon~ruion.

cSté AB , la parallele FH ,faites DI égal â EG , 8L
diviCez IC yen deux également au point K , & E8,
en deux egalement au point L , pour tirer les
droites EI,KL, qui diviferont le Parallelogramme
propoCe ABCD , en trois parties égales.

Car E l'on tire par le point F , au côte
AD , la parallele FH , la Ligne DH fera égale à.
la LigneA F,& par confegttent â la Ligne F G , c&
fi des deux

	

Lignes

	

gales E G,

	

I3I , on ôte
les deux égales F G , D H , il rel}era la LigneE F
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égale à la Ligne H I , ce qui fait que les deux
Triangles équiangles OEF , OHI , font égaux par
:G . r . & que pat confequent le Trapezoïde AEID,
el} égal au Parallelogramme A F H D , & confe-
quemment au tiers du Parallelogramme propofc
ABCD : & parce que (autre Trapezoïde EBCI ,
fe trouve divrCé en deux également par la droite
KL, comme nous démontrerons au Probleme VI.
i l s'enfuit que le Parallelogramme propofc ABCD,
eL1 cüvifé en trois parties égales par les Lignes IE,
KL. Ce qu'il faloit £aire & démontrer.

pivifer le Paralelogramme donné ABCD ,
en trois parties égales, par deux Lignes

tirées de f~ngle donné A.

PROBLEME TV .

A Yant fait la Ligne CE égale au tins du
côté C D,&ayant tiré par le point F milieu de

la Ligue BE
à la Diago-
nale AC , la
paralleleFG,
menez les
deux Lignes
AE,AG, qui
diviferont le
Para11e1ogra"

tne proproié A B C D en trois parties égales .

D: monffration.

Car il a eL1é demonué,au froblerne II . que le

CHAPÎTRE II .

	

ro9?riangle ADE ei} égal au tiers du )iarallelooram_me propoCe ABCD , & il fera demontré aû Prableme VII. que la Ligne AG divife le TrapezeABCE en deux également. D'oû il fuit que lesLignes AE , AG , divifent le Parâllelograrnme pro�pofé ABCD en trois parties égales . Ce qu'il fa~loir faire $t démontrer.

PROBLEME y.

Divifir le Parallelogramme donn! ABCD,tn trois parties égales, par deux Lunestirées du point donné E ~u~ lè côté don_né AB,

Yant fait les Lignes A F, DG , égales cha_tune au tiers du cote AB, & la Ligne GH
égale à la Ligne
EF , tirez par le
point I, milieu de
la Ligne BH, à la
Ligne EC , la pa_
rallele IK , Ztc me~
nez les cieux Li_
fines EH,E K, qui
diviferort le Pa_tallelogramme propofc ABCD ,

	

en trois partieséga les.
Démonflration.

Car iI a el}é demontré au Probleme III, que leTrapezoïde AEHD, el} le tiers du Parallelogram_
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hne ABCD , & le ret~e fe dertrontrera au probIt-
me VII.

PROBLEME VI.

~iwiftr l~ T'rapeZoïde donnd ABCD,eaa~ "
tant d~ Parties lgalrs ~rtr'on zror~dra.

I vous le voulez divifer par exemple, en trois
,S parties égales , divifez chacun des côtés parai*

E F

Ieles A$, CD , en trois parties égales aux poins

g, F , G, H, & menez les droites EG , FH ,qui
diviferont le Trapezoïde propoCe ABCD,en trois
parties égales, puifque ces trois parties font com"
twCees de Triangles egaux ,&c.

CHAPITRE II:

	

:n

PROBLEME VII.

j)~rifr le ?rapere dorrn~ ABCD ~ ea deux
dgaten~tKt par aae Lire droste

sirie d~ l'dngle donnf D.

Yant tiré par le point E, milieu de la Diagona.
,~le AC , la droite EF, parallele à (autre Dia_

gonaleBD,
menez la
droite DF,
qui divife-
ra le Tra_
peze pro_
poCe ABC
D,en deus
parties ~_
gales.

Dt~nenfiratioa .

Car fi aux Triangles égaux DEA , DEC, on
ajoûte les Triangles égaux AEB , CEB , on aura
le Trapeze ADEB , égal au Trapeze CDEB , dt â
caufe du Trapeze ADEB,égal anTriangleADF,& du
TrapezcCDEB é,al au 'Trapeze CDF B, parce que
ies deux Triangles DEO, BFO, font égaux, comme
i'on connoicra en ôtancdes deuxTriangleségauxDEB,
DFB, le Triangle commun DOB , il s'en fuit due
le Triangle ADF, elI égal au Trapeze CDpB, &
gu'ainfi la Ligne DF clivife k Trapeze donr~
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ABCD, en deûx égalemettt. Ce qu'il faloit faire &Z
demontrer.

Diviftr lt 2'rapeze dormi ABCD, tn aleux
égaltmtnt , jdeerunt Ligne droits tirés

du point E milieu du côté AB.
Yart ciré par (Angle D , au côté donné AB,

,~,la parallele DF ,tirez par Con point du milieu
G à la Li-

C

	

gne EC,
la paralle-
le GH, &
menez la
droiteEH
quidivife-
ra le Tra_
peze pro-
poCe AB
CD , en
deuxéga_
lement.

PROBLEME VIII.

Dcrnon~rarion .

Car Ci aux deux Trapezoïdes AEGD, BEGF,
qui font égaux par le Probleme VI. On ajoûte les
Triangles GCD , GCF , dni Conc au{li égaux , pac
38.r . on aura le Pentagone AEGGD égal au Trapeze
EGCB , ou le Trapeze A E H D égal au Trapeze
EHCB , à caufe des deux Triangles égaux EGO ,
CHO , comme l'on connoitra en otaat des deux
Triangles égaux EGC EHC , le Triangle commun

EOC,

CHAPITRE II,

	

ir;EOG , ou des deux égaux EGH , CGH , le com_mun GOH, &c.
SCOLIE.

Ce Probleme Ce peut refoudre autrement , gctres-facilement en cette forte. Ayant tiré des deux
poins A, B, Cur
le côté CD, les
deux perpendi_
culaires A F ,
E G ,cherchez
aux trois Li_
fines AF ~ BG,
BG, C ll, unequatriéme proportionnelle DH , & menez la droi_te Et-I , dui divi(era le Trapeze propo% ABCD,endeux parties égales .

Dtrreonffration.

Car puiCque par la conllru~ion ,

	

nous avonscette Analobie , AF -~ BG , BG :: CD , DH, endivi(ant, on aura celle-cy , A F, BG ; ; CH, DH,Sc le Re~angle A F DH Cera énal au Re~angleBGCH , ~Sr par conCequent le Triangle AHD auTriangle HHC , & à caufe de l'égalité des deuxTriangles AEH , BEH , il s'enfuit que le Trape_ze ADHE e(} égal au Trapeze BCHE , & du'ain-fi la Ligne EH divi(e le Trapeze propoCé ABCDen deux parties égales . Ce qu'il faloit faire & de"montrer.
Ce mêine Probleme fe peut auQî refoudre parle u1o}~en du fuivant qui eft plus géneral.

H
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PROBLEME IX .

Divifer le 7rapeZe donné ABCD , en deux
également par uni Ligne droite tirée du

point E donnéfur lt côté C D.

Yant tiré de (Angle C , à la Diagonale D B,
la parallele CF , qui rencontre le côté AB ,

prolongé en F,
divifez A F en
deux égalem~t
au pointG, cet
ayant ciré de

..�.�:.F (Angle D à la
LigneEG la pa-
ralleleDH, me-

nez la droite EH , qui divifera en deux également
le Trapeze propofé ABCD.

Dtmon~ration .

Car à caufe du Triangle ADF égal au Trapu
fe ABCD, comme nous avons demontrédans nô-
tre Geometrie pratique , fa moitié ou le Triangle
ADG fera aufit la moitié du Trapeze ABCD : &
parce que ce même Triangle ADG , e{1 égal au
Trapeze ADEH , à caufe des paralleles EG , DH ,
il fuit que ce Trapeze ADEH , e{} auiTi la moitié
du donné ABCD, & que par confequent la Ligne
DG divife le Trapeze donné ABCD en deux par-
ties cgales . Ce qu'il faloic faire & demoncrer.

CHAPITRE I~.

PROBLEME X.

Divifr le ?rapeze donnéABCD , en deux
également, par une Ligne para

lele au côté donné A D.

Yant tiré par (Angle C , à la Diagonale
DB , la parallele CE , qui rencontre icy le

côté AB pro_
longé en E ,
& ayant di_
vifé A E en
deux égale-
mëtau point
F , prolon-
gez le côté
CD, jafqu'à
ce qu'il ren-
contrele cô_
té A B pro_

Longé en G , & abailTez du point F, fur AG la pet_
pendtculaire FO ,qui fera finie en O , par un de_
mi . cercle décrit à (entour de A G. Faites ettFn
G H égale à C*O , Sr tirez par le point H, au côté
AD , la parallele H I , qui dmifera le Trapeze pro.
pofé ABCll en deux parties égales .

Demon~ratton,

Car à caufe du Triangle ADE , égal au Trapeze
ABCD, commenous avons demonué dans nôtre

Hi
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Geometrie pratique, Ca moitié ou le Triangle ADF,
fera égal au Trapeze B +. : DF : & parce

	

que le
Triangle AOG eft redangle, par ;z . ;..les deuz
Triangles AOG , FOG feront femblables, paré .
6. & par .~. d. la Ligne GO , ou fon (gale GH ,
fera moyenne proporuonnellc entre les deux AG,
GF , c'eft pourquoy la raifon de ces deux Lignes
AG, GF, fera égale a celle des deux quarrez AG,
GH , par Cotoll . 20 . 6. laquelle raifon efl la
méme que celle des Triangles femblables A DG ,
HIG ,par r9 . G. & comme la raifon des mémes
Lignes AG , GF , efç au(ïi égale à celle des deux
Triangles ADG,FDG,par z G . on contludaifément,
quelaraifon des deuxTrianglesADG,HIG,eft éga-
le a celle des deux Triangles ADG , FDG , & que
par conCequent leTriangle H1G, eft égal auT~~iangle
FDG ; c'el} pourquoy Cde chacun on ôte le Trian~
gle commun BCG , il reliera le Trapeze BCIH ,
egalau Trapeze BCDF , ou à la moitié du Trapeze
donné ABCD. D'oû ~l Cuit que la droite HI , divi-
fe le Trapeze propoCé ABC7 en deux parties éga-
les. Ce qu'il faloit faire & demontrer.

SCOLIE.

Ce Probleme Ce peut refondre autrement &
e(%z facilement , pourvû que l'on fÇache rédui-
re un Trapeze en Trapezôïde, & divifer un Tra-
pezoïde en deux également par une Ligne paralle-
le à fun des deux côtez paralleles . Ce que nous
enCeignerons icy briévement .
Pour redwre premiéremenc le Trapeze A B CD,

en Trapezoïde, tirez de (Angle A , au côréB C,
1a parallele AE , qui Cera finie en E , par la Li-
gne DE,parallele à la Diagonale AC , & menez

CHAPITRE II,

	

rI,la droite E C , & le Trapezoïde AB C E feraégal-au Trapeze propoté ABCE.
Drmonffration.

Car fi des deux Triangles égaux AEG, ADC ,
par 37 . z. on

D

	

ôte le Trian-
gle commun
AFC on aura
leTnâugle AF
Eégal au Tri-
angle CFD,&
fi à chacun de
ces deux Tri-
angles égaux
AFE, CFD,
on ajoûte le
Trapeze A B
C F , on aura
IeTrapezoïde

ABCD. Ce qu'ilABCE , égal au Trapeze donné
faloit faire & demontrer.

Bien que cette metode fois courte & facile ,
neanmoms elle ne fe trouve pas propre pour nô_
tre deflein , qui eh de divifer un Trapeze en deux
également , parce que dans cette réduEkion il y a
deux côtez qur changeait. C'et<`l pourquoy nous en-feignerons rcy une autre metode pour reluire un
Trapeze en Trapezoïde , en changeant feulement
un côté .
Pour doncreduire le Trapeze ABCD, en Tra-

pezôide, prolongez les deuxcôtez AD, BC,juC-
qu'à ce qu'ils fe rencontrent en E , & coupez te
côté AE en F, en Carte que le côté B E foit au

Hüj
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côté AE comme le Re~angle CED , au quatre EF,
ce qui elt facile . Aprés cela menez la droite CF, ~r

.".

D:'

E

luy tirez par

	

le point D, la parallele D G . Ennn
menez la droite FG , qui Cera parallele au côté AB,

& le Trapezoïde ABGF fera égal au Trapeze pro-

poCé ABCD.

Demanf~r'ation .

Car àcaufe des Triangles femblables EFC , EDG,

le Reétangle FEG , Cera égal au Re~angle CED , &'

fon pourra faire cette Analogie, FEG :: EFq:: CED,

EFq, & à caufe que EF efl une hauteur commu-

ne aux dewx premiers Retîangles , on pourra fai-

re celle-cy EG , EF : : CED,EFq , & G au lieu des

deux derniers termes CED , EFq , on met les deux
Lignes BE , AE , qui Conc en méme raifon par la

coni~ruc`lion, on aura cette ders~iere Analogis,EG,

CHAPITRE tI,

	

m9
EF :: BE, AE , laquelle fait connoicre par 6. e. que
le petit Triangle EFG , e(} femblable au grand
EAB, & que par confequent le côté FG e(1 paral.
lele au côté AB ; & qu ainfi la figure ABGF eh un
Trapezoïde ,lequel efl: égal au Trapeze propofé
ABCD , à cauCe de (égalité des deux Triangles
FDC, FGC, par j~, r . defquels ôtant le Triangle
commun FOC , il reftera le Triangle FOD égal
au Triangle COG , c'e(} pourquoy fi à chacun de
ces deux Triangles égaux FOD , COG , on ajoûte
le Pentagone commuli ABCOF , on aura le Tra_
eze ABCD égal au Trapezoïde ABGF . ce qu'il

doit Faire& demoncrer.
Il ne re(le ~Itts c~u'à vous enfeigner. la maniere

de divifer en ceux egalementle Trapezoïde ABGF,
par une Ligne parallele au côté AB, ce qui Ce fe_
ra en cette force.
Couppez le côté AE en H , en forte que le quar-

ré EH ,Toit la moitié de la fomme des deux EA,
EF, & menez par le point H , à la Ligne AB , la
parallele Ht , qui diviCera IeTrapezoïde ABGF,&
par conCequenc le Trapeze propoiéABCD , en deux
egalement.

Damon~ration.

Car puiCque la fomme. des quartez EA, 1rF eft
double du quarté EH ,par la conilru~ion , .les
trois quartez EF, EH , EA , cY par confequent les
Triangles

	

femblables

	

EFG,E H I , E AB , qui
font en même raifw~ , per 19 .

	

6. feront en pro.
portion arichmetique : c'e4 pourquoy fexcez du fe.
coud Cur le premier , fÇavoir le TrapezeH I G F ,
fera égal à fexcez du troiFéme Cur le Cecond, cellt

Hüij
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à dite au Trapeae ABIH. Aine la Ligne HI divi.~
% en deux parties égales le Trapezoïde A B G F ,
$r par confequent le Trapeze propofé ABCD. Ce
qu't1 Faioit faire & demonaer.

C O ROLLAIRE.

II Cuit de la pratidue de ce Probleme & du Pro
lfrlaraa ti1. une maniere aifée pour diviCer un Tra_
pezo de donné en quatre parties égales par deux
Lignes perpendiculaires entre-elles.

PROBLEME XI.

Dfvifrr le ?rapeze donni

	

A BC D
trois parties éa~ales , p~rr dewx Ligner

tiréos de l'dngle donné D.

Yant tiré de (Angle G, â la Diagonale DS,
.,~ la parallele CE, qui rencontre le côté AB ,

tn

pmlongé en E, divifez la Ligne AE , en trois par-
ties égales aux poins F , G , & menez l.°s droites
DF, D G , qui diviferont le I'rapeze propofé
A B C D , en trois parties égales , à caut~ du Trian-
gle ADE , qui ei~ égal au Trapeze A B C D, &
qui cfi diviCé en trois également par les dtoite$

CHAPITRE II,

	

rztbF, D G, il faut prendre garde que le point G~e doit pas pafïer au delà dut poim B.

PROBLEME XII.
Diuifir k ?'r~peze donné ABCD , sn trais

parties écales , par der~x Lianes tirées
du pains E , donnéferle côtéCD.

Yanc tiré de (Angle C , à la Diagonale
DB , la parallele CP , qui rencontre le côtE

. . .. . . . .
.. i... . . . . .:.,

AB prolongé en F, faites A G , égale à un tiersde AF, & ayant tiré â la Ligne G E la paralleleDF-T, & à la Ligne BE ., la parallele C I, faitesHK , égale à la moitié de HI, & menez les droi_tes E H , E K , qui diviferont le Trapeze propoféABCD , en crois parties égales .

Deman~ration.

Car puiCque le Triangle ADF, efl: égal au Tra_peze A B C D, &que le Triangle ADG , en et}letiers, ar r. 6, a cauCe de la baie AG , égaIe autiers ~ la baie AF, par la conftrufkiou, le Tra_peze ADEN, qui efI égal au Triangle AD G, àcaufe de la Ligrle fi G ~ parallele à la Diagonale
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DH , %ra aufli le tiers du Trapeze A B C D : de
parce que k Trapeze re(lant BCEH , le trouve di_
viii en deux également par la droite EK, parce
qu'elle divife rn deux également le Triangle HEi,
qui e(t égal au Trapeze BCEH , il s'enfuit que
l<es deux Lignes EH ,EK , divifent le Trapeze pro..
pofé ABCD, en trois parties égales. Ce qu'il fa_
Ioit faire & demontrer.

Di~trifir le ?rapezt ~onnf ABCD , tn trost
partcts égRles, p~erdtux Lignes~a.

ralleles aa côtd donné AD.
Yant tiré par fAngle C , à la Diagonale DB,
la parallele C E , qui rencontre ~cy le côté

AB , proton_
géenE,&
ayant fait AF
égale au tiers

..G

	

de A E , pro_
.-K~.E "

	

~-

	

longez le côté
CD , jufques

,'

	

àceqùil ren-
.

	

contre le côté
_

	

AB, prolongé
`~

	

~

	

en G, & cher-
.-" '

	

chez

	

entré
AG , GF , une moyrnne proportionnelle G H, &
cirez par le point H , au côté AD , la parallele
HI ; ( prés cela cirez par le même point C , à la
Ligne I B , laparallele CK , 8t ayant divife Hls,

PROBLEME XIII.

CHAPITRE II.

	

~3
en deux également au point L , cherchez encreHG , GL , une moyenne proportionnelle G M,pour tiret par le point M au même côté A D,la parallele MIV, & le Trapeze propofé ABCD,fe trouvera divifé en trois parties ébaies par lesdeux paralleles HI , MN.

Demon~raticn.

Cac on demontrera comme dans le ProblemeX, que le Trapeze ADIH, e(} le tiers du prooo_fé ABCD, & que la Ligne MN ,divife en deuxcgalement le Trapeze HBCI

	

quiei} égal aux deuxcers du propofé ABCD. D'oti il e(~ aifé de coin_dure que les deux Lignes H t , MN , divifent leTrapeze propofe ABCD , en trois parties égales.Ce qu'il faloit faire 8r detnontrer.

PROBLEME XI V.
Diesfr le ?>apeze donné ABCD , en troisparties égalts , par de~rx LrQnes tiréesdes dewx fln~les oppof~B , j).

Yant tiré de fAngle C , à la diagonale DB,la parallele CE, qui rencontre le côté A Bprolongé en E, faites AF égale â un tiers de AE,ô{ menez la droite de D F

	

laquelle suant pro_longée rehcontrcra là parallele CE , aulli proton_gée en G , ~ ayant divife la Ligne FG en deuxégalement au point H, menez la droite BH, &les deiix~ Lignes DF ,

	

BH, diviferont le Trape_ze propofé ABCD, en crois parties cgales .
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Car puifque la bafe AF , du Triangle ADF
~ le tiers de la bafC AE , du Triangle ADE

A

Demon~ration .

E
qui efl égal au Trapeze A B C D , ce Trianglo
A1)F fera par , . 6, le tiers du Triangle ADE , ôc
par conCequent du Trapeze ABCD : at pareille-
ment parce que la bafe F I-I , du triangle FBH eft
la moitié de la bafe FG du Triangle FBG; qui efl:
égal au Trapeze FBCD , ou aux deux cers du
Trapeze ABCD , ce Triangle FBH , efl la rnoi_
tié du Triangle FBG , ou du Trapeze FBCD , &
par confequent le tiers du TrapezeABCD. D'oO
il Cuit que le Trapeze propofé AB C D eft divifé
en crois parties égales par les deux Lignes D F,
BH. Ce qûil faloit faire& démontrer.

PROBLEME XV.
Divifir le TrApe~e dormi ABCD , en deux

parties , dont la rafnfois égale e~ celle
desdeux Lignes données AG,AH .

Yant tiré des Angles A , C , fur la Dingo_
,~i~le DB , les perpendiculaires AF , CE, &

CHAAYTRE IY,

	

nfayant prolongé AF en I , en forte

	

ue FI, foit
égale à CE , divifez Ai , en L , en ~rte que les
quatre Lignes AH, AG , AI , AL, foiecrt propor.

H

	

tionnelles , &
parce qae ie

int L, tom_
~ ~ icy fur 1~

perpëdiculai_
reAF,duTri~_

A

	

-sue gle ADB,
diviCez Con C6té AB en M , en forte que les
quatre Lignes AF , AL , A B, AM , foient pro_
ortionnelles , & menez la droite DM, qui divi_

~era le Trapeze propoCé ABCD, en deux parties
ADM , BCDM

	

dont la raifon e{l égale a celle
des deux Lignes données AG , GH.

Dtmonftratiax.

Car puifque par r. 6. le Triangle ADM eft au
Triangle BDM , comme AM à BM , en compo_
fanc , le Triangle A D M fera au Triangle A D B,
comme AM à AB,ou comme AL à AF: 8t pareille-
ment puifque heTriangle ADB elt auTriangleCDB,
commeAF àCE,ouFt en compofant,leTriangleADB
fera au Trapeze ABCD,comme AF à AI, & Cà la
place du Triangle ADB , 4t de la Ligne AF, on
met le Triangle A DM , & la Ligne A L, qui
font en même raifon , comme il vient d'être de-
montré, on connoîtra que le Triangle ADM e(}
au Trapeze ABCD, comme AL à AI, c'eft pour-
quoy en diviCant , le Triangle ADM elt au Trape-
ze BCDM, comme A L à LI, ou comme AG à
~H. Ce qu'il faloit faire & démontrer.
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SCOLIE.

On void aifément que par le moyen de ce
Probleme , on peut retrancher d'un Trapeze don-
né celle partie que fon voudra, & d.e plus refon-
dre le Probleme VII. & diviCer un Trapeze don-
né en autant de parties égales que fon voudra .

PROBL EME XVI.

Retrancher d'uuTrapeze donnéunefrgure Éga-
le â une figart dennte.

I fon redoit en Triangle le Trapeze propofé,
comme nous avons ait dans pluGeurs Pro-

blemes de ce Chapitre , tk que de ce Triangle on
retranche une figure égale â la donnée par les pre-
ceptes du Chapitre precedent , le Probleme Cera
refolu .
Ou bien on confiderera la raifon de la frgure

donnée au Trapeze donné , & â (aide du Proble-
me precedent on divifera le Trapeze donné felon
cette raiCoii.

Ix7

surs!+ ` su~l~is+u~~ "~

	

~s~
CHAPITRE III.

De la Diwifion des ?~olygonar :

Diuifr un Polygont reg~tlier tn deux éga-
lerrrent par unG Ligne tirée du milieu

de l'un defs côtez.

Remiérement fi le Polygone regulier efl: com.
pofc d'un nombre pair de côcez , comme l~-

xagone A BC DE , on divifera
deux de Ces côtez oppofez & pa-
ralleles, comtneAB, DE , chacun
en deux également aux poins
G , H , par oû fon menera la
droite GH ,qui divifera en deu:
parsies égales fExagone propofé
ABCDEF.

11~Iais fi le Polygone propoCe e[1 compoCé d'un
nombre impair de côcez com-
me

	

le Pentagone A BCDE ,
on divifera fon de fes côtez
comme

	

AB , en deux égale-
ment

	

au

	

point

	

F ,

	

par oii
fon cirera a l'Angle oppoCé
D , la droite D F , qui diviCe-ra IePentagone propofé A B C D E, en deux parfies égales .

PROBLEME I.
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DES POLYGONES
Nous ne donnons pas la. demon{tration de ces

deux varciques , parce qu'elle eh Évidente , car on
void âifément que chagae Polygone fe trouve di-
viCe en deux Trapezes C~aux , puifque Ies Angles
&tes côcez de fun font egaux aux Angles & aux
eôtez de feutre..

LEMME.
ltedairt un Pollgane ~rdpe,fi tn

TsiRnglt.

P Ourreduireen TriaAgleun Polygone comme
par exemple le Pentagone A B D E ,tirez à

Tune de ces Diagonales , comme à la Diagonale
DB, par (Angle voifin C , la parallele CF , qui
rencontre icy le côté oppofé AB , prolongé en F, &
menezla droite DF pour avoir le TrapezeAEDF ,
égal au Pentagone propofe A B C D E , a caufe

du Triangle
DOC égal au
TriâgIeBOF,
c'efI pour_
quoy il n'y a
qu'à reduire

en Triagle ce Trapeze A E DF, ce qui fe fera en
tirant à fa Diagonale EF , par (Angle D , la pa-
rallele D G , qui rencontre icy le côté AF pro-
longé en G , par oû vous menez la droite EG ,&
vous aurez le Triangle A EG , égal au Trapeze
AEDF, ou au Pentagone propofé ABCDE , a cau-
fe du Triangle EOD égal au Triangle -FOG.
Ainfi vous voyez que fon peut aifémenc reduire

en Triangle

CHAPITRE III.

	

r=g
en Triangle tel Polygone que fon voudra, parce
qu'on le peut toûjours réduuc en une 6gurr d'au-
tant de côcez moins un, & cette autre figure en
une autre d'autant de côcez moins un, & conti-
nuer ainfi jufques au Triangle. Comme icy de la
figure de cinq côcez AB C D E , nous en avons
fait une de quatre A ED F , & de celle-cy une de
trois AEG.

PROBLEME II.

Djvifir an Polygone rtgulier tn d~r~x fga-
le~ent pay une Ligne tarallele

~ l'srn de fis sôte~.

Retniérement fi le Polygone regulier e4 palt
comme fExagone ABCDEF, & qu'on le veuil-

D

	

le divifer en deux églement
par uneLigne parallelt au cô_
té donné A B , on tirera cette
Ligne par les deuxAnglesF,C,
qui (-ont diametralement op_
pofez & également éloignez
du côté donné A B. La de-

monflration en eil trop claire pour en parler icy
devantege.
Mais fi le Polygone propoCc el} impair , comme

le Pentagone ABCDE, on le divifera en deux éga-
lement par une Ligne parallele au côté donnéAB ,
par une mecode qui convient à toute forte de
Polygones , comme vous allez voir.

Ayant reduit par le Lemme precedent, IePett.
I
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tagone propoCe ABCDE, auTriangle FCH, com-
me icy par le moyen des deux Lignes BF ,DH , pa-

ralleles aux deux
Diagonales C A ,
CE, diviCez la ba_
fe FHen deux éya_
lement au point

.-

	

::

	

~~1.vl ., : ; . ~ G , ac

	

menez

	

la::~ . . . ._ .P ._ . . .A

	

es °. >:.

	

I:'

	

droite CG ,pour
avoir le Triangle FCG égal à la moitié du Triait_
gle FCH , ou du Pentagonepropofé ABCDE. Tirez
enfuite par le point C , au côté donné AB une
Ligne parallele , qui fe trouve icy la même que
ia Diagonale CE ,parce que le Pentagone pro-
pofé A B CD E , eft regulier, Aine ~e~re parallele
donnera fur le côté AE prolongé quand il en Ce-
ra befoin , le point E, & le côté BC , prolongé
donnera fnr le méme c~tr AE suffi prolongé le
point I. C'e4 pourqucy votas chercherez entre les
Lignes IE, IG , üne moyenne proportionnelle IN,
&vous tirerez par le polI1CN , au côté donné AB,
la parallele NU , ql .u divifera le Pentagone pro_
pofé A BC DE, en deux parties égales .

C

Demonfiration .

Carà caufe des Triangles femblables ICE , ION,
on connoît par r9 . G. que la raifon du Triangle
ICE , au Triangle ION , ell: é ale à celle du
quarré IE , au quarré I N , t~ ~ à la place des
deux quarrez I E , I N, on met les deux Lignes
I E, IG , qui font en même raifon, à toute des trois
proportionnelles I E , IN , IG , & encore f à la
place des deux Ligues I E, IG , on met les deux
Triangles ICE , ICG ,qui font en même raifon

CHAPITRE III.
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par t . G. on connoîtra que la raifon du Triangle
I CE , au Triangle I ON , e(} égale à celle du
Triangle I C E , au Triangle I C G & que par
conCequent le Triangle I C G eft égal au Trian-
gle I O N, & fi de chacun on ôte le Triangle
commun I B A, il re(}era le TrapezeABCG , éga_
leau Trapeze ABON, c'eft à dire auTriangle FCG,
ou à la moitié du Pentagone propoCe A B CDE.

PROBLEIvIE III.

Divifir u» Polygone regulier en quatre par
fier égales par deux Lignes per-

pendicul~cires entra _ eller.

Renûérement f le Polygone regulier eft pair,
comme fExagone ABCDEF , divifez deux de

Ces côtez oppofez & paralIe_
les , comme AB, D E, cha_
cuit en deux cgalement surf
poins G , H, & menez la
droite G H, & le Diametre
C F. Il eft évident que ces
deux Lignes CF, GH, font
perpendiculaires entre-elles,

& qu'elles diviCent fExagone propofé ABCDEF,
en quatre parties égales .
Mais fi le Polygone propofé eft impair , comme

le Pentagone ABCDE , divtfez fuit de fes côtez
comme AB , en deux également au point F, par
lequel vous tirerez à (Angle oppofé D , ladroite DF, quï fera perpendiculaire au même cô.

I ij
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té AB ,& divifera le Pentagone propofé ABCDE
ert deux partis égales.

D

	

Apres cela divifez par le Pro-
bleme II : le même Pentagone
AB C D E en deux également

~ par (adroite GH ,parallele au
meure cote A B , ce qui fera
que cette parallele G H fera
perpendiculaire à la Ligne DE,
& que ces deux perpendicu-

laires DF ,GH , diviCeront le Pentagone propofé
ABCDE , en quatre parties égales .

PROBLEME IV .
Divifer u» Polygone reauhtr en deux éga-

lement, par une Ligne tirée d'un point
donnéfur fun de fes côte.

Remiéremènt fi le Polygone regulier e(l: pair,
commefExagone ABCDEF , 8c qu'il le faille

divifer en deux également par
uneLigne tirée da point don-
né G , fur le côté DE, pre-
nez fur le côté parallele AB,
depuis

	

(Angle A oppofé â
fAngleD, la Ligne A H éga-
le à la Ligne D G, oii depuis
l'Angle B oppofé a fAngleE,
la Ligne BH egale à la Lune

EG , & menez la droite G H ,qui divifera le Po_
lygone propofé ABCDEF , en deux parties égales

C

CHAPITRE III.
comme il e(} aiCé à demontrer .

Mais fi le Polygone propoCé e(} impair , comme
le Pentagone. ABCDE, & qu'on le veuille divi-

Cer en deux également
par uue Ligne cirée du
point donné O , fur le
cî~té donné C D , Cni-
vez cette regle gene-
rale pour toute force de
Polygones.
Ayant redoit le Penta-

gone propoCé AB C D E , au Triangle F C G,
ayant diviCe Ca baCe FG , en deux egaletnent au
point es ,tirez les Lignes H C , H O , & à la bi-
gne HO la parallele CN , qui donnera fur la ba-
fe AE, le point N , par oti tirant au point don_
né O , la droite NO ,elle divifera le Polygone
propoCé ABCDE , en deux parties égales,

Demott~raxion.

Car il e(t évident que le Pentagone ABCON,
e(I égal au Triangle F C H , à cautê de la Ligne
OH , parallele à la Diagonale CN , St de la i.i-
gne BF parallele à (autre Diagonale C A : & par-
ce que le Triangle FCH, etI la moitié du Tria~~-
gleFCG , ou du Pentagone propofé ABCDE , il
s enfuit que le Pentagone A B CON e(t aux la
moitié du propofé ABCDE ; &.q~t'ainClePet :za-
gone propoCé A B CDE el} divifé en deux égale_
ment pat la droite NO. Ce qu'il faloit faire & de.
montrer.

)f ü.i
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PROBLEME V.

Divifr

	

lt Polygone donna

	

ABC D , tn
trois parties égalas , par deux Lignes ti-
rces du point donna O. fur lt côti don-
né C D.

Yant reduit le Polygone propofé ABCDE
au Triangle FCG , & ayant fait FH , éga_

le au tiers de FG , menez les droites HO ,HC
& tirez à la droite HO , par le point C , la pa-
pallele CN , qui donnera fur la baie A E , le point
N ,par lequel & par le point donné O ,vous me-
ntirez la droite NO.
Aprés cela reduifez la figure N EDO au Trian-

~le NO I, 8t ayant divifé fa baie N I , en deux
également au point M , menez par ce point M ,
au point donné O , la droite OM, laquelle avec
la précédente ON , diviîera le Polygone propofé
ABCDE en trois parties égales.

Demon~ration .

Car on démontrera comme dans le Probleme
précédent, que le Pentagone ABCON ef} le tiers

CHAPITRE III,

	

tas
du propofé ABCDE , ~tt que le Triangle NOM
eft

	

la moitié du Trapeze N EDO ; D'aii fon
conclud aifément que les deux Lignes O1Vi, ON,
divifent le Polygone propofé A B C D E , m atois
parties égales . Ce qu'il faloit faire L;t démontrer.

PROBLEME VI .

Divifr cn trois partis égalas lt Po~goat
donné ABCDE , par deux Lignes

tirées de l'~lnglc donné D.

Yant reduit le Polygone propofé A B CDE
au Triangle F D G , divifez fa ~a~e F G en

trois parties égales aux poins H , I , & menez les
deux

	

Lignes DH , ll l , qui diviferont le Po1y-
g+one propofé ABCDE ,

	

en crois parties égales,

Demon~ration.

Car on démontrera comme auparavant , gaie le
Trapeze AEDH , el} le tiers du Polygone propo_
fé ABCD E , tt comme le Triangle HDI en e1}
au(Ii le tiers, il s'enfuit que le Polygone propofé
ABCDE fe trouve divifé en trois parties égales

I tüj
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par Ies dewx Lignes DH , DI. Ce qu'il faloit fa.-
re & démontrer.

Divi~r le ~olygone donné A BCD E , en
trois parties égales , par deux Lignes
tirées des deux pains O , P , donnez
fur le côté C D.

Yant red~it le Polygone propofé AB CDE
au Triangle FDG , & ayant fait FH , éga-

PROBLEME Vlt .

1e an tiers de la baie FG, tirez par le point D,
à la Ligne H O , la parallele UI , 8t menez la
droiteOI. De même ayant redoit le TrapezeIBCO
au Triangle IOL, & ayant divifé la baCe IL ert
deux ega.lement au point M , cirez ~ la Ligne
MI', par le point O ., la parallele ON, & me-
nez la droite P N , ~~ le Polygone propofé ABCDE,
Ce trouvera divifé en trois parues égales par Ies
deux Lignes O N , PM

Derr~onfirat~on.

Car on démontrera corttme dans te Probleme IY.

CHAPITRE III,

	

s;;
que le Pentagone A ED OI , eit le tiers du pro-
poCr A B C DE , ~t que le Trapeze IOPN , e(} ia
moitié du Trapeze IBCO, c~L par conCequent rgal
au tiers du Polygone propofé ABCDE , & que par
conCequent le Trapeze reliant N BCP , e({ aulü
le tiers du même Polygone ABCDE ; D'oti il Cuit
que ce Polygone A B C D E, e(1 diviCé en trois
parties égales par les deux Lignes O I, P N.

PROBLEME VIII.

Divifer le Polygone donné A B C D E , en
deux parties

	

dans la raitn des deux
dignes données A I ~

	

IL , par une Li-
gne tirée de l'Angle donné D.

Yant redoit le Poly7ore propof ABCDE,
au Triangle FDG., dtvifez Ca baCe FG dans

la raiCon donnée AI ,IL, au point H, enforte gtte
les quatre Lignes AI , IL , FH , GH , Coi~nt pro-
portionnelles, 8t menez la droite DH, qui divitc-
ra le Polygone propofé ABCDE, en drus parti;s~
AEDH , BCDH ,proportionnelles aux ~eax Li-
gnes données AI, IL .
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Demon~ration .

Car on connoîtra aiCement que le Trapeze AE
DH , e(t égal au Triangle FDH , & que le Tra_
peze BCDH, eff égal au Triangle GDH , & com-
me les Triangles FDH, GDH, font proportionnels
aux deux Lignes FH ,GH , ou aux deux données
AI , II. , il s'enfsit que les deu s Trapezes AEDH ,
BCDH , font au(ü proportionnels aux deux Lignes
dor~liées AI, IL. Ce qu il faloit faire& demoütrer.

Lt.r Probltwte,r gtte no~t omettonr icy , C5' qKi
ne ~euvtnt itrt d'Hfage, ft rcfoudrant f~cilernenr, à
l'imitation def preedenr. C'e,~ poKrquoy noat rnct-
tron.r fin à cc 3~rait%

FIN.
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