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LECTEUR

=25 £ S V[ages du Compas de Pro-

portion étant dans un tres-
4\ grand nombre > je me fuis pro-
pofé de vonsdouner feulement
icy . Mon cher Lecteur ;ceuwx qui m ont
Jemble les plus utiles ¢~ les plus gene-
raux > afin que par leur moyen cvous puif=
Jiex_ facilemenc srowrver les autres de
wvous-méme , [ur tout quand vous au-
re] bien compris les démonfirations de
ceux que fe pretens enfeigner icy le plus
briéruement qu'sl me [era poffible. Ainfé
je me [wis contenté de mersre [eulement
dans cet Infirument ,d'sn cisé la Ligne
des Parties égales , pour powvoir divi-
Ajj




AU LECTEUR.

fer une Ligne droste felon une raifon don-
née : La Ligne des Plans , posr pow-
cvoir augmenter € diminuer un Plan fe-
lon wne raifon donnée : ¢~ laLigne des
Polygones , pour paw-voir infirire dans
un Cercle un Polygone regulier 5 ¢ de
Lautre ¢8ié ,1a Ligne des Cordes , pour
la mefure des angles, ¢~ la Ligne des
Solides, pour pow-voir augmenzer ¢~ di-
minucr wn Solide [¢lonune raifon don-
née.

DE

LUSACGE

b U

COMPAS
DE PROPORTION:.

] E Compas de Proportien eft un Inftru-

3| ment de Mathematique , dont on peut
A L& fe fervir tres-commodément pour re-
Eiujl B foudre promptement & facilement les
B problemes les plus utiles & les plus
neceflaires dans toutes les parties de Mathema-
tique, & principalement dans la Geometrie prati-
que, tant fur le papier que fur le terrain.

Bien que la conftrution de cet Inftrument ne
foit pas inconnuc aux Ouvriers , qui travaillent aux
Inftrumens de Mathematique ; neanmoins je ne laif-
feray pas de I'enfeigner icy briévement pour les Li-
gnes que nous nous fommes propofées d’y mettre,
llJ




¢ CONSTRUCTION DU COMPAS
fcavoir pour les Lignes des Partses égales, des Plans,
des Polygones , des Gordes & des Selsdes | érant fa-
cile A lewr imitarion 4’y ajodlrer les autres lignes,
dont on peut avoir befoin dans la pratique,, comme
la Ligne des Tamgentes , pour la defcription des
Cadrans Selaires, ls Ligne des Metanx, &c.

Conflraction du Compas de Pro-
pom'on.

AYant determiné la longueur du Compas de
proportion . que vous voulez conftruire,
comme de fix pouces, ce qui eft le plus ordinai-
re, & la largeur, commede fix lignes, preparez
deux Regles deletton, ou de quelqu'autre mariere
folide , ayant cette méme longueur & cette méme
fargeur , pour les jambes de vérre Compas, lef-
quelles doivent étre mobiles a I'entour de leurs ex-
gremitez, que L'on doit pour cette fin joindre en-
femble par le moyen d’une charniere , enforte que
le Compas de proportion fe puifle fermer & ouvrir
comme 'on voudra par un mouvement . qui foit
autant égal & uniforme qul fera poffible, pour
s'en pouvoir fervir plus commodément.

Le cenere de certe charniere fera pris pour le
* centre du Compas de proportion , comme A , du-
quel on doit tirer deflus chaque jambe de c6t¢ &
d'autre toutes les lignes quion veur ajoliter au
Compas de proportion , pour fon ufage, & pre-
micrement la Ligne des Parties égales , ainfi appel-
lée parce qu'elle eft divifée en un cerrain nombre
de parties égales, tel que l'on veur, & le plus
~ grand fera le meilleur ,afin que I'ufage en foit plus






DE PROPORTION. ’
univerfel. Ce nombre eft ordinairement 200 , dans
une Jongueur de fix pouces, & bien que la divifion
de cette ligne en 200 parties égales foit facile,
neanmoins pour ne rien laiffer a deviner , je diray
icy en peu de mots la maniere de faire cetie divi-
fion.

Lalongueur de vétre Ligne étant determinée fur
chaque jambe , divilez-la depuis le centre du
Compas de proportion jufqu’a (on extremité , en
deux parties égales , dont chacune vaudra 100.
Divifez encare chacune de ces deux parties éga-
les en deux autres parties égales , dont chacune
vaudra so. Divifez enfuite :ﬁacunc de ces parties
égales en deux autres parties égales, & chacunede
ces nouvelles parties égales en cinq parties égales,
& enfin chacune de ces dernicres parties égales
encore en cinq parties égales , & la Ligne pro-
pofée fe trouvera divifée en fes 200 parties égales,
que vous fc(Parerez de cinq en cinq Xar de petites
lignes , aufquelles vous ajodrerez des chifres de
10, en 10, feulement , en les contant depuis le cens
tre A, julqu'a l'autre extremité, onl le nombre 200
fe trouvera,

Prache la Ligne des parties égales , on pourra
ajoiliter fur la méme furface du Compas de pro-
portion la Ligne des Plans, ainfi appellée , parce
qu'elle comprend depuis le centre A , les cotez
homologues d’'un certain nombre de Plans fembla-
bles multiples du premier & plus petit par les nom-
bres naturels 2,3, 4, &c. Ce nombre elt ordi-
nairement 64, dans une longueur de fix pouces,
telle que nous I'avons icy fuppofée , fi bien que
I'extremité de cette ligne reprefente le coté du 64°
Plan , ceft-d-dire d'un Plan 64 fois plus grand

A i

Parties
égales.

pb”f.



8 CONSTRUCTION DU COMPAS
qu'un autre Plan femblable, dont le c6té homolo:
gue eft égal a la 8 partie de route la ligne des
Plans, parce que la Racine quarrée de 64 eft 8,
& ceft pour cela quon a choifi ce nombre quarré
64, afin que fa Racine quarrée 8 érant exaéte, on
ait aufli exadtement le c6té homologue du pre-
mier & du plus petit Plan femblable,parce que ce c6-
té eft égal ala 8¢ partie du c6té homologue du 64°
Plan, puifque la Racine quarrée de 64 ¢ft 8, & que
les Plans femblables font entr’eux comme les quar-
rez de leurs cdrez homologues, par 20. 6.
Pour trouver le cbté homologue de ce premier
& plus petit Plan , & par fon moyen les corez
homo'ogues de tous les autres Plans femblables ,
doubles, triples , quadruples , & ainfi enfuite juf-
qu'au 64° , & plus grand Plan, divifez a partle ¢5-
té de ce Plus grand Plan, ou la ligne des Plansen
un certain nombre de parties éga%es , qui foit di-
vilible par la Racine quarrée 8 du plus grand Plan
64 . & le nombre le plus grand fera le meilleur ,
commeen 1000 parties égales , ce qui fera facile
dans une longueur de fix pouces ; & divifez ce nom-
bre 1000, par la méme Racine quarrée 8 du plus
grand Plan 64, & le quotient donnera exactement
125 parties pour la quantité du c6té du premier
Pian. Celt pourquoy fi Fon porte 125 parties
fur la ligne des Plans depuisle centre A, on aura
un point qui terminera la longneur du coté ho-
mologue du premier Plan , par le moyen cuquel
on trouvera aifément les longueurs des cotez
homologues des autres Plans femblables mulri-
les ; comme fi on veur trouver le c6té homologue
d’an Plan double, on multipliera par 2, le quarré
15625, dunombre 125, des parties du coté du pre-
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mier Plan , & on prendra la Racine quarrée du
produit 31250, laquelle donnera environ 177 par-
ties pour le c6té homologue du Plan double :
C’eft pourquoy fi on porte 177 parties fur la Ligne
des Plans depuis le centre A, on aura un fecond
point , qui terminera la longueur du cété du fe-
cond Plan : Ainfi des autres.

Creft de cette maniere que nous avons fupputé
la Table fuivante , qui montre le nombre des par-

ng 171615 |33718] 149 | 375
177] | 18 |§30| |34|729] |50 | 834
26| | 19| 545 | 35 |739| | 51| S92
250( { 20|§59 | 136 7501 | 52 | 901

—— —— —
L |

2791 | 21573 | |37 760] | 3 | 910
306| | 22/ ¢86| |38 [r70 54| 918
3301 | 23 | 599 139 [780| | ¢5 | 927
151 24| 612 1.3790 6 | 935

375 | | =5 | 625 | 4% 80| | 57 | 944
395 | | 26} 637| [4%|810/ | (8 | 952
n'q14| | 27[650| | 43| 819 59 | 960
121433| | 28] 661] |441829| | 60! 968

e

S\Dl%\lﬂ\\'\l-}wfoﬁ

13450| |29] 673| | 45839 | 61] 976
14 467} 130 1634| |46/848! | 62| 984
15 |484| [ 31| 696 | |471857] | 63] 992
16’500l '3217071'48866  64)1000

ties des cotez homologues de tous les Plans fem-
blables , doubles , triples , quadruples , &c. a I'é-
gard du plus petit coté de 124, ou du plus grand
de 1000 parties. '
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Cette Table fe peut fufputer par une autre
maniere . qui eft plus facile que la precedente,
parce quelle peur fervir de la méme fagon pour
un autre nombre du plus grand Planque 64, l'oxrs

ue ce nombre ne fera pas quarré, & qu'il nedivi-
Eera pas exactement le quarré du nombre des pas-
ties du coté du méme plus grand PlaP, ce qui em.
péchera le c6té du premier Plan d'étre exadt, &
de pouvoir s’en fervir pour trouver commodément
les corez homologues des Plans femblabl::s multi-

les. Dans ce cas on pourra trouver ces cotez plus
?acilement en cette forte, .

Faites une Regle de trois dire&te , dont le
premier terme foit le plus grand Plan, comme icy
64, le fecond foit le Plan femblable, dont on cher-
che le c6t¢ homologue, comme par exemple g, pour
un Plan quintuple du plus petic, & le troifime
foit le quarré du nombre des parties du coté du
plus grand Plan, comme icy 1000000, & la Ra-
cine quarrée du quatriéme terme ’781;5 , donnera
environ 279 , parties pour le cote homologuc_d{x}
Plan quintuple, comme il eft évident par 20. 6.Ainfy
des aucres.

Pelygmes.  Enfin proche la Ligne des Plans, on pourra

. 7
ajoliter la Ligne des Po:ygones, ainfi appeliée, parce
qu'elle comprend depuis le centre A, les corez
d’un certain nombre de Polygones reguliers inferits
dans un méme cercle, le Qnarre'y ctant compris,
& non le Triangle . pour n’éue pas d’un grand
ufage. Ce nombre eft ordinairement §, en commen-
gant depuis le Quarré julqu'au Doalcca‘go(;uIz les
autres Polygones n’étant pas d’un fi gran udggq,
parce que les Polygones reguliers ne fervent or ml;u._,
rement que pour la fortification des Places regulie.
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res, & qu'il fe trouve rarement une Place regu-
liere de plus de donze Baftions.

Pui(gluc les corez des Polygones reguliers inf
crits dans un méme cercle diminuent 4 mefure
quils one plus de cétez, il s'enfuit que le c6té du
Quarré eftle plus grand de tous , & que par con-
fequent on le doit étire égal ala longueur de la li-
%nc des Polygones , que nous avons fuppofée de
1X Xouccs » en la prenant depuis le centre A.

yant ainfi determiné la longucur du céeé du
learré > on le divifera en tel nombre de parties
€gales que on voudra, & le plus grand fera le meil-
leur . comme en 1000, pour trouver dans ces pat-
ties la valeur des cotez des autres Polygones , &
prentiecement le c6té de I Exagone, ou le Rayon
du cercle commun A tous ces Polygones , ce qui
fera facile , parce que ce Rayon eft le coté d'un
triangle i['o(fele reCtangle , dont I'hypotenufe eft
égale au cbté du Quarré. C'eft pourquoy fi on
multiplie ce c6té que nous avons l{:ppofé de 1000
parties , par luy. méme, on aura 1000000 pour (on
quarré, dont lamoitié s00000 fera par confequent
le quarré du Rayon , 'par 47. 1. Ceeft pourquoy
fi on prend la Racine quarrée de cette moiné
§00000, on aura 7cy parties pour le Rayon ,
ou ﬂPour le coté de IExagone , que I'on pourra
aufli trouver par cette analogie :

Comme le Sinws Total - - - . 100000
Aucorédu Quarré - . _ _ . 1000
Ainfi le Sinus des 45degrez. - - - - 7c710
Awu cité de U'Exagone - - - - - - 707

Par le moyen du c6té de I'Exagone ainfi trouvé
on trouvera les coftez du tel autre Polygone
quon voudra, par cette analogie :
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Comme le SinnsTotal ,
An donble du cos¢ de I' Exagone ;
Amnfi le Sinus de la moitié de Uangle du cen-
tre dw Polygome, ,
A co1é du Polygone qu'on cherche. .
Cleft de cette maniere que nous avons c,onﬁruAu
fa Table fuivante , qui montre la quantité dc’s'co.
tez des Polygones reguliers dcfufs le Quarré jull
quau Dodecagene , & il fera facile de la rrolon.
ger autant que l'on voudra , pour les Polygones
de plus de coftez, & par fon moyen de marquer
les coftez fur la ligne des Polygpncs, en portant
les parties qu'ils contiennent depuis le centre A fur
la méme ligne des Polygones. Cela eft trop clair ,
fans qu'il foit befoin d’en donner un exemple parti-
culier , & c’eft pour cela auffi que nous ne nous
fommes pas arrété 2 donner la demonttration des
deux analogies precedentes.

Polygones | coffez
Quarré j 1000
Pentagome | 831
Exagone | 707
Eptagone | 613
Octogone | 540
Enneagone | 484
Decagone | 437
Endccaw
Dodecagone | 366

Il ne refte plus qu'a vous enfeigner la maniere
de mctrre de Pautte cofté , ceft a dire fur Fautre
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furface de chaque jambe du Compas de Propor-
tion, les lignes des Cordes & des Solides , & pre-
micrement /a ligne des Cordes en cette forte,

Ayant tiré du centre A, fur chaque jambe du
Compas de proportion , la ligne des Cordes, ainfi
appellée , parce qu'elle comprend les cordes de
tous les degrez du demi cercle, qui a pour Dia-
metre la longueur de cette ligne, laquelle doit
&re égalede coté & d'autre ; portez les cordes de
tous les degrez de ce demi cercle divifé exactement
en fes 180 degrez, en les prenant depuis I'une des
deux extremitez du Diametre , depuis Je centre A ,
fur chaque ligne des Cordes , & y marquez au-
tant de points , qui reprefenteront les degrez du
demi cercle : Separez ces points ou degrez.de
cinq en cinq par de petites lignes , pour les pouvoir
conter plus facilement , & vy ajoiitez les chifres de
10 en 10, en commengant a conter depuis le centre
A, jufqu’a P'extremité du Compas de proportion ,
ot le 180° degré fe trouvera.

On pourroit aufli marquer les degrez fur cette
ligne des Cordes , par le moyen d’une Table qui
fuppoferoit la longueur de la ligne des Cordes
divifée en 1000 parties égales ; mais comme cetce
maniere ne me (gmble pas fi fimple, ni fi exadte
que la precedente , je n'en patle ray pas davan-
tage.

gProc:he la ligne des Cordes, on pourra mettre
la ligne des Solsdes, ainfi appellée , parce qulelle
comprend les cotez homologues d’un cerrain
nomﬁre de Solides {emblables multiples du pre-
mier & plus petit , par les nombres naturels
2, 3, 4, &c. Ce nombre eft ordinairement 64,
une longueur de fix pouces , telle que nous I'a-

Cordes;

Selsdes,
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vons icy fuppofée , fi bien que l'extremité de
cetee ligne reprefente le cote du 64 Solide, Ceft-3-
dire d’un Solide ¢4 fois plus grand qu’un autre So-
lide femblable , dont le c6te homologue eft égal
ala 4 partie de toute la ligne des Solides, parce
_que la Racine cubique de 64, eft 4, & ceft pout
cela que I'on a choifi ce nombre cubique ¢4, afin
que {2 Racine cubique 4, étant exacte, on ayt aufli
exaltement le cbte homologue du premier &
plus petit Solide femblable , parce que ce coué
eft égal a la 4° partie du coté homologue du 64° So-
lide ", puifque la Racine cubique de 64 eft 4,
& que les Solides femblables font comme les cii-
bes de leurs cotez homologues , par 23. 1r.

Pour trouver le cbté homologuede ce premier &
plus petit Solide,& pat fonmoyen les cbtez homolo-
gues de tous lesautres Solides, femblables , doubles
triples , quadruples, & ainfien fuite jufques au 64°
& plus grand Solide; divifez a partle core de ce plus
grand Solide , ou la ligne des Solides, en un cer-
tain nombre de parties égales , qui foit divifible
par la Racine cubique 4, du plus grand Solide
64, & le nombre le plus grand fera le meilleur,
comme en 1000 parties ¢gales , & divifez ce nom-
bre 1000, par la méme Racine cubique 4,du
plus grand Solide 64 , & le quotient donnera
exadtement 20 parties pour la quantité du céré
du premier Solide, c’eft pourquoy fi I'on porte 250
parties fur la ligne des Solides depuis le centre A,
on aura un point , qui terminera la lonfueur du
coté homologue du premier Solide, par le moyen
duquel on trouvera aifément les longueurs des
cotez homologues des autres Solides femblables
multiples ; comme fi on veut trouver le coté ho-
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mologue d'un Solide double, on multipliera par
2 }e, cube 15625000 du nombre 250 des parties du
coté du premier Solide, & on prendra la Racine
:ubgque du produit 31250000, laquelle donnera

nviron 3ty parties pour le c6té homol

Solide doublef., Cleft i;aourquoy fi on p((:%tl::e ;1:,
parties fur l:‘v.flignt’:l des Solides depuis le centre AS
on aura un {econd point ui termi 5ié
du fecond Solide. A}i,nﬁ des aqu“es.rmneta e cbeé

Ceeft de cette maniere qu'on a fupputé la Ta-
ble ﬁ}lvante » qui montre le nembre des parties
des cotez_homologues de tous les Solides fembla.
bles, doubles, triples, quadruples,&c. a ‘égard diy

plus petit ¢6té de 12 d
D B 5 ou du plus grand de 1000

I | 250 |17 | 643 | 33 | 802 49| ot
4
2| 315 11181 655 || 34 | 810 so | 92
3 1360 | 19| 667 || 35| 818 | 51 | 927
41397 ||201678 136 | &a5 |52 933
s {427 |20 | 689 | |37 | 855 ) 53 | o
3
6 | 454 |[22 | 700 |38 | 840 54 943
z 478 Va3 | 711 1) 39 | 8481 55 | ‘o1
S 1590|124 | 721 || 40| 855 | 56 | 956
9 | $20 (| 25 | 731 4.1_ 862 -;; -;Z;
10| 538 |26 {740 || 42| 869 58 | 967
1L 556 1127 1 750 || 43 | 876 |59 | 673
2| 72 128 | 750 [] 44 85 6o | 978
1| 588 |l29 | 768 ;: 889 61| 984
98
14 1 602 130 | 777 1| 46 | 896 | 62 98‘;
15 6616 301 785 || 47 | 902 | 63| 995
16 _©30 1132 7947 48 | 908 |64 | 1000

|
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Cette Table fe peut fupputer par une autrema-
niere. qui eft plus facile que la precedente , par-
ce quelle peut fervir de la méme fagon pour un
autre nombre du plus grand olide que 64 , lorsque
ce nambre ne fera pas cubique , & qu’il ne divi&ra

as exa&ement le cube du nombre des parties du
cbté du méme plus grand Solide, ce qui empé-
chera le c6té du premier Solide d'érre exaét , &
de pouvoir s’en fervir pour trouver commodement
les cbrez homologues des Solides {cmblables mul-
tiples. Dans ce cason pourra trouver ces cotez
plus facilement en cette forte.

Faites une Regle de trois directe, dont le pre-
mier terme foit le plus grand Solide , comme icy
64, le fecond foir le Solide femblable , dont on
cherche le coté homologue , comme par exemple
§, pour un Solide quintuple du plus petit, & le
troifiéme foit le cube du nombre des parties du
cdtédu plusgrand Solide , ¢dme icy 1000000000 »
& la Racine cubique du quatriéme terme 78125000,
donnera environ 427 parties pour le cdté homo-
logue du Solide quintuple , comme il eft évident
par 23. i1 Ainfi des autres,

ctorSascdencde e cfoneFucden Jes

USAGE DE LA LIGNE
DESPARTIES EGALES

A ligne des Parties égales fert pour divifer
une ligne droite d’une grandeur donnée en
parties égales , pour luy ajoliter ou pour en retran-
cher telle partic quel'on voudra , pour tracer un

Plan
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Plan fur le papier, pour fervic d’Echelle 3 ce Plan,
& y connoitre la mefure de toutes fes parties par
raport a une Ligne connué , ce qui eft d’une tres-
grande utilité dans la Fortification, o I'en peut
connoitre fans Trigonomertrie , & fans aucune
Echelle particuliere , la quantité d’une Courtine
d’une Face, d’'un Flanc, &c. Le cbeé interieur du
Polygone, ou bien la Ligne de defenfe étant fup-
pofee d'une grandeur connué, laquelle eft d’en-
viren 120 toifes dans un Fort Royal.

PROBLEME 1.

Diwﬁr une ligne donnée en autant de par-
ties égales que Von voudra.

P Our divifer une Ligne donnée en un nombre
donné¢ de parties égales, il en faur porter la
longueur fur la ligne des parties égales du Com-
pas de proportion, & un nombre de part & d’au-
e, qui foir divifible par le nombre donné, en
forte que le Compas de proportion foit ouvert d’u-
ne telle maniere , que la diftance de ce nombre
dans chaque Ligne des parties égales , foit égale &
la ligne donnée. Aprés quoy , le Compas de pro-
fyomon demeurant ainfi ouvert, on prendra avec
e- compas commun de coté & d’autre fur la mé-
me Ligne des parties égales, la diftance du nombre
qui viendra en divifant par le nombre donné , le
nombre auquel on a appliqué la longueur de la
ligne donnée fur les parties égales , & cette diftan-
ce divifera la Ligne donnée en autant de parties
¢gales quiil a éw¢ propofé.

A,
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Exemplc.

‘il faille divifer par exemple en cinq parties
ég%;'s la Ligne donnée F G. Suppofons que les

w
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deux Lignes AB, AC, foient chacune lg Li-
gne des parties égales du Compas de Propornqn,,
en forte que A foit le centre , & les extremités
B, C, les poins 200. Parce que ce nombre 200
eft divifible par g, il pourra fervir pour la dlmﬁon
de la Ligne propofte F G, en cinq partics égales,
fcavoir en ouvrant le Compas de proportion , en
i%rte que la diftance BC , dez00 a 200 foit éga-
leala Ligne propofée F G, & en prenant la di-
ftance DE de 40 2 40, quieft la cinquiéme par-
tiede 200, car je {uppofe que la marque 4o eft
en D& en E , & certe ouverrure DE, c/imfera
la ligne propofée F G , en cifuq. parties ega!es s
comme ir étoit propofé, ceft a dire que la’Lxgge
DE, fera la cinquiéme partic de la Ligne donnce
F G, ou de fon égaleBC.

DES PARTIES EGALES. 1

Demonftration.

Car 2 caufe que les deux triangles ifofceles
ABC, ADE, font femblables , par 6. 6. on
connoit par 4. 6. que les quatre Lignes A D,
AB,DE, B C,font preportionnelles. Dot il fuit
que comme A D eft la cinquiéme partie de A B,
parce que AD eft de 4o parties, & A B de 200,
auffi la Ligne DE eft lacinquiéme partie de la Li-

gne BC, ouFG, fon égale, Ce qu'il faloit demon-
trer,

SCOLIE.

) Aulieu d’appliquer la longueur de Ia Ligne don-
nee FG, de 200 2200, on l'aurcit pd appliquer
de 100 4 100, qui eft un nombre divifible par g,
& alors on auroit pris la diftance de 20 a 20, qui
eft la cinquiéme partie de 100, pour avoir auffi la
cinquiéme partie de la Ligne propofée F G ; mais il
auroit falu ouvrir davantage le Compas de propor-
tion, ce qui eft moins commodedans la pratique,
& ceft pour cela que nous nous fommes fervi du
nombre 200, lequel étant plus éloigné du centre
A, ne demande pas une A grande ouverrure du
Compas de proportion.

Si onne peur pas appliquer fur la Ligne des par-
ties égales la longueur de [a Li§ne donnée F G, pour
€ue wop grande, on en appliquera feulement la
moiti€, ou le tiers, pour en trouver la cinquiéme
partie , comme il a été enfeigné, & le double ou le
triple de cette partie fera la cinquiéme partie de
toute la Ligne propofée F G. 1l peut arriver d’au-
tes cas , lelquels n'érant pas de grande confequen-

B ijj
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tg, ne meritent pas que nous en patlions icy da-
vantage.

PROBLEME IL

Couper une Ligne donnée [elon une
raifon donnee,

Ppliquez la Ligne donnée»i:ur la Lxgnerdes
A Parties égales de part & d’autre , en forte
que le Compas de proportion foittellementdou\éert,
que la diftance du nombre cgal_a la foxﬁm}ue is’ eux
termes de la raifon donnée, pris de cote & a\utie
fur la Ligne des Parties égales , foit .cga‘lie ala
Ligne donnée;; & le Compas de proportion demeu-
rant ainfi ouvert , prenez avec 'le compas lcogg-
mun fur chaque Ligne des Paruies egales‘, a (;-
flance du nombre égal a l'un des dch teu.'ncs de
Ja raifon donnée, pour la porter enfuite {ur k} Li-
gne propofée d(;PuiS 'une de fes deux extremitez,

[
& cette Ligne fe trouvera coupée {elon la raifon
donnée.

Exemple.

Qu'il faille divifer la Ligne donnée FG, en denx
parties , dont la raifon foit égale 2 celle des deux
nombies donnez o, go. Suppofons que les Lignes
A B, AC , foient chacune la Ligne des parties
égales du Compas de prpportion > que le cel)xlm.e
foit A, que les deux poins B, C, ¢galement éloi-
gnez du centre A, foient les poins marquez 140,
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qui eft la fomme des deux termes 50, 90 , de
la raifon donnée , & que les deux poins D, E ,
aunfli également éloignez du centre A, foient les
poins marquez 5o , qui eft 'un des deux nombres
de la raifon donnée. Ayant ouvert le Compas de
proportion , en forte que la diftance BC, de 140
a140, foit égale 4 la ligne donnée F G, prenez la
diftance DE, de 50 4 50, & la portez fur laLi-
gue donnée F G, depuis fon extremité Fen H, &
les deux parties FH, G H , feront dans la raifon
de deux nombres donnez 50 , 90.

Demon(lration.

Car fil’on tire par le point D , ala Ligne AC,
la parallele D I, onaura C1, égalea D E, & par
confequent aFH | parce que ['onr a fait F H, ¢gale
aDE : & a caufe de BC,égale a F G, parla
conftruction, on aura B, ¢gale a GH ; & parce
que AD eft de o parties, & ABde 140, & par
confequent D B, de 90, & que par 2. 6. la raifon
des Lignes C1, BI, eft égale a celle des deux A D,
DB, 50, g0, il senfuir que la raifon des deux
Lignes FH, G H. égales aux deux C1, B1, eft éga.

B iy
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le aufli & celle des deux nombres donnez §0,99.
Ce qu'il faloitdemontret.

SCOLIE.

Si les deux nombres donnéz font trop petits ,
on les multipliera chacun par un méme nombre
tel que 'on voudra , pout avoir leurs équemulti-

les , lelquels érant en méme raifon que les deux
T ombres donnez, pourront fervir pour la folution
Jdu Probleme , pourvl que leur fomme ne foit
pas plus grande que 200, parce que le plus grand
nombre des parties égales ne pafle Xas 200.

On fera tout le contraire ,quan les deux nom-
bres donnez {eront trop grands, ceft-a-direquon les
divifera chacun par un méme nombre tel que L'on
voudra , pour avoir deux autres nombres plus

etits , dont on pourra (e {ervir A la place des

deux donnez , puifqu’ils (eront dans la méme rai-
fon, comme étant (emblables partiesaliquotes des
deuxnombres donnez. :

1l eft évident que s'il falloit couper la Ligne F G,
en parties proportionnelles A plus que de deux
nombres donnez, il faudroit ajotter enfemble tous
ces nombres donnez , pour avoir leur fomme , &
travailler comme il vient d’éure enfeigné.

Si les deux termes dela raifon donnée font des
fradtions de diverfe efpece, on les reduira en d’au-
tres fradions de méme denomination , & en né-
gligeant le denominateur commun , on fe fer-
Sita des numerateurs a la place des fralions pro-

polées.
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PROBLEME IIL

Erant domsc 1
o gs ’deux Lignes ¢ les Parties
gales de Vune, trouver les Parties
tgales de Dautre.

S I on applique la longueur de la Ligne , dont les

~ f:;:lberi c§:les ((i;“ connucs, de cdte & dautre
N Comc‘:-, damcs fur'la Ligne des Parties
égal longueur§ : € proportion, & que Yon por-
f la longueu: le 1autre ligne, fur Ia méme Ligne
Conras o ri) égales, fans changer l'ouverture du
Compas deP ° pog;xg’n, en f‘orte que cette longueixr
s accorde. part autrea un méme nombre ; ce
era celuy des Parties égales qu’ ’
gales qu'on cherche,

E xemplc.

e . .
tcrichur fia ligne IF G, foit par exemple le cbté in-
3 un Polygone fortifié , & que oté
€tant fuppofé de 120 Parties érralx’: ; d 1o toi
frant gales , ou de 120 toi-
tité’ clllefl'allgt trouver dans ces mémes parties la quan
aDemi gorge FH. S fc 1 Por -
e ce go . Suppolons comme a l'or-
aire, que les lignes AB, A C, foi
junai g R , foient chacune
gne des Parties égales d
: u Compas d
0 _ e pro-
Pof:mB > que le centre foit A, & ql:lc les geu‘:
Euve[rst ; L(:, foient les points marquez 120, Ayan‘t
e Compas de proportion , en forte que

. la diltance B C de ]
, 120 a 1n2o, foit égale a la Li
-gne donnée F G, & le Compas de pr%portio: fi‘:e:

me infi
urant ainfi ouvert , portez avec le Compas com-
B iijj
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la longueur de autre ligne orme ceue, fox
;nulx‘l_ ar‘xe,odegs parties égales ,en forte qu
a Lig

D,
K C
A—g |
oints
Al & dautre en deux poin
eur réponde de coré & d deus poines

nez du centre A,, \
bre des parties €g2 o omme
mbre {e rencontre parex PA d
D C{? n{: e des deux Lignes ¢ ales 1,
‘oft 4 dire, {1 chacun . gales A v
ceg afcehtrc;uve de 26 parties, ot ﬁ:&es aqc icla
e tient 26 parties {fem
ligne F H , con

dont FGen comprend 120.
Demon/lmtim.

les ifofceles ABC,
12 raifon des deux

.
éga‘xement éloig

es , comme
n
d'un méme nom

Car dans les deux triang :
A DE, on connoit par 4. 6 q1¢
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Lignes BC, DE, ou de leurs égales FG, FH, eft
€gale a celledes deux A B, A D, ou des deux nom-
bres 120, 26. C'eft pourquoy la Ligne F G, étant
de 120 parties égales , il eft de neceffité que la
Ligne F H contienne 16 de ces mémes Parties. Ce
qu’il faloit démontrer,

SCOLIE.

On pourra connoitre de la méme fagon la
qQuantité d’une Face, d’'un Flanc, d’ane Courtine ,
& de toutes les autres Lignes d’un Polygone for.
tifi¢ Mais(i la Ligne F G {etrouve trop grande pour
Fouvoir erre appliquée fur la Ligne des Parties éga-
es,on fe fervira de fa moitié ou de fon tiers | en
ﬁrenanc pareillement la moitié ou le tiers du nom.

te de la Ligne D E, pour la Ligne F H. Et file
nombre des parties fuppoftes de la Ligne F G eft
trop grand , on fe fervira auffi de la moitié ou du
tiers de ce nombre aprés quoy on prendra le
double ou le triple du nombre des Parcies égales
que Pon trouvera pour la Ligne F H, pour avoir en
cedouble , ou en ce triple, lg;ven'table nombre des
Parties égales de laméme Ligne FH.

PROBLEME 1v.

Etant dosnée une Ligne, & lc nombre des
Parties égales quw'elle contient | ers retran-
cher- tel nombre que Pow woudra de ces
Parties.

a Yantappliqué la longueur de la Ligne donnée

de coté & d’autre, au nombre des Darties éga-
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Jes qu'elle contient, fur la Ligne des Parties égales
on , portez la diftance du

du Compas de proporti
nombre des Darties égales qu’on veut retrancher ,
rife de part & d’autre fur la méme Ligne des Par-

ties égales du Compas de proportion ainf1 ouvert,
fur la Ligne propo ¢e depuis L'une de fes extremi-
tez vers l'autre extremité , & le Probleme fera

relolu.
Exemp le.

Reprenons la Figure precedente , & qu'il faille
retrancher du coré interieut F G, que pous {fuppo-
{ons de 120 toifes, la ligneF H, de 26 toifes , relie
que doit étrc la Demi-gorge dans I'Exagone , felon
notre Metode nouvelle de fortifier , qui convient
parfaicement bien aux meilleures maximes de la
Fortification : Appliquez la Ligne donnée F G,
fur chaque Ligne des Parties ¢gales AB, AC, du
Compas de propottion , de 120 4 120, enforte que
la diftance B C, de 120 a 120 foit égale a la Ligne
propofée F G ; & le Compas de proportion demeu-
rant ainfi ouvert , portez ia diftance DE de 26 2 26,
fur la Ligne donnce F G, depuis fon extremité F en
H, & la ligne FH fera de 16 Parties égales, dont
la ligne E G en comprend 120, dont la demonftra-
ton eft tout A-fait la méme que celle du Proble-

ne preccdent.
SCOLIE

la pratique de ce Probleme &
Darties ¢gales dua
es - commodément

Vous voy<z par
du precedent, que la Ligne des
Compas de proportion peut
fervit d’Echelle pour quelque Plan que ce foit ,
pourvil que l'on Fgachc la quantité d’un de fes co-

[

I |
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;ez » & que I'on peut aifément tracer un Plan f:xz
e papier , & le redunire en un Volume plus grand
ou plus petit de la maniere que I'on vox[:dra gC }
eft Jt;ocf' daxf_ pzlmr en parler davantage. T
iray feulement que fila Ligne FG
gande, on fe fervirade fa moitiég ou de focnﬁt":.'l:s)P
& o;oﬁie?:rzi le do:bll{e oule triple du nombre ;ion:
' gne ; Et que file
g;?,l;s fuppofces de la Lignc(1 FGef 3(::1;1;:‘1;3
on. eferviraauffi de la. moitié ou du tiers de c& nom.
bre, en prenant pareillement la_moitié ou le tie
u nombre donné pour la Ligne F H. ”

PROBLEME V.

Trouver une Lfgm cgale 4 la circonference
A un Cercle donné.

P ;.Tlf'quele D{ametre d’un cercle eft & fa circon-
erence, environ comme oo eft &

me 5o eft a: bt dans

me 5o ¢ a 157 comme nous avons démontré dans
B S_mcme Pratigue; 1l senfuit que fionappli-

;],i le iametre c,iu Cercle donné de 5o a 5o, turla

,

&g e els Pémes égales du Compas de proportion,

& ‘c,;en e Compas de 1proporticn demeurant ainfi

ol I; inhprenn;e fur a\méme Ligne des Parties

gales. ance de 157 a 157, on aura la longueur

circonference qu'on cherche

SCOLIE.

Si )

o 1doen nrz peut pas ouvrir commodement le Com-
ortion , i

prop en portant la longueur du Dia-
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o & go pour éure trop

rande,on la portera de 100 4 100, & alors 1a diftan-

23
mette du cercle donné de s

ce de 157 2 157 Jonnera feulement la moitié de la

circonference du cercle propofé.
Si tout au contraire €n connoiffant la circon-
ference d’un Cercle, on vouloit trouver fon Dia-
metre , il faudroit appliquet la longueur de cette
circonference de 157 a 1575 fur la Ligne des Par-
ties egales du Compas de Proportion ,& prendte la
Jittance de so & so fur la méme Ligne des Pat-
des égales du Compas de proportion ainfi ouvert,

pour avoit le Diametre quon cherche.

PROBLEME VL

Ouvrir le Compas de proportion , €% Jorte que
Pangle des deuxiignes des Par
ties égales foit droit.

Ormez de deux nombres quelconques , comme

de 6, 12, €€ Triangle re&angle 180 144, 108,

& ayant pris fur la Ligne des DParties égales de-
uis le centre du Compas de PIOPOI‘tiOn,lSO pat-
ties, appliquez cette longueur {ur la méme Ligne
des Parties égales, de part & dautrede 1o & 144>
& le Compas de proportion (e trouvera ouverta

un Angle dego degrez, A Pégard de la Ligne des

Parties égales, comme il eft évident par 47- -
SCOLIE

Si les nombres du Triangle re&angl

petits on (e fervira de leurs dou les, ou de leurs

e font trop

DE
rriples comsm I"lART I‘ES EGALES
s o’ud ; e i faudront fe fervir de leu; 7
Mai; ue eurs tiers , s’ils éroiet tro y m; ;
lpo r empécher que cela n’arri IR
queles( deux nombres genera:e] arrl(y e |
st urs foient
o kmrlne c{le leurs quarrez ne pafle p: el
A 1qle a Ligne des parties égale  ntion,
! Pp e o e gales ne contient
our former us ia
1 Triangl
ot gle rectangle de
Quacies s :L?rnfi » On prendra la fon%me de ldeeL:‘x
mes quarre ypotenule, la difference de Y
o z pour un coté , & le do bf i
tie de ces deux mémes nomb Ny
tre coré. ores. pour Lau-
Ce Prob!
eme fe peut
r
}ln‘l‘us generalement , (*}I)] fai(fntsp(zlrmi” ¥ felondre
1 1 ‘ :
ignes des parties égales foit éqal gl s e
ne :Aen cette forte. g2l & un angle don-
yant pris depuis |
_ e centre d
ortion i u Compas
games ,ufeui la g.xglle des parties , le nfc:mkgrifc)im-
P quo(é ontient le Sinus de la moitié de I’ o
L u}: pour un Sinus total de 200 s
iquez cette longueur fur la mé e des
partics égales, de cité & d° e o Bne des
parrics cga ' autre totijours de
2 m, les ’deux Lignes des parti,es cgal ‘.
1 angle égal au propofé geles fe-

b

PROBLEME VII

Atrois Iz
lzg.n’e: données trouver yne
quatricme proportionsnelle.

Yant porté la lon
G ; gueur des deux i
ignes données , chacune fur la Eignn;leégz
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) .
arties égales du Compas de proporlt:;):;t gut:la :E.
Fera pas neceffaire d’ouvrir , parce q  wranl-
Gition fe doit faire depuis le centre , pour ’g
et bien chacune deces deux Lignes contient
:;oxr ac:')t‘irels leégales , écrivez fur chacune le nombu:
d:sp arties égales qu’clle com.pte‘m%ral,o g:;x:u\;ogc
en [‘:)uvenir ; & ayant §pphque a& ngueur de
la troifiéme Ligne donnee de part faunce fux
igne des parties ales\ du Compas de p p
la} L‘gg.eim nombre egal a cel}ly des parties cga;
;:znd’e la Premiere ligne dopr;cc 5 &t lereCnoer:!Et
de proportion dimcuranye Sauél ga(l);ve{a ’d ?ftance ur
éme Ligne des part les de
lca(")ttzgc d’auﬁc du nomb.Ie égz:ila c?luy &:iz tE:t;lff,
Loales de la feconde Ligne c1>t1nce,riérm= i
tincc donnera la longueur de la quac

Propottionnclle quon cherche.

Exe mplc.

.y tes
Comme §'il faut trouver aux t;?lxsl f,nl%nez (,{OLI';nN ,
' I une quatriéme pro-
xl___,._.ge—————‘ﬂa portionnelle,en por-
' tant lalongueur H _I
de la premiere h_-
gnedonnée furla li-
gneAB , ou AC,
des parties égalesdu
Compas de propor-
tion , depuis le cen-
tteAenD, ouen
% _ E,ontouveque €e
c point D,ou Ectt 15,

e e g

DES PARTIES EGALES. 3
parexemple , on marquera s furla ligne HI : &
areillement en portant lalongueur de la feconde
Egne donnée K L, fur laméme Ligne AR ou AC,
des parties égales, depuis le centre A, en B, on
en C, ontrouve que ce point BouC, eft par exem-
ple 20 ,o0n écrita 20 fur la fecond= ligne K L.
Aprés cela ouvrez le Compas de proportion , en
forte que la diftance D E de 15 a 15, fur la li-
ne des parties égales , foit égale & la troifiéme
ﬁgne donnée M N, & alors la diftance BC de
20 2 20 fera la quatriéme proportionnelle qu'on
cherche , c'eft-a-dire que les quatre lignes HI,
KL,MN,BC, feront proportionnelles.

Demonfiration.

Car on connoit par 4. 6. dans les deux Trian-
gles ifofceles femblables ABC, ADE, que les
quatre lignes AD, AB,DE,BC, font pro-
pertionnelles , & parce que les trois premieres
AD, AB,DE, font égales aux trois données
HI,KL, MN, il eft de neceffité que les qua-
tre lignes HI, KL, M N, B C, foient aufli pro-
portionnelles, Ce qu'il faloit demontrer.

SCOLIE

I eft évident par 16. 5. qu'on peut prendre la
troifiéme ligne donnée M N, pour la feconde KL,
& celle-cy pour celle-a, ce qui peut en quelque
rencontre faciliter la pratique de ce Probleme,

Si les deux premieres lignes données font plus
longues que le Compas de’ proportion, on en por-
tera la Jongueur fur une échelle plus grande ,
divife exattement en parties égales |, pour
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ouvoir connoitre le nombre des parties égales
welles contiennent : ou bien on pourra en leur
lace portet fur la Ligne des parties égales du
Compas de proportion leurs moitiez ou leurs
riers, pour avoir le nombre de leurs parties éga-
les, qui fera pris pour celuy des deux Lignes pro-
po[ées ; parce qwainfi on trouvera togjours la
méme ligne quatriéme propomonncllc , comme il

¢évident par IL 5.
Si la troifiéme Ligne donnée eft auffi trop gran-

de, pour pouvoir Sere appliquée fur le Compas
n ,on en appliquera feulement 1a moi-

de proportio
tié ou le tiers , & alors, le double ou le triple

de la qutriéme Proportionnelle qu'on trouvera ,
ferala quatriéme L}gnc meortionnelle qu’on cher-
2 (ervira de la moiti€ ou du

che , ou bien on
& de cette troifieme , & la

tiers de la premiere
quatriéme Propottionnclle qu'on trouvera , fera

celle quion cherche.
COROLLAIR E.

n de ce Probleme , on peut aifé

ment trouver a deux Lignes données une troi-
elle , fcavoir en ajolitant aux

fiéme proportionn
v . 1 \
deux Lignes données une troifiéme égale 2 ladeu-

xiéme , & en cherchant a ce
triéme Proportionnellc , comme 1
feigne.
On pourra auffi fa
gures })?:
{emblable proport
aux cbtez homologues des trois
une quatriéme ligne ptoportionnel
<dré homologue dela figare qu'on cherc

Par le moye

s trois Lignes une qua-
| vient d’éue en-

cilement trouver trois fi-
mblables données une quatriéme figure
jonnelle , fcavoir en cherchant
figares données
le, qui fera le
he : & pa-
reillement

tememe,l,)tgs PARTIES EGALES.
res donné vrois Cercles dannez , oua trois S h”
tritne Sce; » un quarriéme Cercle, ou une Pue-
chant & lguf:etrP,mPlgrtfonnellc » [gavoir en ¢ ei-
ois Diametres i -
mCIFfe roportionnel, un quattieme Dia-
nfin on peut aifé
déeri ément {ur une Li ;
> ;l‘recr un Plan femblable 4 un Plan dg:ﬁ ,d onnce
7 dg;:,;mmuer une Ligne donnée ﬁ:lco’naug-
bleres don:e la & refoudre plufieurs autres Plzgf
ter a ce,luy qui auiongru&mn fera facile & inven.
. a bien compris | ;
a
P"‘glque de cci Probleme, & dcl:)s pre CC:il;EOne &la
r comme i « S
frequent ul :Sdlilgn?s proportionnelles font d’un
icy en pa Ifamg s la Geometrie , j'enfeigner
P uanc manere PromPtC & faCilegpou:y

Tronve :
y Seometriquement 4
t 4 deux Li
ignes don-

1’4
wles une troifie

) ieme proports S
quarricme. proportsenncile , & a srois une

Premi

erement pout trouver aux deux Lignes

données AC, AD
2

une troifiéme pro-
portionnelle, infcri-

»*
o

G
Pt

Y vezdans le demicer-
) g : ;lc AB _F, décritde
: l,cxtremm: C, par
P daultre extremité A ,
A 3!. g; . ?1 O%resmzre Li-

: 2 née
. EO"E C e la

g . d)IOitc A B ? égale :a
eenmenant® la’utrc Ligne don-
vez du centre B pee AD , be dé
\ ar la mém it e
Sireonfe > P e extremité A
tence de cercle AEG, qui rencontré li'é;
{]
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la premiere Ligne donnée A C, prolongée au point
E, & termine la Ligne AE , qui fera troifiéme
proPonionnclle aux deux données AC, AD.

D emenfration.

Car fi on prolonge 'Arc AE, julqua ce quiil
coupe la Ligne A B, proi.ongée en G, & quon ti-
re les droites E G, BF, on aura dans les deux
Triangles Recangles femblables ABF, ABG,
cette Analogie, AF, AG:: A B, AE,&fiala
lace des deux premiers termes A F, AG, onmet
eurs moitiez AC, A B, on aura cellecy, AC,
AB: AB,AE, ol lonvoit quacaufc de AB,
¢gale 2 A D, par la conftruction, la Ligne AEcft
troifiéme Proportionnelle aux deux donn¢es AC,
AD, cequil faloit demontrer.

Si la feconde Ligne donnée A D, fe trouve trop
grande, pour pouvoit étre infcrite dans le demi-
cercle ABF, on n'y inferira que fa moitié, ou que
fon ticrs , & alors le double ou le wriple de la Li-
gne AE, fera la troifiéme proportionnelle quon
cherche,

Secondement , pout trouver une quatriéme pro-
portionnelle aux trois Lignes données AB, AC,
AD,qui doivent étre mifes d’un méme coté en
Ligne droite , & partit d'un méme point , tel
quett icy le point A, décrivez par ce point com-
mun A , desextremitez B ,C , dela premiere & de
la feconde Ligne donnée A B, AC, les deux Arcs
AEG,-AFH, &infcrivezdans le premier AEC,
1a droite AE, égale a la troifiéme Ligne donnée
AD, & cette Ligne A E, émant prolongée jufqu'a
la citconference du fecond Arc AF H, donnera la
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A it a u
fongueur AF de laquatriéme Ligne i

n::lle 2u’on cherche , de forte queg lespc;?;g?::i’t
lgl ellclis. B, AC,AD, AF, feront proportion-

Demonftration,

Car fi onacheve les demy-cercles AEG, AFH
& qu’m} tire les droitesEG , F H, on aura :ians le;
deuxTriangles Rectangles femblables AEG.AFH
certe Analogie, AG, AH AE, AF &’ i1 a la’
place des deux premiers termes A G, A H on
mer leurs moifiet AB,AC, & au lie:l de la Li-
ig:; eA %B{mj& t:éalc 1}1 Dﬁ on aura cetre autce Ana-
logie, AB, i » AF,ce qu'il faloir de-

Si la troifiéme Ligne donnée A D, eff
de pour pouvoir éure infcrire dans l’e gr:ﬁi? 22 -
my-cercle AEG, il y faut infcrite la feconde A C-
fielle eft plus retitc ; 8¢ au lieu de décrire le fe.
cond demi-cercle, A FH du centre C,onle décri-f
ra du centre P car ainfi on trouvera todjours la-
méme quatrieme proportionnelle A F , parce que
pac 11, 5. il eft permis de changer de place aux
Cij
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nées AC,AD.
(‘i;';!:ls le premier dm-cercle
ou le ters dela Ligne trop
moitié ou le tiers de la
fecond demi-cercle A .F H
la quatriéme propottion-
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deux dernieres Lignes
Ou bien n’infcm"e.zl

, que la moine
grSnEl;e (}&D , & ,alots la
Lignc AF terminée par le
décrit du centre €, fera

w'on cherche. o .
neneog pourra par le méme principe trouv

¢ ifiéme roponionnel-
i ne troificme P .
Lignes donnces & ' ’ onnel-
ileuxe“ agoﬁtant aux deux Lignes donneées ur(x) pra
(e éme ésgale 3 la feconde , comme nous av
1Tm p
ia dit ailleurs.

Mais on peut auﬁi P
{er une Ligne donnée en
que l'on voudza , €

ar le méme principe divi-
autant de parues egales

omme Vous allez voit.

A 3 ¢ » 3
la Ligne indefinie A Fcinq parties

Parcourez fur : Fcing PR
toales d’une grandeut yolontaire aux p R
b N
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C,D,E, F,fi vous voulez divifer la Ligne don-
née en cinq parties é;fvales , & décrivez des cen-
tres B, C D, E, F, par le méme point A, autantde
circonferences de cercle. Ap:es cela appliquez la
Ligne donnée fur le plus grand cercle , en com-
mengant depuis A laquelle par exemple foit A G,
& cette Ligne A G fe trouvera divifée par les au-
tre circonferences de cercle en cinq parties ¢gales
aux points H, [,K, L, comme il eft aile a démontrer.

VSAGE DE LA LIGNE
des Plans.

L A Ligne des Plans, fert pour tronver avec fa-
cilité un Plan multiple, ou fou-multiple d’'un
Plan (emblable donné , d’augmenter & de diminuer
un Plan felon une raifon donnée, de trouver en-
tre deux Lignes données une moyenne propor-
tionnelle , & pour refoudre pluiieurs autres Pro-
blemes de Geometrie , entre lefquels nous ajoti-
terons icy feulement ceux qui (?mt les plus ne-
ceffaires , & qui viennent le plus en pranque,
parce que les autres étant d’une Theorie plus pro-
fonde & d'une pratique moins ordinaire , doivent
éure refolus d’une maniere auffi plus Geometrique,,
& plus {cientifique.

223
b

C iij
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PROBLEME L

 Etant donné un Triangle , trowver ¥7 autre
Triangle fcmblublt en raifon donnée.

Ppliquez la longueut $un cbté du Triangle

donné, fur la Ligne des Plans du Compas
de proportion, 3 un nombre égal de part & d’au-
pre au premier termeé de la raifon donnee: & le
Compas de propomon demeurant ainfi ouvert,
prenez fur la méme Ligne des Plans la diftance de
coté & dautre du non:bre égal au fecond térme
de la raifon donnee , pouf avoir la longueur du
coté homologue du Triang\c quon cherche. Ceft
dela mémeoégon que Pon trouvera les cotez ho-

mologues aux deux Atres cbrez du Triangle pro-
polé.

Exemple.

Soit donné le Triangle F G H, & quiil lny fail-
le trouver un autre Triangle {emblable , en forte
que le Triangle F GH, foit a celuy qu'on cher-
che, comme pat exemple 3 2 4-

Suppofons que les Lignes AB , A C , foient
chacune la Ligne des Plans du Compas de propor-
tion , que le centre fore A, que les poins marquez
4, oudu quatriéme plan foienc B, C, & queles
poins marquez 3, ou du troifiéme Plan foient D E.
Pour trouver le coté homologue a 'un des cotez
du Triangle donné FGH , comme au coe FG,
portez la longueur de ce coté FG, fur la Ligne

des Plans A B DES PLANS,

des Plan »A C, de coré & daurre de 3 3 2

que la diftance DE de; 4 3 foir ¢ %la #
d 1 gi € aun

X L

A

EC

zfﬁe cgte’F G, & alors ladittance BC de 4 A

fera ecoté 1K hf)mologue au coté F G gc‘lﬁ. .

e c\éfzaFcﬁ Ia memeAfalcon le cotéTL ho:nolo ?12

2 ek E 'f & le cové K L homoalogue au ;gété

et .,c,e& . dtjlangkf'l KL fera celuy qu’on cher-
-a-dire quil fera {emblable au Triangle

el

donn¢ FGH , & 3
Tiangle 1K L. oomme 3 5 oo 011 fera o

Demonfiration.

" eCsax: ;l%né lc; Se;x Triangleshtifofceles fembla
»ABC, , oIl connoilr par ' ;
:]iglal:-;ll.lgnes DE,BC,AD, A ]}3) , (:1.1:6' CF;C;?
o Zsr , & par 122, 6. que leurs quarrez ﬁ}:nt g.uf:
portionnels ; & parce que les denx quaﬁéz

C iij
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AD, AB, font entre.cux comme 3 A4, par la
conftruétion de la Ligne des Plans , les deux quar-
rez DE, BC, ouFG,IK, feront aufli entre-eux
comme 32 4 ;8 l'on connoitra de 1a méme fagon,
que les deax quarrez FH, IL , font auffi dans
|2 raifon de 3 a 4 auffi bien que les deux GH,
K L, donil fuit par 11 §. que les trois quarrez
FG, FH,GH, font ptoportionnels aux trois
quarrez 1K, 1K, H L, & pat 22. 6. que les trois
ctez du Triangle F G H, font proportionnels aux
trois cbrez du Triangle IKL. C’eft pourquoy par
6. ces deux Triangles {eront {emblables , & par
19. 6. le Triangle F G H fera au Triangle 1K L,
comme 3 A 4, ce quil faloit demontrer.

SCOLIE.

Siles deux termes de la raifon donnée font trop

rands , on prendra leurs foumultiples , en les di-
oifant chacun par un méme nombre tel que 'on
voudra : &sils font trop petits , on prendra leurs
Multiples ,en les multipliant chacun par un meme
nombre tel que Fon voudra, poutvil que le plus
grand nombre qui viendra , ne furpafle pas 64,
parce que dans le Compas de proportion le plus
grand Plan n'eft que 64.

Siles deux termes de la raifon donnée ont leurs
Racines quarrées precifes, on fe fervira de ces Ra-
cines quarrées , mais au lieu de travailler fur la Li-

ae des Plans,on travaillera fur la Ligne des par-
ties égales : car ainfi les corez homologues des
deux Triangles {emblables feront dans la raifonde
ces Racines quarrées, & par 19. 6. lés deux Trian-
gles feront dans la raifon des deux nombres donnez.

p-

DES PLANS.
defng: é{i les deux.termes de la raifon donnée fo::
des £ ions de dn&'qrente efpece , on les reduira
n de l:lx a;ptres frattions de méme denomination
&er cg igeant le Denominateur commun , on ﬁ;
ira des deux Numerateurs 2 la (place dc; deux

frations propo(é ‘
polces , pour .
Plans comme il 2 éteP en[éti;f:]"éifﬂlcr urla Ligne des

COROLLAIRE.

né?:-:) pourra de la méme fagon A un cercle don
ttavailllwer un autre cercle en raifon donnée EI:
avoir l:“;)fi):r le D:iametre ducercle donné pour
metre u F)
pareillement 4 un Pol cercle quon cherche 5 &
tre Polygone fe olygone donné trouver unau-
duifant ylg ?’ lCmblable en raifon donnée , en re
ou PluEe:rs I;Ygone donné en Triangles i)ar un;
Triangles fcmlg a%r;alez ' & ;:n cherchant autant de
es dans la rai
fon donnée, lef-

Ainfi ,
bleme atl:?rsle‘r’::g’: 28?1‘;1{0 n,Pc"“é I'aide de ce Pros
g i
né, ou un cercle dormén lﬁcr‘ un P°_1 gone don-
parce que cette raifon f :uot“”‘me taifon donnée ,
ou de moindre inégalité. peutcue de plus grande

PROBLEME II.

Trosver la raifon de dew
x P,
Jemblables donnez. e

Ortezla longueur d'u
' g ndes cb 2
P tit des deux Polygones donneczo[tfrz faulglgl::e g:;
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USAGE DE LA. L:Glfnlzmc -~
du Compas de proportion : un éme nome
e | & d'autre tel que on vo das &
bre & P opottion demeurant ain l‘ou ueu:
o del P:ngme Ligne des Plans la ong| eut
SOH:thé.mho:nologue de Vautre fl;cn i?;:r;é gcue
o bre & cot
yoir q“CléHOI:: t? gcga(l:ed?econd nombre (a!:'lec»rlec_v
Lo au P\fel té.Pond le cOte homologuces d‘; -
Pt‘cmli’rl::l %lonné , feront les deux term
x?;n quon cherche.

Exmple.

il faille
Reprenons la Figure precedente, & quil fa

i Triangles enmblablqs
wrouves b tmfo?lz‘;f ;i:\l ;ofons (%.\c. les gcu{x“::
donen s G‘I\‘l (’J foie.nt cY\acunc la ngncn;s(Oit e
%ncs s de ,ropotiion‘, & que le ce:‘\ic Lo e

e laPlonagucut du coté FG e
i P{(')t I:ela. Ligne des Plans au nor‘x:j de;; -
d’autre fur forte que la diftance DE, e 33
“.emlple o oeé FG, laiffez le Comlpas de pro-
ﬂ::;‘;?:\c aia:lﬁ ouvert , & p’c\)rfe;éa (zxrag‘ eur o
caté IK, h%lro‘sogug ?ll:l c::zme P’On‘ibfe d:xpcil;z
Is‘ci c?’ iutcrl:s co:l?ne’de en C ,.01agcs>1tqu.r erem-

" brant , j€ 9IS,

Bt no$br§ Itiancelhl‘( it?ncom)m:: 32 45 :1:{11; I
I:IG " i;:;.tizn eft tout. a- fait lameme que

emon

leme precedent.
e ‘ S COLIE. ¢ wop
L eft trof
i e lus grand P}anldoxxfxc o7
f\':d‘ e;:;: S;JOH é%:e applique far le Comp
L,

DES PLANS. 3
de proportion , qui feroit trop peu ouvere , il faut
porter la longueur du c6té du plus petit Plan don-
ré fur un méme nombre dela Ligne des Plans,
le plus proche du centre qu'il fera poffible, afin
que le Compas de proportion étant ainfi plus
ouvert , on puifle y porter la longueur du c6té ho-
mologue du plus grand Plan donné. :

Mais file cotédu plus petit Plan donné fe trou.
ve trop grand pour pouvoir é&ire appliqué fur
la Ligne des Plans 4 un méme nombre de pare
& d’autre comme nous avons dit, il le faudra
porter depuis le centre fur la méme Ligne des
Plans , & auffi le c8té homologue du plus grand
Plan donnré, pour avoir les deux nombres des c3-
tez homologues des deux Plans donnez ,-& ces
deux nombres en exprimeront la raifon,

Que fi ces deux carez homologues fe trouvent
encore top grands, on f{e fervira de leurs moitiés
ou de leurs tiers : & pour ne pas tomber dans cet-
te difficulté, fi I'on peut, on fe fervira dans cha-
que Plan donné des deux plus petits cbtez homo-
logues, lors que les deux Plans donnez feront ir-
reguliers.

Ce Probleme fe peut aufli refoudre aflez facile.
ment par le moyen de laLigne des parties égales
du Compas de proportion , {gavoir en cherchant
a deux cétez homologues des deux Plans donnez
une troifiéme Ligne proportionnelle , comme il a
€té enfeigné au Probleme ¥ L de 'Ufage de o Li-
gne des Parties cgales: parce que par 20. 6. les
nombres des parties égales que connendront la

remiere & la troifieme proportionnelle , feront
es deux termes de la raifon qu'on cherche,
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CORO LLAIRE.
Comme les Cercles font dans la raifon des

?uatrez de leurs Diametres , par 2.12. on voit ai-

¢ment que Fon peut par le moyen de ce Proble-

me trouver avec la méme facilité la raifon de deux
cercles donnez en fe fervant de leurs Diametres ,
comme de deux cotés homologues , &¢.

PROBLEME IIL

Owvrir le Compas de proportion , en forte
gue les desx Lignes des Plans faf-
fent um Angle droit,

Yant pris avec le Compas commtn fur la

Ligne des Plans , depuis le centre du Com-
pas de proportion , la longueur d'un nombre de
Plans tel que l'on voudra , a;{pliquez cette lon-
gueur {ur 12 méme Ligne des Plans de part & d’au-
tre 2 un méme nombie égal a la moitié du prece-
dent, & alors les deux Lignes des Plans feront au

centre un angle droit.
Exemple.

Suppofons que les Lignes AB, AC, foient
chacune la Ligne des Plans du Compas de pro-
ortion , dont le centre fera par confequent e€n
A. Suppofons encore qu¢ les poins B, C , foient
chacun les poins du trente - deuxiéme Plan , par
exemple, que les poins D » E» foient chacun le

DES PLANS.

2 pointduige, Plan, m:i:
ti¢ du premier 3, Je
dis que fi vous ouvrez

q le Compas de propor-

tion , en forte que |
diftance DE de 11 a 12

S foit égale 2 A B, on ;
[N ; a
AC , IAngle A fera
" droit,
A g C
Demon flyation.

c&Ca; Puifq!lgAB, ouDE eft 52, & que AD
conzlru,&momc de 32. le quarré DE fera par |
quarré A'IOS doc:u {:ELxg&r;c des Plans , d&u%lc d:

> » & par confe ;
T e S g i ol Gl

l'angle Aeft droit. Ce qu'il faloit demoncrer
COROLLAIRE.

11 fuic évidemment del i
] a pratique de ce P,
me, quefi la Ligne DE eﬁp 1 3 c° Proble-
fanci_ que le double de Ia Lignl:es irla)nd;clin‘ P:' .
l%u::i ll[-f plan A B, égal ADE, eft Pll;S ra;:‘l- o
ouble du Plan A D, I'angle A fera %btus qu&?

aigu , fi le Pl :
Plgm \ D(.: an A Beft moindre que le double du

SEas
'S
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PROBLEME 1V.

Trewverun Plas femblatle & égal A deuz
Plans [emblables donneg,

A Yant porté deux cbrez homologues tels que
Yon voudra des deux Plans donnez fur laLi-
gne des Plans du Compas de proportion, en com-
mengant depuis le centre,, pour connoitre le nom-
bre des Plans de chacun , & ayant ouvert le Com-
pas de proportion % angle droit, par le Probleme
precedent ; la diftance des deux nombres trou-
vez prfe de bié & dautre fur la Ligne des
Plans , donnera le coté homologue d'un P
femblable & égal aux deux donnez.

E xcmple.

il faille trouver le cbté homelogue dun Plan
J(E— émblablc &
éoal a deux

B e Pglans fembla-
e, bles donnez ,

. dont deux co-
tez homolo-
gues font les

Lignes DE,
AV ol F G. Suppo-
qQ——— fons que les
G Lignes AB,

Ft A C, leient

chacune la Ligne des Plans du Compas de propor-

o dont le cencie ot A, e 1 - c
, e centre eft A, que le ¢b (
porté fur la Ligne des Plar:ls AB f:ltcépulx)s I;:cé:cam
lt’re A eaB, ce point B foit le 4° Plan & :;
! :cugi; nceoi;:e :‘ P(l;acm:; garsillémcnt vorté fur l’gu-
. ns ,depuis le cen J
zl’uel ce point Cfoitle 9° Pfl):n. Cela é::xcxtAft:; E:
de, le Compas de proportion étant ouvert a anp le
Brgxt , enforte que l'angle A {oit droit, la di&angce
Cde 4 a9, prifede coté & dautre fur la Li
ﬁno des Plans, fera le coté homologue d'un Plal:-
I‘emblable & égal aux deux donnez , dont DE :
G, font deux cbtez homologues, ’ ’

Demonftration.

Car , par 47. 1. le quarté BC ¢ 2
geux qt,larrez AB, Ag ,ouD E?, ; t(f;nt l:gall.iaux
p C fera par 3. 6 le coté homologue, d’un l';glnc
Fegbl:}bleé’; égal aux deux donnez, dont Déﬂ

, font deux c6 ¢ qu'i
FG, font ux cdtez homologues. Ce qu’il faloi:

SCOLIE.

Si les c6tez DE,FG, ne
; ,FG, euvent pas &
;enz E::Pla ngn? dels Plans, Pgur éire Erfpc;:n%zr-
ortera {eulement la moitié ou le i ;
lalorﬁs ,le double ou le triple de la dif(’)c:ncce gﬁg{,‘ -
e gxcphogxologue qu’on cherche e
Ce Probleme fe peur aufli ref' d i
foit befoin d’ouvrir 4 angle droifulewC’Zo{ra:wnsasqudll
proportion , comme vous verrez dans la methodc
g:ﬁ :;u;c :x;(l'exglnerons p;:ur ajodrer enfemble deu:
i 1blables, par le moyen dela Li
Solides , cette methode éeatm;y la mémeli:gz: (;::




48 USAGEDE LA LIGNE
Plans , excepté qu'on doit fe fervir de la Lignc
des Plans,

COROLLAIRE

Par le moyen de ce Probleme on peut fe vanter
de fcavoir la maniere d’ajofiter enfemble autant
de P‘f:ns femblables que V'on voudra, en ajodtant
enfemble les deux premiers, & en ajoticant a la
fomme le troifiéme , & ainfi en fuite,

On peut auffi facilement trouver un cercle égal
a plufieurs cercles donnez , en travaillant par leurs
Diametres confiderez comme les ¢6tez homolo-
gues d’autant de Plans femblables.

PROBLEME V.

Entre deux Lignes données , trouver une
moyenne propommnelle.

Yant porté chacune des deux Lignes don-
A nées fur laLigne des parties égales du Com-
pasde proportion, ou fur quelque autre Ligne di-
vifée en parties égales, pour fgavoi_r le nombr_e
des parties égales que chacune contient , appli-

quez la longueur de la_plus grande Ligne donnée
de part & dauwre fur la Ligne des Plans du
Compas de proportion 2 un nombre égal a celuy
de fes parties égales , & le Compas de proportion

demeurant ainfi ouvert, prenez fur la méme Li-
gue des Plans de c6té & d'aurre la diftance du
nombre égal & celuy des parties égales de la plus

petite des deux Lignes données , pour avoir la
moyenne

DES PLANS. 45
moyenne proportionnelle qu'on cherche,

Exemple.

w'il faille trouver une moyenne proportion.
nelle entre les deux Lignes données F G , Hi , dont
la plus petite
F G coutien-
ne par exem-

le 20 parties
egales | & la
lus grande
I en con-
ti€ne 45. Sup.
polons que
H——W 4 lesLignesAB
. » A C? foient
chacune la Ligne des Plans da Compas de pro.
Pportion, dont le centre eft A : que les poins B,C,
foient chacunle 4¢¢ Plan, & les poins D, E, cha-
cun le 20° Plan, Ap?liqucz la longueur de la plus
grande Ligne donnée HI, furla Ligne des Plans
de pare & d’autre aux poins B, C, en forte que
ladiftance BC de 45 a 45 foit égale 2 la plus
grande Ligne donnée HI, & alors Ja diftance D E
de .02 20 fera moyenne proportionnelle entre les
deux Lignes données F G, H I,

Demrm/lmtim.

Cat dans les Triangles ifofceles femblables ABC,
A DE, ona par 4. 6. cette Analogic , AB,AD 3:
BC,DE,ouAB,AD: HI, DE, acaufe ac
BC, égalea HT, par la conftrution : C’eft pour-
quoy , par 12, 6, on aura celle-cy A Bq 5 A Dgqss




E DE LA LIGNE
‘I-ollq DUE:‘,\g fi 2 la place des deux premiers
tct’mc’s ABq, A Dq, onmet les deux nombres 45,
20 ,qui font en méme raifon, fpe}t la conﬁn:i&xon
de la Ligne des Plans , ou bien fi a la place deces
deux nombres 45 , 20 , on Mt les deux Ligpes
HI,FG, quilont auffi en méme raifon , on au-
1a c’etr.eauue Analogie , I—_Il ,FG::Hlq, léEq,
& enfin fi aux deux premiers termesH 1,F G, on
donné la hauteur commune H I, on aura ‘ci’[te
Ahalogie H Iq, FGHI1:: Hlq, I?Eq, ou ,oz
voit , que le Kectarigle F GHI eft égal au qu: rre
DE, & que par 17. 6. laLigne DE, eft rr,loycpng
roportionneﬁe entre les deux Lignes donnees s
HI. Cequ'il faloitdémontrer.

SCOLIE.

Si les nombres des parties égales d{c_fs fdeu.x [j-
nes données lont trop grands , on _el fe;g::it {:
%eurs moitiés ou de leurs tiers , comme 1 13

: A
(ervir des doubles , oudes triples des deux memes
ils étol op peuts.
nombres , s'ils €toient trop '
Ce Probleme fe peut autlL refoudre par le mloy{t_:n
0 . 7 e _
de la Ligne des parties égales, mais comme la fo
lution en eft plus longue, nous nen parlerons pas
davantage.

COROLLAIRE.

Par le moyen de ce Probleme , on peut ax(émet;t
reduire un Plan en quarré, comme par exempie
un cercle, en cherchant entre {on tayon & la moi-
tié de fa circonference une moyenne ptopomoix.\-.
nelie : un Triangle , en chetchant entre un de {es
cbrez & la moitié de fa pcrpcndlcu]auc une moyicn-
ne proportionnellc . & telle autre Figure plane

DES PLANS. SK
que I'on voudra, parce quion la peut aifément re-
duire en Trangle,

On peut auﬂ% facilement trouver une figure fem-
blable & égalea la difference de deux Plans fem-
blables donnez , {gavoir en cherchant entre la fom-
me & la difference de deux cdrez homologues quel-
conques une moyenne proporcionnelle , qui fera
le c6cé homologue de la figure qu'on cherche , &,

Or comme l'ufage d'une moyenne proportion-
nelle eft tres confiderable dans la Geometrie , ious
ajofiterons icy , pour ceux qui aiment la fpecula-
tion des Mathematiques , une metode curieufe pour

Trowver Geomerriquement entre deux Lignes don-
necs , une moyenne proportionnelle.

Que les deux Lignes données foient AB, AC,
que je fuppole placées en Ligne droite, 'une fur
Pautre, & tirées du méme point A, pour avoir
une conftrution plus facile , telle quett la (ui-
vante.

Ayant prolongé la plus grande Ligne donnée AC
enE ,enfor-
te quela Li-
ge CE foit
cgalc a la
piuspetiteLi-
ane donnée

AB, & ayant
tréalaLigne
AB, par fon
extrenité B,
. la perpendi-
culaire BF égale & la niéme Ligne AB, infcrivez
dans un demi-cercle decrit alentour de la Ligne

D ij
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S’-E la It,ijgie EG, égalea la Lizne EF, & t:

Aivéz du centre A, par le point G, une circon e

e o de cetcle , qui fe trouve icy coupee par 2
L Locale AH, qui fait en A avec A C,u

k‘f nl:: demidroit , au point H , duquel on d;)lt 1;1:
8 laligneAC, la perpcndicula_lre AD,& a :

ter:A Dg fera moyenne proportionnelle entre fes

deux données AB , AC,
Demonfiration.

i E,ona pat
r dans le Triangle retangle A G

Cla AGq,ou AHq,ou2 ADq« A E((ll-%. G(l;
gz‘a.cau(e de AEq» ACqt CEq t2A E, Puc

2.ou deAEq » ACq T ABqt 2C A B, adeE !
i?. a fait CE égaleaA B,& encorea caule ¢ -f

OnEF «» BFqT BEq, par 47.1 ou deEFq » ABq

yrotk: n aura2 ADq« 2 CAB, & par confequent
e oCAB & 'on connoitra par 17. 6. que la Iil-
A‘Dqu D eft moyenne proportionnelle entre les
dZSx données AB, AC. Ce quil faloit démon-

e SCOLIE.

jon a éé tirce de I’Equznpn
reduite
conftitutive du Probleme , quelinec:‘u; ?Z(l),?:ne duie
i oif €n un g
n deux lieux , fgav
:e & en un liea au cercle, Aexé cet;’e (30;?\?.1) .
y - - - )
i Ton fuppofe AB“ 4, ACw 0, XA L
> l}ll(')a. xx &Pa b, pour I'Equation contitutive du
Pr 11 ue Ion reduira en deux lieux, en
P ot premié lieu a la Ligr e droie,
fuppofant premiérement ce xc& < e
i ar co
X out avoir x v b--7, q :
" T&i )} lz’.l};f yy » 4o btant Je double de I'Equation
@ = -

Cette conftruct

DES PLANS. 3
conftitutive , fcavoir 2xx « 216 , on aura ce liea
au cercle , -xx « bb-2ab--2hy T 9y , dont le rayon
et Rab , que I'on peur trouver geometrique-
ment fans fuppofer I'invention d’une moyenne pro.
poruionnelle, {cavoir par la feule foutraction des
deux quarrez a4, b5 ,du quarcé aa T 245 + bb de
lafomme 4 14 des deux Lignes données A B, AC,
comme vous avez vi dans la conftru@ion.

Si vous voulez un lieu & un autre cercle , &
par _conlequent une autre conftrution , mettez x
172 la placede 4, ce qui (e peut faire & caufe du
Liea fuppo(¢ & la Ligne droite 2+ y » b, & PEqua-
tion conftitutive xx » ab, fe changera en celle.cy
xx » ax T ay,dontle double 242 v 2.4x t 24y étane
6téde xx v bb - 25y + yy , on aura cet autre lieu au
cercle, -xx v bb-24x24y - 26y T yy, dont le rayon
¢t R. 244 1245, lequel on peut trouver aufli Geo.
metriquement fans aucune moyenne proportion-
nelle, fcavoir par Iaddition des deux quarrez aa,
as T 246 166 , & parla fodrraltion du quareé pp ,
comme vous verrez dans ndtre grandTraité d’Alge-
bre, lors qu’il aura le bonheur de paroitre,

On peut encore trouver un lieu a un autre cer-
cle donné , & par confequent une troifiéme con
ftruction , car dans le lieu fuppofé a la Ligne droi-
texf y« b,on trouvera y » b - x, & par confequent
7 @ bb - 2bx T xx, d'on Stant 2xx » 24 T 24y, qui
eft le double de 'Equation conftitutive changée,
on aurd cet autre heu au cercle, yy -29x- 24y
bb-25:x-xx,dont le rayon etR. 244 2 246 1 266, que
Fon peut trouver pareillement fans aucune moyenne
proportionnelle {cavoir par la feule addition des trois
quatrez aa, lb,aa-24b % bh , comme vous ver-
rez dans nbue graud Trairé d’Algebre, odl nous

D iij
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vons expliqué & démontré a fonds ces deu Qor-
i s conftructions, & cen’eft pas le lieu icy o
:ii::;edavantage. Ceux qui voudront (gavolrr cfeux
articulierement la maniere de refoudre pa ¢ deux
rieux les Equations de deux dimenfions, po o
voir nos dewx Trastés des liewx G romcngecé s 5 ds
la confirnttion des Equations qul font pr
Traite des Lignes du premser genre.

VS AGE
De la Ligne des Polygones.

inci ta

La Ligne des Polygones fert Priinc’P:::il:seZga-
divifer un cercle donne en au,t:.alét efpajvoir £
les que Pon voudra, ce quiil autl %omﬁca:ion
dans l’:\rchite&:n;re mihtg‘xrcq ,u l;lo(;gcf':is rufcation

aulieres efo

‘li'i\sn?hliiizzu;ibcwile , ;)out la defcriprion desc rqu:;;
reaux faits en Po{}ygones propres pout E;; T epa
Sale. Elle (ert aufli dans la GeQmetr‘;gl;née e pas
exemple , pour couper une Ligne nnée dans
moyenne & extreme ralfqn,pom('_ tt‘% i

le ifofcele , ou I'angle a la bafe .

f’angle ou fommet, &c.

54

PROBLEME I

Décrire un Polygone regulier dans
un cercle domne .

le don-
' i Ja longueur du rayon flu cerc
I:léquzpar: &gd’autte fur la Ligne \def POlyl;
gones du Compas de proportion , de 6 a6, &

: o 0o t
Compas de proportion demeurant ajnia OUVErt,

DES POLYGONES,
prenez fur la méme Ligne des Polygones, Ia 4.
ftance de c6té & dautre d’un mémo nombre égal
au nombre des cétez du Polygone que vous vou-
lez décrire , pour avoir le c81& de ce Polygone,

Ex: mple,

Quiil faille décrire un Epragone regulier dansle
cercle donné F GH, domt le centre oft I. &le
rayon IF ou 1 G,
Suppofons que Jes
Lignes AB, AC,
fotent chacune Iy '
Ligne des Polygo.
nes du Compas de
rtoportion , dont
ecentreeft A: que
les poins B, C ,
foient chacun les

B poins de I'Exago-
D ne, & les poins
D. E, chacun le
i % pointde IEptago-

»  he. Ayant apliqué

EECI P longueur du
A EC rayon I F, oulgG,
fur la Ligne des
Polygones de part & d'autre de B en C, en forte
que la diftanee BC dega 6 foir égale au rayon
IF, & le Compas de proportion demeurant ajnf
ouvert , prenez la diftance DE de 7 & 7 ,laquelle
donnera la longueur duc4té F G o GH, del’Ep-
tagone regulier infcriptible dans le cercle dop.
n¢ FGH,

D i

iy -
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Dcmmjlmtian.
es ifofceles femblables

ABC, ADE, onconnoit pal 4. 6. que la raifon
b

é A celle des
i AB,AD,eﬂ:egaleace
flifn? elllixcljgln)c; : Ceft pourquoy commé ADeft

i i it dans un
le coté d'un Epragone regulier infcrit

t la conftrution
cercle , dont le rayon o A Bl‘ ‘{)ka de neceffité que

i lygones , i
de!l; ?ug chd?f)itP:u?l% le cbté d’un Epragone reg-
lIi)et inferit dans un cercle, dont le rayon ¢
ou IF. Ce qu'il falait démontret.

SCOLIE.

cle donné eft trop grand pour
avoir étre apliqué fur la Ligne des Pollyevg‘:;:i R
i la moitic ou .
liquera feulement 1 1 ;
:: ::;rzplc‘:qdouble ou le wriple de la I:Ignih(el:lc ;::
trc;vera fera le cOté du I’olygon; ég—\;r:: ¢ werche.
' | lygone qu’on veut a
Quand 1o S s lus de douze cotez , on
le donné, aura pius @€ z
a ciilcrm plus {c,fervir. de la Ligne d§s Po}iye%og(‘::r 5
‘j&: gans ce cas on fe fervira dela Llfgne des ot
d ar le moyen de laqucﬂc on ’eral e PG
dEas ’tgnt de degrez qu'en doitavoit angle du cn-
n?; lefquels ~n trouvera en divifant 360 deg

0 srone
par le nombte des cotez du Polygone.
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Car dans les devx Triang!

A

Si le rayon du cer

%ﬁ
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Désrire fur une Ligne donnde um
Polygone regulier,

q Yant apliqué la lon%ucur de la Ligne donnée

de part & d'autre {ur la Ligne des Polygo-
nes du Compas de proportion , & un nombre ¢égal
a celuy des cdrez du Polygone qu'on veur décri-
re, & le Compas de proportion demeurant ainfi
ouvert, prenez fur laméne Ligre des Polygones,
de c6té & d'autre [a diftance de 6 2 6 , laqueile fe-
ra le rayon du cercle propre a décrire le Polygone.
C’eft pourquoy fi avec certe ouverrure on décrit
des deux extremitez de la Ligne donnée deux arcs
de cercle, Pinterfection de ces deux arcs donnera
le centre de ce cercle.

Exemple,

Reprenons la Figure precedente , & fuppofons
que fur la Ligne donnée FG, il faille décrire un
Epragone regulier. Suppofoas aufli que les Lignes
AB, AC,foient chacune la Ligne des Polygones
du Compas de proportion , dont le centreeft A,
qee les poins B, C, foient chacun le point de
PExagone, & les poins D E, chacun le pointde
I'Eptagone. Apliquez la longueur de la Ligne don.-
néeFG, furla Ligne des Polygones de parc & d’au-
tre aux poins D ,E, en forte que la diftance DE
dey a7, foit égale a la Ligne donnée FG; & le
Compas dz proportion demeurant ainfi ouvert , dé.
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crivez avec la diftance BCde 6a 6, prife fur la
méme Ligne des Polygones, des deux extremitez
F, G, deux accs de cercle, dont le point de fe-
&ion 1, fera le centre du cercle circonfcriptible ,
de forte que la Ligne B C fera le rayon du cercls
propre a décrire le Polygone.

Demonfiration.

Car dans les deux Triangles ifofcelles fembla-
bles ABC, ADE, on connoit par 4. 6. que la
rai on des deux Lignes AD, AB, eft égale a cel-
Je des deux DE, BC, & comme la Ligne AD
eft le cbté d’'un Eptagone regulier infcrir dans un
cercle, dont le rayoneft AB, par la conltruction
de la Ligne des Polygones , il faur que la Ligne
DE, ouF G, foit aufli le coté d’un Eptagone re-
gulier , infcrit dansun cercle , dont B C eft le rayon,
Ce qu'’il faloit démontrer.

SCOLIE.

Si la Ligne donnée eft trop petite, pour pou-
voir érre appliqnée fur la Ligne des Polygones,
il en faut appliquer le double ou le triple , & alors
Ja moitié ou le tiers de la Ligne quon trouvera,
fera le rayon du cercle circonferit.

Quand le Polygone qu'on veut décrire fur la
Ligne donnée , aura plus de douze cdtez, on ne
poutra pas fe fervir de la Lignedes Polygones , &
alors le centre Idu cercle cireonfcript , fetrouvera
par le moyen de la Ligne des Cordes , en tirant des
deux excremitez F, G, de la Ligne donnée F G, les
deux rayons F1, GI, qui faﬂglt avec la Ligne
donnée F G, chacune un angle égal au demi-angle

DES POLYGONES,

du Polygone , lequel demi - angle eft & S
plement de la moitié de l’anglcg du cen%jc!.au com

PROBLEME IIL

Couper une Ligne donnée dans ls
mayenne & extreme raifon.

A Pliquez la longueur de la Ligne donnée
A la Ligne des Polygones du Cgé)mpas de p‘;l::.
portion de part & dautre de 6 4 6 , & le Com-
pas de propc:rtian demeurant ainfi ouvert pre-
nez fur la méme Ligne des Polygones de. cheé &
d’autre la diftance de 10 A 10, laquelle donndra le
plus grand fegment de la Ligne propofée.

Exemple.

Qu'il faille couper la Ligne donnée F G, en H,
dans lamoyenne & extreme raifon. Suppofons que

lesLignesAB,

’? A C , foient
/ % chacune laLi.
% ne des Po-

D. ’ %ygones du

/ . Compas de

kY % proportion ,

/ % % dont le cen-
A E ‘e ;;:eﬁ'A.C&c
poins B,C,

F— ¥ iG foient chacun

H le point de

PExagone, & les poins D, E, chacun le point du
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Decagone. Ayant appliqué lalongueur de la Ligne
donnée F G fur la Ligne des Polygones de part &
d’aucre de Ben C, en forte que Ya ditance BC de
6 46, foit égale a la Ligne donnée FG, & le
Compas de proportion demeurant ainfi ouvert ,
la diftance DE de 10 a10 , donnerala longueur du

grand Segment FH.

Demonftration.

Car dans les deux Triangles ifofceles {embla-
bles ABC.ADE, on connoit par 4. 6. que la
raifon des Lignes AB, A D, elt égalea celle des
deux BC,DE, ouFG,FH; & comme AD, AB,
font les cotez d'un Decagone & d'unExagane inf-
crits dans un méme cercle | il fant queFG,FH,
foient auffi les cbtez d’un Exagone & d'un Deca-

gone infcrits dans un meéme cercle, Ceeft pourquoy

par le Conoll de g 13. le point H divile la Ligne

propolie F G, dans la moyenne & extreme raifon,
Ce qu'il faloic démontrer.

SCOLIE

Sila Ligne donnée eft trop longue, pour pou-
voir éue appliquée fur la Ligne des Polygones ,
on en appliquera {eulement la moitié , ou le tiers,
& alors le double ou le triple de la Ligne qu'on
wrouvera, fera le plus grand fegment de la Ligne
propofée.

Ce Probleme fe peut aufli refoudre fur la Li-
gne des Cortdes , {cavoir en appliquant la Ligrre
donnée fur la Ligne des cordes de 602 6o, & en

renant fur la méme Ligne des cordes la diftan-
ce de 36 3 36 , qui donnera le grand fegment de

I Ligne p DE(,S POLYGONES. é1
gne propolee , parceque le coeé de I’ :

;& la corde de 6o degrez , & le coué duc Digg:z;

acorde de 36 degrez , dans un méme ccrcle.g

COROLLAIRE.

Par le moyen de ce Probleme on peut aiféme
refoudre cette Equation de deux dimenfions %
ax o aa . {cavoir en coupant la Ligne re rcféf:'f
par la letere 4 . dans la moyenne & cxtren?c raifoc?
car le plus grand fegment de cetre Ligne ainfi co v
pée fera la racine veritable de I'Equarion propoflél;
t\;{) 11: (:i: » [T‘ » & le plus petit fera la racine veri.
fbled celle-cy, xx - 34% w - 4a, comme il feraai.
¢ a cemontrer a celuy qui entendra I'Algebre.

PROBLEME 1v.

Dicrive Jur une baﬁ' donnée un Triansle ;
cele, ot Vundes deux angles A la Z: fé;&:{‘;ﬁ
dosble de I’ar/gle au formmes,

Pliquez la longueur de la bafe donné
A part & dautre fur la Ligné des I:lc?lce ;ni:
du Compas de proportion , de 104 10, & lcyéom-
pas de proportion de¢meurant ainfi OUV’Ctt renez
for la n_xémc Ligne des Polygones de cété’af da
tre la diftancede 6 26, pour avoir la longneur :11-
chacun des deux cétez du Triangle qu'on :f:rche :

Exemple.

Quiil faille décrire fur la bafe donnée FG . un
L]

A
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Triangle ifofcele F G H, en forte que I'angle F, ou
G, foit
H doublede
IangleH.
Supposas
que les
deux Li-
\ " gnes f/_\ B,
= AC, foiée
F G A B c chacune
ione des Polygones du Compas de proportion ,
31::{;:%: zjntre cft%% . Que les poins B,C, (oient cha-
cun le point 6 , & lespoins D, E chacan e pointo.
Appliquez la Ligne donnée FG {ur la Ligne des
Poﬁ} ones de part & dautre de l.)c'n E,en {orte
ue la diftance D E de 10 a 10 foit égale a la ba-
e donnée FG: & le Compas de proportion de-
meurant ainfi ouvert, prenez la diftance BC, de
6 A 6, pour avoir le coté FH, ou G H du Trian-
gle quon cherche.

1/

Demmﬁration.

Pour la demonftration , faites H1 é%alg aFG,
oui DE , & parce que dans les Triangles ifofceles
femblablesA DE ABC ona par 4. 2. certe Ana-
logie , AD, AB:: DE,BC, & que ’AD eft le
c6té d'un Decagone, & A Ble c6té d'un Exago-
ne , inferits dans un méme cercle il faut que DE,
ouFG, ou HI foit pareillement le c6té d’'un De-
cagone, 8 BC ouFH le c6té d’un Exagone, inf-
crits dans un méme cercle : c’eft pourquoy parg.
13. la Ligne F H eft coupée en I, dans la moyen-
ne & extreme raifon , & par 10, 4. le Triangle
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FG H fera celuy qu'on cherche. Ce qu'il faloir
démontrer.

SCOLIE.

Ce Probleme fe peut auffi refoudre par le moyert
de la Ligne des Cordes {cavoir en appliquant fur
cette Ligne des cordes la longueur de la Ligne
donnée de part & d’autre de 36236 , & en pre-
nant fur la méme Ligne des cordes la diftance de
60 a 60, qui donnera le c6té du Triangle qu'on

cherche,

PROBLEME V.

Ouvrir le Compas de propertion en ﬁrte
gue les deux Lignes des Polyge-
nes faffent wn angle drois.

A Yant pris avec le Compas commun fur la Li-
gne des Polygones , depuis le centre du Come
pas de Proromon > la longueur da c6:é du Penta-
gone , appliquez certe méme longueur fur la mé-
me Ligne des Polygones de ¢6té & d’autre de 10 &
6, & alors les deux Lignes des Polygones feront
au centre un angle droit-

Exemple.

Suppofons que les Lignes AB, A C, foient
chacune la Ligne des l-olygones du Compas de
proportion dont le centre eft A. Suppofons enco-
reque AB foit le c6té du Pentagone, A Dle c6-
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té de UExagone, & A C, le coté du Decagone.
Je dis que fi 'on ouvre le

B Compas de proportion, en
forte que la diftance CD
D o, de 10 a 6, foit égale auco-
kY t¢ AB du Pentagone, ’an-
%, gle Afera droit.
“ Demonfiration.
s, Carpuifque le quarré A B,
A e ou C D du cdté du Penta-
gone eft égal au quarré A C
du cbté du Decagone , & au quarré A D ducd-
t¢ de UExagone , par 10, 1.1l eft de neceffité par
48. 1. que 'angle A foit droit. Ce qu'il faloit dé-
tontrer.

VSAGE
Dela Ligne des Cordes.

A Ligne des Cordes fert pour mefurer unan-
gle (%r le papier ; ou fur e terrain : ou bien
our faire fur le papier, ou fur le terrain un an.
gle d'autant de degrez que l'on voudra, Elle fere
aufli pour ia defcription des Polycones reguliers,
comme vous avez vii. & pour refoudre piuﬁeurs
autres Problemes , dont les principaux & les plus
neceflaires feront fculement icy declarez,

5e58

PROBLEME

DES C ORDES, e5

PROBLEME 1.

Prendre fur la circonference d'un Cercle don-
né , un Arc dautant de degreX que
Von wondra.

Pliquez le Rayon du Cercle donné fur la

Ligne des Cordes du Compas de proportion ,
de part & d’autre, tolijours de 6o & 60, parce que
le Rayon d'un Cercle eft égal a la Corde de 6o
cl.egrez: & le Compas de proportion demeurant
ainfi ouverr, prenez fur Ja méme Lignedes Cordes,
de coté & dautre, la diftance du nombre égal 2
celuy des degrés
propofez , & la
tranfportez fur
la circonference
dl,l Cercle don-
ne , pour avoir
< H un Arc d’autant
de degrez qu'il
€coir propofé.

E xemple.

Que le Rayon
du Cercledonnd
foit F G, & qu'il
failleprendre fur
: fa circonferen-

5 5 ceun Arc , par

A E C exemple de P80

degrez. Suppofons queles Lignes AB, A C, foient
E
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chacune la Ligne des Cordes du Compas de pro-
ortion , dont le centre eft A. Que A B, o AC,
Foit la Corde de 8o degrez , & A D. ol AE la
Corde de 60 degrez. Ayant apliqué la longueur du
Rayon F G , de part & d'autre de DenE, enforte
que ladiftance DE de 60 a 6o foit égale au Rayon
FG, & le Compas de proportion demeurant ainfi
ouvert, portez la diftance B C de 8o a 8o fur la cir-
conference du Cercle donné , depuis G en H, pour
avoir 'arc GIH de 8o degrez.

Dmonﬂmtion.

Car dans les Triangles Ifofceles femblables ABC,
ADE, on connoit, par 4.2. que la raifon des Li-
gnes AD,AB, eft égale a celle des Lignes DE,
BC, ouFG, GH:&comme AB eft la Corde de
8odegrez & I'égard du Rayon A D, par la conftru-
&ion dela Ligne des Cordes,, il eft de neceffité que
G H foir aufli la corde de 8o degrez , a I'égard du
Rayon F G, & que par confequent I'arc G H foit
de 8o degrez. Ce qu’il faloit demoncrer.

SCOLIE.

On peut par une operation contfaire , trouver
les degrez d’un Arc,dont on connoirt le demidia-
metre {cavoir en appliquant ce demi-Diametre
de 60 a 60 fur la Ligne des Cordes , & en
tranfportant la Corde de I’Arc propofé fur la mé-
me Ligne des Cordes, en forte quel'on rencontre
de part & d’autre un méme nombre de degrez, car
ce nombre marquera la quantité de I'Arc propof¢.

COROLLAIRE.

On peut par le moyen de ce Probléme , faire a

‘ DES CORDES. 67
un point donné d'une Ligne donnée fur le papier,
un Angle d’autant de degrez que l'on vouci(r,a : ou
bien ,conqo'itre la quantité¢ d’'un Angle retiligne
donné fur le papier , puifque la mefure d’un tel An-
gle eftun Arcde Cercle décrit de fa pointe. D'ot
il eft aif¢ de conftruire {ur une Bafe donnée un
Triangle ifofcele, o I'Angle de la bafe foit al’An-
gle du fommet en raifon donnée, en faifant a cha-
que extremité de la bafe donnée un Angle, dont les
degrez {e trouveront,, en multipliant go degrez par
la double du terme homologue a I'Angle de la
ba{'e, & en divifant le produit par la fomme du
méme double & de l'autre terme.

PROBLEME IL

Ouvrir le Compas de proportion , en forte
que .l’Arzgle des deux Lignes des Cordes
foitd autant de degrez qwon voudra.

S T'on prend depuis le Centre du compas de pro-
x.) portion fur ['une des deux Lignes des Cordes

la Corde correfpondante aux degrez propofez, &
qu'on en aplique la longueur fur les Lignes des
Cordes de coté & d'autre de 6o a 6o, le Compas

de proportion fe trouvera ouvert comme l'on de-
mande.

Exemple.
Qu'il failie ouvrir le Compas de proportion en

forte que les deux Lignes des Cordes faflene
Ejj
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un Angle par exemple de 4o degrez. Suppofons
ueles Lignes AD, AE,
W, ?oicnt chacune la Corde
Y4 de 4o degrez, & les Li-
% gnesAB, AC, chacune
%1 la Corde de 60 degrez.
".3 {c dis que fi on aplique
< 12 Corde AD, ou AEde
40 degrez de cote &d'au-
tre de Ben C, en forte que la diftance BC de
60 A 6o , foit égale & la Corde A D de 4o degrez,

PAngle A feraaufli de 4o degrez.

Demonflration.

Cat fi 'on décrit du centre A, par les poins
B,C, Y'Arc de Cercle BC, & que P'on con idere
que la Ligne A D eft la Corde de 40 degrez a Pé-
gard du Rayon A B, qui eft la Cordc de 60 degrez,
on connoitra aifément que la Ligne BC, égale A
la Ligne A D, eftauffi la Corde de 40 degrez : &
comme elle eft la Corde de 'Arc BC , il s'enfuit
que’Arc BC, & par confequent I'Angle A eft aufli
de 40 degrez. Ce qu'il faloit demontrer.

SCOLIE

On peut par une operation contraire la prece-
dente , connottre Pouverture du Compas de pro-
portion a l'égard de la Ligne des Cordes : car f1en
porte depuis le centre du Compas de proporuon
fur la ligne des Cordes , la diftance de 60 a 6o, pri-
fe de part & d'antre fur la méme Ligne desCordes,
on rencontrera le nembre des degrez de l'ouverture

qu’on cherche.

L

o DES CORDES.

Ceft 2 caufe de cela que!on aiolte quelquefois
au Compas de poportion des pinnuies placées fur la
Ligne des Cordes , pour pouvoir mefurer un Angle
fur la terre, ou pour en faire un fur la terre d’au-
tant de degrez que 'on voudra:mais j'aimerois mieux
me fervir d’un demi Cercle bien divifé, le Compas
de proportion n'éant propre que pour travaiﬁet
promtement fur le papier, C’eft pourquoy je negli-
geray icy d'expliquer plufieurs ufages’, qui ne fone
que d’une pure curiolité.

PROBLEME 111l

Trouwver le demi diamerye d'un Are de Cercle
donné , dont en conmoit les

degrez,

SI on aplique la Corde deI’Arc donné furla Li.
J gne des Cordes du Compas de proportion , de
c6te & d'autre au nombre des degrezde I'Arc l;ro-
pofé , & qu'on laiffe le Compas de proportion ain
fi ouverr, la diftance de 604 6o prife Ext I mém;

Ligne des Cordes, donnera la ;
qu'on cherche, 2 longueur du Rayon

Exemple,

Que I'Arc de Cercle G H foit par exemple
So degrez, & qu'il en faille trc?uver le ll;ay::
FG. Suppofans que les Lignes AB, AC, foient
chacunela Ligne des Cordes du Compas de pro-
portion, dont le cenue ek A Que AB ouAC,
E iij
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foit la Corde de 8o degrez,& AD,ou AE, la
Cordede 6ode-
rez. Je dis que
fi on aplique la
Corde GH fur
laLigne des par-
ties égales du
Compas de pro-
portion , de pare
& dautte de
Ben C, en for-
te que ladiftan-
ce BC de 8o a
8o, foit egale a
cette  Corde
G H, la diftan-
3 ce DEde 6o 2
- 6o fera égale au
Rayon F G,

A

Deman_/lmtion,.

Car dans les Triangles Hofceles {emblables ABC,
A DE, onconnoit par 4. 2. que la raifon des Li-
nes AB, A D,eft égale a celle des Lignes BC,
%)E ,ou GH, DE, & comme A D eft le Rayon
al'égard dela Corde AB de 8o degrez parla con-
ftication la de Ligne des Cordes, il eft de neceflite
que D E foit aufli le Rayon a I'égard de la Cotde
G H de 80 degrez,, & par confequentle demi-dia-
metre de 'Arc propofé G I H.

SCOLIE
Si 'Arc GIH éroit fimplement donré, fans en

. DES CORDES. 71
connoitre ny le centre , ny le nombre des degrez
on trouvera ce nombre de degrez , en prenant A
volonté fur céc Arc un point , comme I, & en ti-
fant les deux Cordes I G, I H, dont 'Angle GIH
erant mefuré, & fon double étant beé de 360 de-
grez, le refte donnera le nombre qu'on cherche,

COROLLAIRE.

_Qn peut par le moyen de ce Probleme , trouver
aifément le centre d'un Cercle, ou d’un Arc de
y . .
Cercle donné, ou bien faire pafler par trois poins
donnez une circonference de Cercle: car fi on
prend fur le Cercle donné un Arc a volonté pour
A . .
Zn connoxtre'les degrez , commeil a efté enfeigné
ans le Scolfe precedent, & qu’a lintervalle du
Rayon que I'on trouvera , on fafle de deux poins
quelconques de I'Arc_donné, ou des trois poins
dormc§ deux Arcs de Cercle, qui s’entre-coupent ,
la fection de ces deux arcs donnera le centre du
Cercle qu'on cherche,

VSAGE
Dela Ligne des Solides.

La Ligne des Solides 4 I'égard des Corps a les
mémes Ufages que la Ligne des Plans a I'égard
des Surfaces, comme vous allez voir dans les Pro-
b emes fuivans.

5e5¢

E iii}
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PROBLEME L

Etant domnée une Pyramide , trouver uwe
autre Pyramide [emblable en raifon
donnce,

A Pliquez la longueur d'un c&té de la Pyrami-

de donnée , fur la Ligne des Solides du Com-
pas de proportiona un nombre é?al de part & d'au-
tre au premier terme de la raifon donnée : & le
Compas de proportion demeurant ainfi ouvert ,
prenez fur la méme Ligne des Solides la diftance
de cbeé 5 d’autre du nombre égal au fecond terme
de la raifon donnée, pour avoir la longueur du
c6té homologue de la Pyramide qu'on cherche.
C'eft de la méme fagon que V'on trouvera les co-
tez homologues aux autres corez de la Pyramide

propoféc.
Exemple.

Soit donnée la Pyramide FGHI, & qu'il luy
£:ille trouver une autre Pyramide femblable, en
forte que la Pyramide FGHI foit a celle qu'on
cherche, comme par exemple 16 2 g4. Su polons
que les Lignes AB, AC, foient chacune la Ligne
des Solides du Compas de proportian, dont le cen-
tre eft A. Que les poins marquez g4.,0u dus4°
Solide foient B, C, & que les poins marquez 16,
ou du 16: Solide foient D , E. Pour trouver le c6-
t¢ homologue a I'un des cétez de la Pyramide don-
née F GHI, comme au cbté FG, portez la lon-

o i« SESRIREL
fe ce cot ur la Ligne des Soli
AB,AC, decoé & ’d’auttcdc%)ncn lcis, e:hf::

A

F. C

te que la diftance DE de 16 3 16, foir &
K a , foit égal
:lnemc coté FG, & alors la diftauce BC d:g54.ez‘1 ::
onnera la longeur du cdté K L homologue au c3-

€ FG, & Pon trouvera de la méme f; 5
R agon le cbré
L M homologue au cbté GH , & pare?l‘l)emcnt la

hauteur N O homolo

: gue A la hauteur IP , &

aul:lﬁ def autres, & la Pyramide KLM N fera

ﬁ e] quon cherche, c'eft a dire qu'elle fera fem.
able 4 la Pyramide donnée FGHI, & que cet-

t¢ Pyramide FGHI ferai la i |
© Dyt G aila Pyramide K LM N,

Demonftration.
Car dans les deux Triangles ifofceles fembla
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bles ABC, ADE, on connoit par 4. 2. que les
quatre Lignes D E,BC, AD, AB, font propor-
tionnelles , & par 37. IL. que leurs cubes font auffi
roportiennels ; & parce que les \dcux cubes AD,
AB, font entre eux comme 16 2 g4., par la con-
firuction de la Ligne des Solides, les deux cubes
DE, BC, ou FG, KL, feront aufli entre eux
comme 16 A 54 , & par 8. 12. la Pyramide FGHI
fera a la Pyramide KLMN, aufli comme 162 54,
arce que ces deux Pyramides font fembla,l?lcs, ra'r
Econfttu&ion , & par Def. 9 1. Ce quil faloit
demontrer.

SCOLIE.

Si les deux termes de la raifon donnée font trop
rands ,on prendra leurs foumultiples, en,lcs divi-
v chacun par un méme nombre tel que l'on vou-
dra : & s’ils Emt trop petits on prendra leurs n:ul-
tiples , en les multipliant chacuun par un méme
nombre tel que Fon voudra, pourvu aluc le plus
grand nombre qui viendra., ne furpa. e pasé4,
parce que dans le Compas de proportion le_plus
grand folide n’eft que 64. )

Si les deux termes de la raifon donnce ont leurs
Racines cubiques exates , on fe fervira de ces Ra-
cines cubiques A la place des deux nombres don-
nez , mais au lieu de travailler fur la Ligne fies §o—
lides, on travaillera fus ls Ligne des parties ¢ga-
les : car ainfi les corez homolo%ucs 'dcs deux Py-
ramides femblables feront dans la railonde ces Ra.
cines cubiques , & par 8. 1. les deux Pyramides
{eront dans la raifon des deux nombres domllcz.

Enfin, i les deux termes de la raifon donnée font

des fradions de diffesente efpece, on les redira

DES SOLIDES. 75
en deux autres fraions de méme denomination, &
en negligeant le denominateur commun on fe :
vira fics deux numerateurs i la .
fra&lons données , pour travailler F
Solides commeiil a été enfeigné,

fer-
lace des deux
ur la Liguc des

COROLLAIRE.

,On pourra de la méme fagon A une Sphere don-
nee trouver une autre Sphere en raifon donnée, en
tr,avanllant par le Diametre de la Sphere don-
nee, pour avoir le Diamerre de la Sphere qu'on
cherche ; & pareillement 2 un Cone ou 4 un Cy-
lindce donné, trouver un Cone ou un Cylindre
femblable en raifon donnée, en travaillant par le
Dxamet‘re de la bafe & par la hauteur du Cone ou
du Cylindre donné, pour avoir le Diametre de la

bafe & la hauteur d i g
jowdt ol ur du Cone ou du Cylindre qu’on

On pourra aufli de la méme fagon a quelqus

autre Corps donné que ce foit » trouver un Corps
femblable en raifon donnée, en travaillant feparé-
ment pour chaque c6té du Solide donné » pour avoir
Ie c6té homologue du Solide qu’on cherche.

Ainft vous voyez quon peut a 'ayde de ce Pro-
bleme augmenter ou diminuer un Solide donné
& par confequent une Sphere donnée , & aufli un
Cone & un Cylinde donné, felon une raifon don-
hce, parce que cette raifon donnée peut éure de
plus grande ou de moindre inegalité,

®
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PROBLEME IL

i ‘ bla-
la 1aifon de dewx Solides fem
Trowutr 24 j;le: donnez.

¢ -

P Ortez la longueur d’un des fcoiezL;'lgl:l cpl(;less g(c’
i ides donnez {urla -

tit des deux Solides ) des So-
lides du Compas de proportion , de pan‘::l :: c.ia& e

3 un méme nombre tel que lon wl'lnf o,u &
Compas de proportion demeurant alx 11 ouver s
ortez [ur la méme Ligne des Sghﬁgs da (; ég Pou;

oté e Pautre Solide donne,
té homologue d 0
dl;'-": g quel nombre égal de cdre & dautrclece:;c
g1 ) ¢
;o ywueur répond, & ce fecond nombre advcc c ‘g e
milﬂgr :uque! rérond le cbté homologued ;.1 pr miex
Solide, feront les deux termes de la railon q

chexche.

Exemple. '
Reprenons la Figure precedente.& qu’il faille trou-

i mblables don-
i des deux Pyramides fem
Vgrsla Frgfl?lnl : LM N.y Suppofons que lr:-;c :igt::
*I’;;ues AB, 'AC. foient cl}acun:l la;1 tl.xlgn:c des 5¢
i as de proportion , GO
l:\desAdumCtomc;:“é la ‘l)ongucur dx_l Ot FG dﬁtga!t;
&. d’a?mtc fur la Ligne des Solu.les au ’gl;:j e
ar exemple, en forte que la fhﬁanl;:ccom o e
g 16 foit égale an cOtéFG , 1a\ﬁ'ezl -G ugut g
roportion ainfi ouvert , & portez 1a fo gla o
gétg KL homolog\uc au cote F?n i) ::rd B
Ligne des Solides , a un mcme No!

&aurre, comme d¢ B enC, ot fgic pac exemple le

DES SOLIDES. 7
nombre g4 ; cela éuant je , dis que le Solide FGHE
eft au Solide KLM N, comme 16 & 54, dont la
demonttration eft la méme que celle du Probleme
precedent.

SCOLIE.

Sile coté du plus grand Solide donné eft trop
grand , pour pouvoir étre apliqué fur le Compas
de prorortion > qui feroit trop peu ouvere , il faut
porter la longueur du c6tédu plus petic Solide don-
né fur la Ligne des Solides, le plus proche du cen-
tre qu'il fera poffible , afin que le Compasdepro.
Fortion étant ainfi plus ouvert , on puiffey porter
a longueur du cté homologue du plus grand So-
lide donné.

Mais fi le cbré du plus petic Solide donné fe
trouve tropgrand, pour pouvoir éure apliqué fur
la Ligne des Solides 4 un méme nombre de pare
& d'autre, comme nous avons dit , il le faudra

reet depuis le centre fur la méme Ligne des So-
Eges » & aufli le coté homologue du plus grand So-
lide donné , pour avoir les deux nombres des cbez
homologues des deux Solides donnez, & ces deux
nombres en exprimeront la raifon.

Que fi ces deux cotez homologues fe trouvent
encore trop grands, on fe fervira de leurs moitiez,
ou de leurs tiers : & pour ne pas tomber dans cetee
difficule¢, fi Pon peut , on fe fervira dans chaque
Solide donné des deux cérez homologues les plus
petits, lorfque les deux Solides donnez feront ir-
reguliers.

Ce Probleme fe peut auffi refondre par le moyen
de la Ligne des parties égales du Compas de pro.
pottion, fcavoir en cherchant a deux cdtez homo-
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logues des deux Solides donnez une woifiéme Li-
gne pro rrionnelle, & & ces trois Lignes une qua-
trieme Proportionncllc , comme il 2 efté enfeigné
au Probl. V1. de YUfage de la Ligne des parsics
dgales , patce que par 33. 11. les nombres des par-
ties égales que contiendront la Fremiete & la qua-
triéme propottionnclle, feront les deux rermes de

14 raifon qu'on demande.
COROLLAIRE.

Comme les Spheres font dans la raifon des cubes
de leurs Diametres , par 18. 1z. of void aifément
que Lon peut pat le moyen de ce Probleme trou-
yer avec la meme facilité 1a raifon de deux Sphe-
res données, en fe (ervant de leurs Diametres,

comme de deuxcotez homologues. Et pareillement
deux Cones, ou de

on pourra trouver la raifon
deux Cylindes {emblables donnés, en {e fervantdes

Diametres de leurs bafes , &c.

PROBLEME IIL

Owvrir le Compas de proporsion , €# forte que
I Angledes deux Lignes des Solides
foit droit.

A‘ Yant pris furlaLigne desSolides

Solide, appliquez-en la longueur
des Solides, de part & d’autre
pasde proportio
de 9o degrez aleg
parce que le quarre

depuisle cen-
tre du Compas de proportion , le cote du 15°

fur la méme Ligne
de3 a8, &leCom-
5 {e trouvera ouvert a un Angle
ard de la Ligne des Solides ,
du coee du 15¢ Solide eft a peu

’ DES SOLIDES
prés égal au quarré du coté du ¢ Soli a
quar;e <liu coté de 8¢ Solide , fans sqtf‘ (i,lhg' :r; rarf o
g:cccu ement une milieme partie de la lon u:n-
da € (;;lrlr:gzct: de pt(l)Pottion » €€ qui eft de gcti:;
. e pour la pratique, co: !
:’2}1‘ dans la,Tablc des Soli?les R qs: l?ﬁslf%’rlapcut
; l;:re qude I'on peut aufli apliquer la lon eu: o;l;
E; L‘grand & 64° Solide, prfe depuis le ccgntte fu
k égne des bolxdc§, de part & d'autrede 32 :
l,:“ccu 1-9 f?oi‘:G{’ olu bien cdncore de 16 430 fzns c’;:a
culement d’ ili cti
longueur du plus grand Sl::lli?d:] Hieme pactie de e

PROBLEME 1V.

Trouver un Solide ﬁmblable & ceal z
. g l
Solides femblables donn?:  dew

SUppofant que l'un des corez d i

1t quelt u premie i
l’ondsodznne fon. d’un nombre de Sofides t:lsgllllc
Lor So?dm ,dapquuez.en la longueur fur la Ligne
& ides du Compas de proportion, de part &

autre 2 ce nombre fuppof€, & le Com l)as d
proportion Adc’mcurant ainfi ouvert, portezpla lone
%:l:lll: rcri)ué :)(;ti il;r:c;loggclc;u fecond Solide donné
: es Solides, en fort
lno:ggeur. réponde de cbte & d'autre é.c\?: (;cgr::
p m;nmied. & alors la diftance du nombre égal a la
fomme lae If:;. ::edu;: go‘qndbres , prife de pare & d'au-
alide 6
logue da Solide quon Chse;izr.mcra te cdc¢ homo-

B —
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Exemple.

Oté un Solide
*i1 faille trouver le cbté homologue d'un
femg;lbﬁil}; égala deux Solides (%umblablcs.do:;
nez, dont deux cdtez homologues foient les Lign

: AB, AC,
HI, K L. Suppofons que les ngnels'oicnt chacu-

ne la Ligne
des Solides du
Compas de
roportion ,
dont le centre
eft A. Suppo-
fons encore
que les deux
ins F, G,
E:icnt chacun
le point pare-
xegaplc d; 8.
iq ’ la lon-
lide , auquel on apliquera fi I'on veut ,

s:cxut du Cgté HI, Sn force que la diftance F (} :ic
8 2 8 foitégale a ce coré H }5 _gut l?ll‘;l:gex: ee:r i
te {ur la méme Ligne des Solides a longuenr de

¥ 5té KL, de part & d'autre de D enk,
}_:‘:ter;:: ;es poins l‘g, E, foient ,chacun égalcmin:
&oignés du centre A, C'eft adired’un m'ém; no:a ;c
de Solides, qui foit par cxe{:_nplel: z7l é t;n cZita ‘:]“e

i KL de 272 27 {oit cga i
izril(?:ceCcla fait , & le Compas de 'propot;;og
demeurant ainfi ouve;t, je d‘iis qgiul: r(zi:)fr’crall;rcci b

3 i S T
de 35 235, quieft ]_a omme cl oo i
ui expriment la raifon

;f:lliedzss sci:t:nés? eft 1é’gale au cbé homologue

dun Solide femblable & dégal aux deux Solides

donnés ,

DES SOLIDES. 8

donnez , dont deux cbtez homologues font HI,
KL.

Demonftration.

Car dans les Triangles ifofceles {femblables ABC ,
AFG,on a par 4.6. cette analogie, AB, AF:: BC,
FG: Ceft pourquoy par 27. 11. on aura celle-cy ,
ABc, AFc :: BCc , FGe , & fiala place des deux
Eremiers termes ABr, AFz, onmet les deux Nom-

tes 35, 8 . qui font en méme raifon parce que AB
eft le cté du 3¢ Solide , & AFle coé du 8 on
aura cetee aurre analogie , 35, 8: B..c, FGe, & en
divifant on aura celle-cy, 7, 8 :: BCe . FGe , FGe,
& (i a la place des deux premiers termes 27, 8 ,on
met les deux cubes AD, AF, qui font en méme rai-
fon, parce que AD eft le cbté du 27: Solide , &
AF, le c6té du 8:ou bien i 2 la place de ces deux
ADc, AFc, onmet les deux DE-, FGe , qui font en
méme raifon, i caufe des Triangles 1fofeeles fem-
blables ADE, AFG . on aura cetre autre analogie,
DEc,FGe :: BCc- FGe, FGe , ot l'on void que le
cube DE, ou HI | eft égal 4 la diffirence des deux
BC,FG, oulK, & que par confequent le cube BC,
eft égal 4 la fomme des deux HI, KL. Dot il fuje
Par3s. 1. quela ligne BC, eft un coré homologue
d’un Solide femblabie & égal aux deux Solides fem-
blables donnez, dont deux cérez homologues font
les lignes HI,, KL Ce qu’il faloit demontrer.

SCOLIE.

Pour n’avoir pas un Nombre trop grand dans la
fomme des deux Nombres , qui expriment la raifon
des deux Solides donnez , on donnera au caié du
premier Solide donné un Nombre de Solides le plus

B
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sitit ueU I'on pourra,, afin que l'autre nox_nbrc ?e.s
%olidgs du coté homologu; cllu [f:ccond dSolu(i:c : e‘:;!;
tic , & quainfi la_fomme de ces
:gg:bl;lcl:s,PFe pui{fe wouver fur la Ligne des So-
lides.
' COROLLAIRE,

i leme ,
i¢ aifément de la pratique de ce Prob

ulc1 f};‘;a;eut ajoticer c[r)xfemble plas que Ade dix:lx
golidcs {emblables donnez , fqavoxf en a,on\xtlan;_ m-
femble les deux ptemi?ts,}!;(.en ajottant a la fom-

ifié & ainfi enfuite, )
m%ittz\lﬁc::&i facilement trouver une SPherc éga-
le a p{)uﬁcurs Spheres données , en trazaxllaéu p:r
leurs Diametres confiderez comme les cotez on:'e;

logues d’autant de Solides fembla_bles: '& tlr\ou1
& illement un Cone , ouun Cthdre égal a plu-
et Cones , ou 4 plufieurs Cylindres donnez ,
? iﬁr‘gir en travaillant par les Diametres de leurs
bafes , & pat leurs'hqute'urs , &c. T
On, eut aufli & l’lmxtauonlde ce Pro ? , trou-
ver un Solide femblable & égal a la d:. er«ecxll’a‘oﬁ
deux Solides femblables donnez, fiau hcu{ jol-
t:ru enfemble les deux nombres de leur raifon , on

bte le plus petit du plus grand , &c.

¥

DES SOLIDES. 8

LEMME.

St de quatre Lignes les trois premiceres [ont
proportionnelles , & que le Cube de la 1roi-
Sieme fiit égal an Solide fous la premiere,
& le Quarré de s quatriéme , ces quaire

Lignes feront dans unme proportion cont;-
Bue.

[ E dis que i des quatre Lignes FG, KL, DE,
HI, les trois premieres FG, K. , DE , font pro-
portionnelles , & que le Solide FGHIyg , fous la

premiere FG , & le quarré

Fe G de la quatriéme HI, foic
K—— ., égal au Cube de la troi-
D— — €  ficme DE, ces quatre
H. — 1 Lignes FG, KL , DE,

I, feront continuelle-
ment proportionnelles,

Demenflration,

Puifque par la Suppofition le Solide F GHlyg, eft
fuppofé égal au Cube DE, on aura par 34.11. certe
analogie , FG , DE ::DEg, Hlg, & fi on donne
aux deux premiers termes FG s DE , la hauteur
commune DE , on aura cette autre analogie ,
FGDE, DEg :: DE7,Hlg, & fiala place du Plan
FGDE, on mer le quarré KL, qui luy eft égal, par
17. 6. a caufe des trois proportionnelles FG , KL,
DE, on aura cette autre analogie , KLg, DEg
DEg , Hlg, ot I'on void par 21. 6. que les trois

ij

A
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f’+ es KI.? Sgl?, HI , font propo:txonne{l_les : affi
xgt:ce que fes trois lig‘ncs FG, KL, DE, dont aue ;
c oportionnelles , par 1a ('uppchlt:‘xoi.l1 ,lxl F{}er& x:; :i:
. les quatre FG, KL , Dk, 11,70 contl~
‘ri::fel :tcnefn qproyottionnellcs. Ce quil faloit de

montrer.

PROBLEME V.

Entre dewsx Lignes données , trouwver deux
Moyennes proportionmlles.

rté chacune des deux Lignes don-

o 1
ﬁé};:n{t'ul: la Ligne des Parties égales du Com-
n, ou fur quelque autre Ligne di-

de proportio : i
g?fs'ée enPPaFties égales , pour feavoir le norlr; ;:zd];
Parties égales que chacune contient , a’Pqu ez la
Jongueur de l2 plus grande Ligne donn¢e de ‘r S
Jautre fur la Ligne des Solides du Comp‘?s Pe Ptie;

ortion . & un nombre égal 3 celuy de fes Par
y les . & le Compas de proportion demeurant
o ou (ur la méme Ligne des Soli-

infi ouvert , prenez fur & ¢
zc‘lmﬁde coté z’kpd’autrc, la diftance du nombre égal
“ les de VautreLigne donnce,

des Parties ega
é‘oct(:u:z’voir la plus grande des deux Moyennes prci.-
ortionnelles quon cherche , entre laquelle & la
las petite Ligne donnée une Moyenne proportion-
nelle P['era la plus petite des deux Moyennes quon
cherche.

Excmple.

Quiil faille trouver deux Moyennes propottion-

DES SOLIDES. 8¢
nelles entreles deux Lignes données FG » HI, dont
la plus petite
FGPcont}iaeenne
par  exemple
20 Parties é-
gales , & Ia
plus  grande
HIencontien.
ne 44. Suppo..
Flag v %ns squePPles

’ ignes AB,

H ZF ik AC . foient

. chacune la Li-

gne des Solides du Compas de proportion , done
le centre eft A : que les poins B, C, foient chacun
le , 45° Solide , & les poins D, E, chacun le 20¢
Solide. Appliquez la longueur de la plus grande
Ligne HI, furlaLigne des Solides , de part & d’au-
tre aux poins B, C, en forte que la diftance BC de
45 2 45, foit égale a la plus grande Ligne donnée
BI, & alors la diftance DE de 20 4 20 fera la
plus grande des deux Moyennes proportionnelles
qu’on cherche, c’eft-a-dire la troifiéme de quatre
continuellement proportionnelles , dont FG eft la
premiere , & HI la quatriéme ; & fi entre cette
troifiéme trouvée DE, & la premiere FG , on trou-

ve une Moyenne proportionnelle , on aura la fe-
conde.

A

Demonflration.

Car dans les Triangles ifofceles femblables ABC,
ADE, on a par 4. 6. cette analogie, AB. AD =
BC,DE, ou AB,AD::HI, DE, a caufe de BC

F iij
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égale a HI, par la conftruction ; c’eit pourquoy
pat 37. 11. on aura celle-cy , ABe, ADrc 2 Hle,
DEc , & fi ala place des deux premiers termes
ABc, ADc , on met les deux nombres 45, 20 , qui
font en méme raifon , par la conftru@ion de la
Ligne des Solides , ou bien fi & la place de ces
deux nombres 45 , 20 , on met les deux Lignes
HI ,.FG, qui font aufli en méme raifon, on aura
cette autre analogie , HI , FG =: Hic, DEc , & enfin
{i aux deux premiers termes HI ,FG, confiderez
comme des El,'xauteuts , on donne la bafe commune
Hlg , on aura cette derniere analogie , Hlc ,
FGHIy :: Hlc, DEc , ol L'on void que le Solide
FGHIg eft égal au cube DE. D'ou il fuit par le
Lemme precedent que la Ligne DE cft la plus
rande des deux Moyennes proportionncllcs quon
cherche, Ce qu'il faloit demontrer.

SCOLIE

Si les nombres des Parties égales des deux Lignes
données font trop grands ,on fe fervira de leuts
moitiez , ou de leurs tiers , comme il faudroic {e
{ervir des doubles ou des tiples des deux mémes
pombres , s’ils étoient trop petits.

Or comme l'ufage de deux Moyennes propot-
rionnelles entre deux Lignes données , eft abfolu-
ment neceffaire pour la_reduétion d’un folide en
cube, nous ajouterons icy , pour finir agreable-
ment ce Trait¢ , une maniere facile de

Trouver geometriquement enire deux Lignes don-

nées , denx Moyennes proportionnelles.

Pour trouver deux Moyennes proportionnelles
entre les deux Lignes données AB, AC, divifez

’ DES SOLIDES. 8
T'une de ces deux, comme AC , en deux 6gale7
ment au point D , & luy tirez par ce point D Ia.
pgrpendlculaflre DE , égale a la moiti¢ de Pautre
Ligne donnée AB, pour décrire du centre E , par
les poins
A,C,une
circonferé.
ce de Cer-
cle AIFK.
Aprez ce-
ladecrivez
parle point
A, furla-
xe AC, la
Parabole
FAM,dont
le Para-
. mette foi
l‘tct ;r‘:; l}:fd la {E&yon F du Cercle & dela Parab(:f
o . roite FG , perpendiculaire 4 I'axe AC,
o ux Lignes AG , FG, feront les deux
yennes quon cherche ; de forte que les quatre

Lignes AB,AG ,F
tinuelle Pfopor;i;n_G’ AC, feront dans une con-

DemonfPration.

Car {1 on tire le Diametre I i
; K perpendiculai
lIa' Ligne FG . ou parallele a l’a};’ce I:KB R lesag:ui
.ignes f_L_F » LH, feront égales entre_elles par
13; %o:;x:n l;ué:e dz quoy on connoitra aifément,, que
ey s deux Lignes FG, GH, eft égaleala
Cela érant fuppofé, on confid
a ¢ . erera que par I:
proprieté dela Parabole, on a cette ana%geic?xcl :
Fii.ij
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FG ::EG , AG, & que par la proprieté du Cer-
cle, on a celle-cy , CG, GH :: FG, AG, Ceft
pourquoy on aura celle-cy , AC,CG :: FG,GH,
& en compofant on aura celle-cy , AC , AG =
FG, AB, parce que la Ligne AB,cft égale 2 la
fomme des deux FG , GH. De cette derniere ana-
logie , & de la premicre il fuit que les quatre Li-
gnes, AB , AG, FG, AC, font dans une propor-
tion continué. Ce quil faloit demontrer,

Nous avons donné dans ndtre grand Traité
& Algebre , douze manieres differentes &  tres-
fimples pour la folution de ce Probleme : mais
comme celle-cy me femble la plus facile de tou-
tes , outre que ce n'eft pas icy le lieu d’en parler
davantage , nous metcrons fin a ce Traité , pour
venir plitor au {uivant.

Fin du [mm'er Traité.

—

TRAITEF
DE LA DIVISION

DES CHAMPS.

\ A divifion dgs Champs fert pour par-
J)3 tager une piece de terre entre deux

2 ou plufieurs perfonnes, en forte que

chacune en ait une portion égale, ou
telle autre partie que I'on vou:ira
Pour proceder par ordre , nous commencerons
par le Triangle | qui eft la premiere des Figures
pour allcrl enfuite aux Figures de quatre cgc";]tcz :
& en aprés aux Polygones , comme vous allez
voir dans les ChaPitrcs {uivans,

aﬁg@




90 DES TRIANGLES.

CHAPITRE L

De ls dirvifion des Triangles.
PROBLEME L

Divifer le Triangle donné ABC ,en autant
de Parties dgales quon voudra s par des
Lignestirées de Langle domné A.

S f vous le voulez divifer en trois Triangles é-
gaux , par exemple, divifez le cbté BC oppofé
a langle A, en trows
Parties égales aux poins
D, E, & menez les droi-
tes AD ,AE, & les trois
Triangles BAD , DPAE,
EAC, feront égaux par

¢ 381

SCOLIE.

t 1. 6. que fi on vouloit divifer
ABC, en plufieurs Parties inc-
fon donnée , il faudroit divifer
fon , en autant

1l eft évident pa
le Triangle donné
gales felon une rai n .
le cbeé BC , felon cette meme rai

de Parties inégales.

CHAPITRE L

PROBLEME IIL

Divifer le‘ Triangle donné ABC , en autant
de Pariies égales quwon voudra | par des
Lignes paralleles au cit¢ BC.

I vous le vo ivi i i
S par excron] ulc:' d'1v1ﬁ:1: en trois Parties égales
ple , divifez I'un des deux autres cb-

“¢
[ o]

S:zx .3? > AC, comme AC, en trois également
Py ux poins D, E , & coupez le méme cbeé
Ac, ;ul)_t deux poins F , G, en forte que la Par.
o &O;t Moyenne proportionnelle entre AC,
oo a Partie AG Moyenne proportionnelle
g , 95; Aprés celatirez par les deux poins
ql;eue,s a;ivci?et: BCi , 'lI?s' paralleles FH , GI , lef~
ont I
trois Parties égales, fangle propolé. ABC , en
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Demanﬂmtion-

Car puifque les deux Triangles AHF , ABC,
font femblables , ils font dans %a raifon des Quar-
rez AF, AC, qui eft ]a méme que celle des Li-
gnes CD, AC, a caufe des trois proportionnelles
CD, AF , AC , & patce que CD eft le tiers de
AC,le Triangle AHF eft aufli le tiers du Trian-
gle ABC.

Pareillement de ce queles Triangles AIG , ABC,
font femblables , ils ?’ont dans la raifon des Quar-
rez AG, AC, qui eft la méme que celle des Li-
gnes CE, AC, a caufe des trois proportionnelles
CE,AG,AC & patce que CE eft les deux tiers
de AC, le Triangle AIGeft auffi les deux tiers
du Triangle ABC. D’oil ileft aifé de conclure que
les deux Trapezoides BIGC , HIGF, font chacun
le tiers du méme Triangle ABC, & quainfi le
Triangle propo® ABC eft divifé en trois Parties
égales par les deux Lignes GI,FH, qui font pa-
ralleles au c6té BC. Ce quiil faloit faire & de-
montrer,

SCOLIE

Si on vouloit divifer le Triangle ABC , en deux
fois plus de parties , il faudroit diviler en deux éga-
lement le Triangle AHF , par une Ligne parallele
au co6té HF , comme il vient d*éwre enfeigné , &
aufli en deux également chacun des deux Trape.
zoides HIGF ,IBCG, par une Ligne parallele au
c6té IG , comme il fera enfeigné au Probl. X,

Chap. 11,

CHAPITRE I, 9

PROBLEME IIL

Divifer en deux lgalement le Triamgle
ABC, par une Ligne perpmdimlniregi
au civé AB.

Yant divifé le c6té AB en E, en forte que
Ax Quarré BE foit égal & la moitié du Re

GQangle fous le caeé AB

min¢ par la Perpendiculaire CD, tire i
c » titez d

::: dcoré "B > 2 perpendiculaire EF qu‘; 5:?‘55;
cux cgalement le Triangle propefé ABC,

» & le fegment BD ter.

A
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Demon(iration.

Dans les Triangles femblables CDB , FEB, on
a cette analogie , BD ,CD :: BE, EF, C’eft pour.
quoy fi aux deux premiers termes BD , CD , on
donne la hauteur commune AB & aux deux dct-
niers la hauteur commune BE , on aura celle-
cy, ABD, ABCD :: BEg , BEF, ou Y'on void que
puifque le Reftangle ABD eft double du Quarré
BE, il faut que le Re&angle ABCD foit auffi dou-
ble du Reétangle BEF, & en prenant leurs moi-
tiez , on connoitra que le Triangle ABC eft double
duTriangle FEB. Ce qu'il faloit faire & demontrer.

Pour trouver le point E , divifez le fegment BD
en deux également au point G, & tirez par ce
point G au méme fegment BD , la perpendiculaire
GH, qui fera terminée en H par un demi cercle
decrit 2 Pentour du cété AB , & iln’y aura plus qu'a
faire BE égale A BH, dont le Quarté , ou le Re-
Qangle ABG , eft bienla moitié¢ du Re&angle ABD.

SCOLIE.

On peut de la méme fagon divifer le Triangle
donné ABC, en autant de Parties égales qu’on vou-
dra,par des Lignes perpendiculaires au coté AB :
comme fi on le vouloit divifer par exemple en trois
Parties égales , il faudroit premierement prendre
la Ligne BG , égale au tiers du Segment BD, pour
avoir le Quarre BE, égal au tiers du Reétangle
ABD, & par confequent le Triangle BEF égal au
tiers du propofé ABC. Il faudroit enfuite prendre
la Ligne BG égale aux deux tiers du Segment BD,
&c. Mais il ne faut pas que le point F tombe au
de-1a du point C,

CHAPITRE I, o4

PROBLEME | V.
Divifer le Triangle donné ABC , ¢ denx

dgalement par umwe Li ire
igne tiree dy po;
donné D Sur le it BC.“P“”

Yant tiré du point donné D , 3 I’
pof¢ A, la droite AD , tirez ;)aar l:?:%li:toEP-
’

D

B B <

milieu de BC,ala Ligne AD, la parallele E

, , la p: F
menez la droite DF , qui divifera lz Trianegle fmf
polé ABC, en deux également,

Demonftration.

Car fi on joint la droite AE, on comnof
1. 6.que le Triangle BAE eft a rnoiti:é d(:luﬁis:r
gle ABC, & parce que le Trapeze ABDF eft & al
actln Tne:nglc BAE , comme nous avons demon%ré
ans notre Geomnetrie pratique, il s'enfuit que. le
Trapeze Al}l?F eft aufli la moitié du Triangle
ABC, & quainfile Triangle propofz ABC fe rrouye
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divifé en deux également par la droite DF. Ce qu il
faloit faire & demontrer,

SCOLIE

On peut par cette maniere t:livifer le Triangle
donné AEC en Pluﬁcurs Parties égales par pluﬁeur's
lignes tirées du point D : comme fi on le vpulont
divifer en trois Parties égales , il faudroit faire BE
égale au tiers de BC, pour avoir le Trapeze ABDF
égal au tiers du Triangle ABC , & enfuite faire
BE égale aux deux tiers de BC , &c. Mais cela
{e concevra mieux dans le Probleme fuivant.

PROBLEME V.

Diviferle Triangle donné ABC , en autant de
Parties e:gale: que lon 2)0udr Ay par dcsL,zgnes
tirées du point donnéDs[ur le cote donné BC .

. ’
YD Our le divifer en trois Paruies égales par _cx;:;—
ple, divifezle c5té donné BC, aufli en trois Par-

ies i F, & ayant tré la
ales aux deux poins E, F, _
ves °8 ¥ droite AD , tirez-luy

ar les deux poinsE,
E, les paralieles EG ,
FH , pour aveir fur
les cotez AB , AC,
les deux poins G ?H,
par lefquels on tirera
au point donné D, leg
droites DG , DH, qui
diviferont le Triangle
propofé ABC en trois
Parties égales.
Demonftration.

p -

CHAPITRE I 9
Demonfration.

Car fionméne les droites AE, AF, on connol-
tra par 1. 6. que chacun des deux Triangles BAE,
CAF, eft le tiers du Triangle ABC, & parce
‘que le Triangle B A E, eft égal au Triangle BGD,
a caule des Triangles égaux GOA, DOE, parties
des Triangles égaux GAE , GDE, le Triangle
BGD, fera aufli le tiersdu Triangle ABC., Par un
femblable raifonnement, on connoftra quele Trian.

le C AF, eft aufli égal au Triangle DH C, acau-
e des deux Triangles égaux APH, DP H, par-

ties des Triangles égaux AFH, DFH, & que par
confequenc le Triangle DHC, eft auffi le tiers da
Triangle ABC. D't il {uit que le Trapeze AGDH
eft au%’i le tiersduméme Triangle A B C, & qu'ain-
files deux Lignes DG,D H , divifent le Triangle
ftopofé ABC, en trois parties égales, Ce qu'il fa~
oit faire & démontrer,

SCOLIE

Si on vouloit divifer le Triangle donné ABC en
deux fois plus de parties, on devroit divifer par
Probleme 1 chacun des deux Triangles D GB,
DHB, en deux également par des Lignes tirées
del’Angle D, & auffi le Trapeze AGDH, en deux
¢galement parune Ligne tirée du méme AngleD,
comme il fera enfeigné au Probleme #11, Chap. 11.
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p—

PROBLEME VL

Tirer du point donné D, au dedans du Trian-
le donné ABC , trois Lignes , en forte que
%’une paffe par U Angle downé A, & que
les trois divifent le Triangle donné ABC,
en trois parties cgales.

Yant fait BE ,égal au tiers de B C, tirez 3

la Ligne DE , pat 'Angledonné A , la paral-
*e P "8 lele A%, &

N a la Ligne
4 DC, par le
oint G , mi-
Tieu deAF,
la parallcle
GH.Enﬁn tie
(/i N\ TEZ dz point

T “¢ donné D,par

B B P ¢ lestroisPoIi’ns
A,F,H,les Lignes DA,DF, DH, qui dwvife-
ront le Triangle propof¢ ABC, en trois parucs

égales.

Demonfbration.

Caril eft déja bien évident que le Trapeze ABFD
eft le tiers du Triangle AB C, & nous démontre-
rons au Probleme V1l Chapitre Il que Vautre
Trapeze A CED , eft divif¢ en deux également
par la droite D H. D'od il fuit que le Triangle proe

CHAPITREL 99
f¢ ABC, fe trouve ainfi divifé en trois partics
gales, Ce qu'il faloit faire & démontrer.

PROBLEME VIIL

Divifer le Triangle dnné ABC , en trois
parties égales , par trois Lignes tirées
aux trois Angles A , B, C.

A Yant pris fur 'un des cbtez,comme furB C, 2
troifiéme partie B D, titez par le point D , au
coté adjae
cent AB,
la parallel.
Ie % E, &

ar{opoint
l:ic n?lhcu
F, tirésles
trois Li.
gnes FA,
o FB,FC,
qui diviferont le Triangle propofé ABC, en trois
parties égales,

e
Lesstantasint’

Demonyflration.

Car il eft déja bien évidene que le Triangle AFB,
elt le tiers du Triangle ABC , parce qu'il eft égal
au Triangle ABD , qui eft le tiers du Triangle
ABC, par 1.6. Il eft évident aufli que chacun gcs
deux autres Triangles AFC , BFC, eft le tiers du,
méme Tn‘angle ABC, parce qu'ils font égaux en.
uecux , acaufcdes deux Triangles éganx CFD ’

Gj
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!(?E?E 8 des trois égaux AFD , AFE , BED, par
8 L Dlouil fuic que les trois Lignes FA,FB;
%C  divifent le Triangle progofé ABC, en trois
Part’ies ¢gales. Ce quil faloit faire & demontrer.

PROBLEME VIIL

her duTriangle donné ABC, un Trian-
Re”;:”efgal audonné CDE, & ayant unAngle’
‘Egal A Pun de ceux du Triangle donne

ABCQ

i ' ’ égal 3
Yant faic au point D, l_Ang\e CDF, ¢ga
’ oite DF ; qui fera ter-
I’Angle ACB, par ladr sq | fera et
E par laLi-
gne EF pa-
rallele au
coté CD,
faites CI
~\ _ égaleaDF,
D & CH éga-
le 3 CD, & menez la droite HI qui retranchera
le Triangle CIH égal au Triangle CDE.

Demonﬁmtion.

Car on connoit par 4, 1. que le Triangle CIH
eft égal au Triangle CDF & parce quele Triangle
CDF eft égal au Triangle CDE par 37. L il fuic
que le Trangle CIH , eft aufli égal au Triangle
CDE. Ce qu'll faloit faire & démontrer,

CHAPITRE 1. 101

PROBLEME IX.

Retrancher du T riangle donné ABC, us
Triangle égal au downé CDE , par une
Ligne tirce de U Angle donné B.

A Yant fait une conftru&tion femblable A celle
du Probleme precedent, & de plus ayant ti-
¢ par le point I, 4 la Ligne BH , la parallele
IG , menez la droite BG, qui retranchera le
Triangle CB G, égal au donné CDE.

Demmﬁmtion.

Car 4 caufe desdenx paralleles CD EF, le
Triangle DCF eft égal au donné CDE, par 37. 1,
& a caufe des quatre proportionnelles CB , CH,
CI,CG,ouCB, CD, DF, CG , & des deux
3nglcs égaux BCG, CDF,le Triangle BGC fera

€gal au Triangle CFD, & par confequent au donné
CDE, par 1. 6. Ce qu'il faloit faire & demontrer,

PROBLEME X,

Retrancher du Triangle donné ABC, un
Triangle égal aw donné CDE | par une
Ligne zirée par le point 1 donww fur le
coté B C.

Q Yant fait au point D, I'angle CDF, égal &
Fangle ACB, par la droite DF , terminéeen
G iij
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;’o,zpat la LigneEF, parallele au cdré CD, cher-
chez aux trois Lignes IC , CD , DF, une qua-
triéme proportionnelle CH , & menez la droite
HI, qui retranchera le Triangle (,ZHI , égal au don-
né CDE, & la demonftration s’en fera comme au
Probleme precedent,

PROBLEME XIL

R hey duw T ri»nglc donné ABC , un
”:’z;’;;ngle cgal au downé CDE, parune
Ligwe yamllclc au co1é donwe BC.

A Yant trouvé entre la bafe BC, & la hauteut

rionnelle HI , & pa-
AF une moyenne. propo reillement

entre laba.
feCD, &
la hauteur
EG, une
moyenne
1 [O' rtio-
@ D nelleLM,

cherchez
aux trois Lignes HI, LM, AB, une _quattiémc
prok)or:ionnelle AN, & tirez par le point N, au
cdiédonné BC, la parallele NO , qui retranchera
le Triangle ANO égal au donné CDE.

Demanjz‘mtiw.

Car puifque les quatre Lignes HI, LM, AB,
AN, font proporsionnelles, on aura cewte Analo-
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gie Hlg, LMg:: ABy, ANy, & fi & la place du
quarré HI on met le Rectangle AFBC, qui lu
eft égal A caufe des trois proportionnelles , AF,
HI, BC & ala place du quarr¢ LM, le Rectangle
EGCD, qui luy eft égal , parce que la Ligne LM
a =fté faite moyenne proportionnelle entre les deux
EG , CD, & enfin qu'a la place des deux quar.
rez AB, AN, on mette les Triangles femblables
ABC, ANO, qui font en méme raifon , par 19.
6. On connoitra que le Re@tangle A FBC, eft au
Rectangle EGCD , comme le Triangle ABC , au
Triangle ANO, & encore fii la place des deux
Redangles AFBC, EGCD,on mer leurs moitiez,
ou les Triangles ABC , CDE , on connoltra que
les quatre Triangles ABC, CDE :: ABC, ANO,
font propartionnels , & c{uc par confequent leTrian~
gle ANO doit eftre égal au TFriangle donné CDE.
Ce qu'il faloir faire & demontrer,

SCOLIE.

Ce Probleme fe peut refoudre autrement & plus
facilement en cette forte. Ayant trouvé a la hauteur
CP, ala hauteur EG, & 4 la bafe CD, unequa-
triéme proportionnelle AQ , cherchez entre AB,
AQ, une moyenne proportionnelle AN, & tirez
par le point N, au cdté donné BC , la parallele
NO, qui retranchera le Triangle ANO égal au
donné CDE.

Demonflration.
Car puifque les quatre Lignes CP, EG, CDs

AQ< font proportionnelles, le Rcétémgl_e CPAQ:
hij

D
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}:r‘; au Re&angle CDEG , Ceft pourquoyrcl::;:
Moitiez , ou les Triangles AQC, CDI;:. , ferone
ioaux: & parce que les Triangles fem
auffi égaux: & p emblagles

ANO,
font dans
H '} = Ja raifon

N HN  des quac

M i rez A B,

\ _. ........ H AN ’ qu"
N’ T :

eft la me-
»oF : il me que
celle des Lignes AB, AQ,oudes '1'1i1angl<':ls~ ABCl :
AQC, le Triangle ANO, fera éga zu fléanE,
AQC. & par confequent au Triangle donné
Nous pourrions ajokrer icy plufisnrs autres on-
blsmes touchant la divifion des Trsangles , par d“
Lignes tirées dun poine donné au dedans ou au ;—
bors du Triangle propof : mais comme ces fortes de
Problemes font plns carienx qn utsles , & que l'mr con-
ruilion eft pius embaraffic , nous les laifferons
pout vensr plissit & la dsvifion des Figures de qua-
87¢ GOreZe

=59

fop

B T o - s 0 0 B
CHAPITRE IL

De [s Divifion des Qua drang[e:.
PROBLEME 1.

Divifer le Parallelogramme donné A B CD,
en autant de parties égales quon vok-

dra, pardes Lignes paralleles au coté don-
né AD, ou BC.

S Ivousle voulezdiviferen trojs parties égales,
par exemple, divifez le c4té AB, en trois éga-

/)

lement aux poins E, F | par ol vous tirerez 3
Pautre c6té A D, les paralleles EG , FH , qui di-
viferont le Parallelogramme propofé ASCD , en

trois parties égales , comme il eft évident par36. 1.
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PROBLEME IL

Divifer le Parallelogramme donné ABCD,
entrois parties égales ,en commen-
gant par V Angle donnd A.

A. Yant fait les deux Lignes CE, BF, égales

. Avd B, menex
¢ au ters du core AD, me
chacun les droites

AE, EF

D E € quidivife.
ront le Pa,

rallelogra-

me propo-

fé¢ ABCD,

en  trois

arties &~

Al F B lg):atles.

Demm_/lmtiﬂﬂ-

Car il eft déja bien évident parr. 6. que le Pa-
raH:I‘:):gramme]EFBC, eft le ders du prqpp(:c ABCD,
& par 34. 1. que lautre ADEF eft divifé en deux
également par la Diagonale AE. Donc, &c.

CHAPITRE I 167

PROBLEME 111
Divifer le Parallelogramme donné ABCD ’

en s7ois patiics czales ,en commengant par

le point E donné fur le cit¢ AB.

Yant divife le c6té AB,entrais parties &gales
aux poins F,G, & ayant tiré par le point F,au

H_ I

AE&‘ L G B

cbté AB, la parallele FH , faites DI égal 4 EG , &
divifez IC, en deux également au point K , & EB,
en deux également au point L, pour tirer les
droites EI,KL, qui divi&rom le Parallelogramme
propolé ABCD, entrois parties égales,

Demm_/lutim.

Car fi I'on tire par le point F, au cbté
AD, la parallele FH , la Ligne DH fera égale 2
la Ligne AF, & par confequent 4 la Ligne F G, &
1 des deux Lignes égales EG, DI, on bte
les deux égales FG, D H , il reftera la LigneE F

-
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égale A la Ligne HI, ce qui fait que les deux
Thiangles équiangles OEF , OHI, font égaux pat
26. 1. & que pat confequent le Trapezoide AEID,
eft égal au Parallelogramme AFHD , & confe-
quemment au tiers du Parallelogramme propofé
ABCD : & parce que l'autre Trapezoide EBCI,
fe trouve divifé en deux également par la droite
KL, comme nous demontrerons au Problere VL.
il enfuit quele Parallelogramme propofé ABCD,
eft divifé en trois parties égales par les LignesIE,
KL. Ce qu'il faloit faire & demontrer.

PROBLEME 1IV.

Divifer le Parallelogramme donne ABCD R
en trois pamtes égales , par denx Lignes
tirées de U Angle donné A.

Yant fait la Ligne CE égale au tiers du
c6té C D,&ayant tiré parle po;nt F milieu de
c la Ligne BE
~7 a la Diago-
nale AC, la
paralleleFG,
menez  les
deux Lignes
AE,AG, qui
diviferont le
Parallclogra-

me Proprofé A B C D en trois parties egales.

P E

-
o
Y
o

Y

D:monflration.
Caril a efté demontré au Probleme . que le

CHAPITRE 11

"Triangle ADE eft égal au tiers du isara -
glzc propofé ABCD, & il fera demomgéefgl;?-
Ac';nc VIL. que la, Ligne AG divife le Tra "

\BCE en deux également. D'odl il fuic upelze
ngges AE, AG, divifent le Pa.r::illelograunn(}ee -
{;qfe ABCD en trois parties égales. Ce "lP b
oit faire & demontrer, Wil b

PROBLEME v.

Divifer le Parollelogramme don
‘ né
en frois parties ézales, par dea‘:i?l,,),;

tirées dwu poi / HE
e AB.” point downé E fur ¢ cite Jos.

Yant fait les Li

n i
cune au tiers dg < AF, DG, ¢gales cha-

u coeé AB,,& Ia Ligne GH
G = cgale 3 Ia Ligne
; EE > titez par le
K fomtl » milieu de
aLigne BH,ala
LigneEC, Ia pa-
rallele IK , & me-
2 nez les deux Li.
als gnes EHLEK, qui
diviferort le Pa-
€n trois parties

t"allelogramme ptopofé ABCD
égales. ’

Demon(lyation.

Caril a efté demontré ay
5 Probleme 111,
Trapezoide AEHD , eft Ie tiers du Paralleloggﬁf
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me ABCD, & le refte fe demontrera au Proble-

me vllc

PROBLEME VI.

Divifer le Trape3oide donné ABCD, en asé-
tant de Parties égales quwon voudra.

I vous le voulez divifer par exemple, en trois
S paties égales , divilex chacun des cotés paral-

lesAB, CD, en trois parties égales aux poins
lEC,F s G,’H, &’ menez les droites EG, FH, qui

diviferont le Trapezoide propofé ABCD, en trois
ties égales , puifque ces trois parties font com-

pofées de Triangles égaux , &c.

E¥S
S

CHAPITRE IL m

PROBLEME VIL

Divifer le Trapeze donné ABCD s en deux
également par uwe Ligne droite
tirée de U Angle dmné D.

é Yantticé par le point E, milieu de la Diagona-
le AC, ladroite EF, parallele 4 I'autre Dia-
gonaleBD,
menez |a
droite DF,
qui divife.
ra le Tra-
peze pro.
pofeé ABC
. D,en deux
.\ parties éa

B gales.

Demon[lration.

Car fi aux Triangles égaux DEA , DEC, on
ajodte les Triangles égaux AEB, CEB, on aura
le Trapeze ADEB, égal au Trapeze CDEB, & &
caufe du Trapeze ADEB égal auTriangleADF, & du
Tre:rcze CDEB égal au Trapeze CDF B, parce que
les deux Triangles DEO, BFO, font égaux, comme
Fon connoitra en Gtantdes deuxT riangleségauxDEB,
DFB, le Triangle commun DOB, il s’en fuit que
Ie Triangle ADF, eft égal au Trapeze CDFB, &
quiainfi la Ligne DF divife le Trapeze donné
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ABCD, en deux également. Ce qu'il faloit faire &
demontrer.

PROBLEME VIIIL

Divifer le Trapeze donné ABCD, en deux
également , parune Ligne droite tirée
du point E miliew du ¢é1é AB,

Q Yant tiré par IAngle D , au c6té donné AB,
la parallele DF , tirez par fon point du milieu
GalaLi
ne EC,
%a paralle-
leGH, &
menez la
droitcEH
quidivife-
rale Tra-

eze pro-
gofé PAB
CD, en
deux éga-

Demonflration. lement.

Car fi aux deux Trapezoides AEGD, ?EGF,
qui font égaux par le Probleme VI. On ajotte les
Trianoles GCD , GCF , qui font aufli égaux , par
38.1. on aura le Pentagone AEGCD ¢égalau Trapeze
EGCB ,oule Trapeze AEH D cgal, au Trapeze
EHCB , 4 caufe des deux Triangles égaux EGO,
CHO , comme !'on connoitra en otant des deux

Triangles égaux EGC EHC, le Triangle co{angén’

EOC ; dCHA PITRE 1L 13
» ou desdeux égaux EGH , CG -
mun GOH, &c. 8 ’ Hle com

SCOLIE,

Ce Pgoblemc {e peut refoudre autrement , &
tres-facilement en certte forte, Ayant tiré des d’eux
¥ —D H poins A, B, fur

S _c lecoté CD, les

5 .., @ deux perpendi.

. i culaires AF s
; BG, cherchez
.\ aux trois Lij-

~,. gnes AFBG,
5 ' BG,C D, une
quatricme proportionnelle DH , & menez la droi-
te EH, qui divifera le Trapeze propof¢ ABCD,en
deux parties égales, ’

- ~

i

Demonftration.

Car puifque par la conftruction » hous avons
cette Analogie , AF+BG, BG::CD, DH.en
divifant, on aura celle-cy sAF, BG:: ’CH D‘H
& le Rectangle AFDH fera éaal au Re&,angle,
BGCH, & par confequent le Triangle AHD au
Triangle BHC , & a caufe de I'égalié des deux
Triangles AEH , BEH , il s’enfiiic que le Trape-
ze ADHE eft égal au Trapeze BCHE » & qu'ain-
fi la Ligne EH divile le Trapeze propofé¢ ABCD
en deux partes {gales. Ce quil falojr faire & de-
montrer,

Ce méme Probleme fe peut auffi refoudre par
le moyen du fuivant qui eft plus géneral,

H
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PROBLEME IX.

Divifer le Trapele donné ABCD , endeux
galement par une Ligne droite tirée du
point E donné fur le coté CD.

A_ Yant tiré de I’Angle C, ala Diagonale D B,
la parallele CF, qui rencontre le coté AB,
prolongéen F,
divifez AF en

< \ deux égalemér
g I.;::...__~ au pointG, &
. \ ayant tire de
F N N\ LT VAngle D Ala
HG B LigneEG la pa-

ralleleDH, me-
nez la droite EH , qui divifera en deux également
le Trapeze propofé ABCD.

Demon_/lmtion.

Car 2 caufe du Triangle ADF égal au Trape.
fe ABCD, comme nous avons demontrédans no-
tre Geometrie pratique , {a moitic ou le Triangle
ADG fera auflt la moiti¢ du Trapeze ABCD : &

arce que c¢ méme Triangle ADG , eft égal au
Trapeze ADEH , a caufe des parallelesEG, DH ,
il fuic que ce Trapeze ADEH , eft aufli la moiti¢
du donné ABCD, & que par confequent la Ligne
DG divife le Trapeze donné ABCD en deux par-
ties égales. Ce quiil faloic faire & demontrer.

CHAPITRE 11, -

PROBLEME X.

Divifer le Trapeze domné ABCD s en deys
cgalement , par une Ligne paral-
lele au cére domné A D.

Yant tité par I'Angle C, 4 la Diagonal
DB, la parallele CE , qui rencontre gicy l:
D, c6té AB pro.
longé en E ,

& ayant di-
e g Vile AE en
: TTE deux égale-
HERR : " { métau point
Lot ; K i F, frolon-
RO . ogez le coeé
Y o CD, jafqua

...... KR v ce qu'il ren-
6' contre le c6-

te AB pro-

longéen G, & abaillez du point F, fur AG la per-
pendiculaire FO, qui fera tgnie en O, par un de-
mi - cercle décrita I'entour de . A G, Faites enfin
GH ¢gale a GO, & tirez par le pointH, au cbté
AD, la parallele HT, qui divilera le Trapeze pro-

pofe ABCD en deux parties égales,

Demonﬂmtim,

Car & caufe duTriangle ADE , égal au Trapeze
ABCD, comme nous avons demontré dans ndere

Hi
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!(l;iomcttie ptatiq?c , fa meiti¢ ou le Triangle ADF,
fera égal au Trapeze BUDF: & parce que le
Triangle AOG eft reftangle, par 31. 3. les deux
Triangles AOG,FOG {eront femblables, par8.
6. & par 4. 6.1a Ligne GO, ou fon égale GH,
fera moyenne proportionnelle entre les deux AG,
GF, ceft pourquoy la raifon de ces deux Lignes
AG, GF, fera égale a celle des deux quarrez AG,
GH, par Coroll. 20. 6. laquelle raifon eft la
méme que celle des Triangles femblables ADG,
HIG , par 19. 6. & comme la ra\lfon des mémes
Lignes AG, GF, eft auffi égale a celle (.iels deux
Triangles ADG,FDG,par 1 6. on conclud axfem?nt ,
que laraifon des deux TrianglesADG,HIG, eft éga-
le a celle des deux Tmangles ADG, FDG , & que
par confequent le Triangle HIG, eft cgalA auTnapglc
FDG ; celt pourquoy fi de chacun on 6te le Trian-

le commun BCG , il reftera le Trapeze BCIH ,
égalan Trapeze BCDF , ou a la moitié du Trapeze
donné ABCD. D’oul 1l fuit que la droite HI, d,1v1-
fe le Trapeze propofé ABC") endeux parties ega-
Jes. Ce qu’il faYoit faire & demontrer.

SCOLIE

Ce Probleme fe peur refoudre autrement &
affez facilement, pourvi que 'on feache redui-
re un Trapeze en Trapezoide, & dlv.lfer unTra-
pezoide en deux également par une Ligne paralle-
le a Pun des deux cotez paralleles, Ce que nous
enfeignerons icy briévement.

Pm%r reduire gremiérement le Trapeze AAB,CD,
en Trapezoide, tirez de I’Angle A , au cot¢B G,
la parallele AE , qui fera finie en E , par la Li-
gne DE, parallele a la Diagonale AC , & menez

CHAPITRE IL

uy
la droite EC, & le Trapezoide AB CE feraégal-
au Trapeze propofé ABCE.

Demonfiration.

Car fi des deux Triangles égaux AEC,ADC ,

par 37. 1. on
ote le Trian-
gle commun
AFC, on aura
leTnangle AF
E egal au Tri-
angle CFD,&
fia chacun de
ces deux Tri-
angles égaux
AFE, CFD,
on ajolite le

Trapeze A B
B C Fl: on aura

leTrapezoide
ABCE, égal au Trapeze donné ABC D.Ce qu'il
faloit faire & demontrer,

Bien que cette metode foit courte & facile,
neanmoins elle ne fe trouve pas propre pour né-
tre deflein , qui eft de divifer un Trapeze en deux
€galement , parce que dans cette réduion il ya
deux cotez qui changent. C'eft pourquoy nous en-
feignerons icy une autre metode pour reduirs un
Trapeze en Trapezoide , en changeant feulement
un ceé,

Pour donc reduire le Trapeze ABCD, en Tra-
pezoide, prolongez les deux cétez AD, BC >jul-
qua ce qu'ils e’ rencontrent en E , & coupez le
c6té AE en F, en forte que le c6té BE foit au

Hiiij

(B

N S—
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c6té AE comme le Re&angle CED , au quarr¢EF,
ce qui eft facile. Aprés cela menez la droite CF, &

/ ........ 9>
7

i G. Enfin

i le point D, la parallele DG. k
3:20::1;61: fc,iar;it: I}’)G , qui fera Iparallcle an cot¢ AB,
& le Trapezoide ABGF fera égal au Trapeze pro-

pofé ABCD.

Demanfiration.

Car 4 caufe des Triangles femblables EFC , EDG,

le Rectangle FEG , fera égal au Rc&an.glgFC.l:Elgé Ié;c
Yon pourra faire cette Analogie , FEG :: EFg:: CED,
EFq, & 2 caufe que EF eft une hauteur cozl mu-
ne aux deux premiers Redtangles , ox} poulr‘ru al-
re celle-cy EG , EF = CED,EFg , & hau l:  des
deux derniers termes CED , EFg , on met

Lignes BE , AE , qui fonten o me raifon par la

conftruétion, on aura cette derpiere Amlogie ,EG?

CHAPITRE IIL 19
EF :: BE, AE, laquelle fait connoitre par 6. 6. que
le petit Triangle EFG, eft femblable au grand
EAB, & que par confequent le cSté FG eft paral.
lele au c6té AB; & qu'ainfi la figure ABGF eft un
Trapezoide , lequel eft égal au Trapeze propofd
ABCD, a caufe de Iégalité des deux Triangles
FDC, FGC, par 37. 1. defquels Stant le Triangle
commun FOC , il reftera le Triangle FOD égal
au Triangle COG , c'eft pourquoy fi 4 chacun de
ces deux Triangles égaux FOD ,COG , on ajolite
le Pentagone commun ABCOF |, on aura le Tra-
g'ze ABCD égal au Trapezoide ABGF. ce qu'il

loit faire & demontrer.

Il ne refte ?Ius c;u’ét vous enfeigner la maniere
de divifer en deux égalementle Trapezoide ABGF,
pat une Ligne paral%cle au c6té AB, ce qui fe fe-
ra en cette [orce.

Couppez le c6té AEen H , en forte que le quar-
ré EH, foit la maitiéde la fomme des deux EA,
EF, & menez par le pointH, 4 la Ligne AB, la
parallele HU, qui divifera le Trapezoide ABGF, &
par confequent le Trapeze propoié¢ ABCD , en deux
¢galement,

Demenfiration.

Car puifque la fomme des quarrez EA | EF eft
double du quarré EH , par la conftrution ,.les
trois quarrez EF, EH | EA, & par confequent les
Triangles femblables EFG,EHI, EAB , qui
font en méme raifon, par 19. 6. feronten pro-
portion arithmetique : c’elt pourquoy I'excez du fe.
cond fur le premier, fcavoirle Trapeze HIGF,
fera égal & l'excez du wolfiéme fur le fecond, c’eft

H iiij

-
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;z?iite auDl?raSpe?? ABIH. Ainfi la I_,‘lgni:& HI1 él;la
feen deux parties égales le Trapgzo{:_ld; -B(?D £,
& par confequent le Trapeze propole .
qu'il faloit faire & demontrer.

COROLLAIRE,

i & du Pro-
i la pratique de ce Problerpg
b . ﬁlll/tl dtfn: [t’nani}:re aifée pour c’lmfer un g'ra-
‘::idc donné en quatre parties égales par deux
lI).le'gncs petpcndiculaires entre-elles.

PROBLEME XL

3 CD, en
iwifer le Trapexe domné AB _
Dw:{‘r;i: parties ?egalc: > pAr deux Lignes
tirées de I Angle donné D.

3 i le DB
Q iré de 'Angle C, 4 la Diagonale DB,
E?atr;iltcle CE, (%ui rencontre le c6té AB,

A ¥ ah
prolongé en E , divifez la Ligéxce AE . :nl ;ro;i g::;
ies é oins ¥, G, & menez l¢ '
;l)cls*‘ cg{;-‘gs auc’;uli’ diviferont le Trapeze propof¢
A Bb D, en trois parties égales , 4 caule dll ’ll;na;x(-
gle ADE,, qui eft égal au Trapeze A B (Jd ”t j
qui cft divifé en trois égalemenc par les droite

CHAPITRE 11 53]
DF, DG, il faut prendre garde que le point G
ne doit pas pafler au dela du poim B.

PROBLEME XII

Divifer le Trapeze domné ABCD > €8 Irois
paries ezales | par deux Lignes tirées
aupoint E , donné furle ¢i:¢C D.

Yant tiré de PAngle C , 4 Ia Diagonfle
DB, la parallele CF, qui tencontre le cbié

f
Y o
ECII 1)

A

AB prolongé en F, fajtes A G
de AF, & ayant tiré 3 la Lig
DH, &3 ]a Ligne BE, la parallele C1, faites
HK, égale 4 la moitié de HI, & menez les droi-
tes EH, EK

» qui diviferont le Trapeze propofé
ABCD, en trojs parties égales,

» égale 3 un tiers
ne GE la parallele

Demm_/}nm'm.

Car puifque le Triangls ADF, eft égal au Tra.
peze ABCD, & que le Triangle AD G > eneftle
ters, par 1. 6, 4 caufe dela afe AG , épale ay
tiers de la bafe AF , par la conﬁru&iou,%c Tra-
peze ADEH, qui eft égal au Triangle AD G,a
caufe de Ja Ligne EG , parallele 412 Diagonale
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‘l;;*l {era auffi le tiers du Trapeze ABCD .deix
patce’ que le Trapeze reftant BICEF , tfc té;:(uv;a rc;

i également par la droite EK,

v‘f’é lf: d‘ll:ll}: ccr;g a:icux ¢galement le .Tn,’angle. HEI,
qu'ecf’c égal au Trapeze BCEH , il s’enfuit que
;lmﬂeux Lignes EH ,EK, divifent le Trapeze p;o.
esfé-ABCD,, en trois parties égales, Ce qu'il fa-
Yc?it faire & demontrer.

PROBLEME XIIL

Divifer le Trapeze donné ABCD , en trois
pariies égales, par deux Lignes pa
 yalleles aw cdté downe AD.

' 4‘ Yant tiré par Angle C , & la Diagonale DB,

: icy le coué
la parallele CE , qui mconttl‘lA’;}: prolon-

géen E, &
c ayant faic AF
PN R égale au tiers
e -,*‘.‘;._. y:l,“',t’.....,... G de AE, PEOT
e s longez le cote
= 4 CD), jufques
T ace quil ren-
contre le coté
AB, prolonge
en G, & cher-
e chez enue
i lle GH,&
, une moyenne poportionne

:i\r?z’pfrple point Iz , au coté AD, lai.n tpzrali;ll:
HI ; Aprés cela tirez par le méme pc:11 e € - a

Ligr;c 1B, lapanllele CK, & ayant

P
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en deux c’galcmcm au point L , cherchez enere
HG, GL, une moyenne propottionnelle G M,
rour tirer par le point M au méme coeé AD,
4 parallele MN |, & e Trapeze propolé¢ ABCD R

¢ trouvera divifé en trois parties egales par les
deux paralleles H I, MN.

Demon_/}mtim.

Car on demontrera comme dans le Probleme
X. quele Trapeze ADIH, eft le tiers dy propo-
{¢ ABCD, & que la Ligne MN , divife en deuyx
également le Trapeze HBCI , quieft égal aux deyx
tiers du propofé ABCD, D'ou il eft aif¢ de cof.
clure que les deux LignesH1 , M N , divifent le
Trapeze propof¢ ABCD, en trois parties égales.
Ce quiil faloit faire & demontrer.

PR

PROBLEME X1V,

Divifer le Trapeze donné ABCD, en 1r0is
pariies égales par deux Lignes tirées
des dewx Angles oppofez B, D.

A Yane tiré de PAngle C, 112 diagonale DB,

la parallele CE, qui rencontre le c5té AB
prolongé en E| faires AF ézale A untiers de AE,
& menez la droice de D F » laquelle eftant pro.
longée rehcontrera Ja parallele CE , aufli prolon.-
geen G, & ayant divilé la Ligne FG en deux
egalement au point H, menez la droite BH > &
les deux- Lignes DF » BH, diviferont e Trape-
z¢ propof¢ ABCD, en trois parties égales.
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Demonfiration.

Car puifque la bafe AF, du Triangle ADF»
eft le ders de la bafé AE, du Triangle ADE »

qui eft égal au Trapeze ABCD, ce Triangle
ADF fera par 1. 6. le tiers du Triangle ADE , &
par confequent du Trapeze ABCD : & pareille-
ment patce que la bale FH, du triangle FBH eft
la moiti¢ de la bafe FG du Triangle FBG; qui eft
égal au Trapeze FBCD , ou aux deux tiers du
Trapeze ABCD , ce Triangle FBH, eft la moi-
ti¢ du Trangle FBG, ou du Trapeze FBCD, &
par confequent le tiers du Trapeze ABCD. D’ol

il fuit que le Trapeze propofé ABC D eft divifé

en trois parties égales par les deux Lignes DF,
BH. Ce qu'il faloit faire & démontrer.

PROBLEME XV.

Divifer le Trapeze donné ABCD , endeux
parties , dont la raifon foit dgale & celle
des denx Lignesdonnées AG,AH.

Yant ticé des Angles A, C, fur la Diago-
nale DB , les perpendiculaires AF , CE, &

CHAPITRE 1II ra¢
ayant prolongé AF en I, en forte que FI, foit
égaled CE, divifez A1, en L, en !?me que les

quatre Lignes AH, AG, Al, AL, foiem propor.
k|

y tionnelles, &
parce que le
-[ goint L, tom-
e icy fur la
perpédiculai.
5 reAF,duTriZ.
A BA gle ADB,
divifez fon c6t¢é AB en M, en forte que les
quatce Li%ncs AF, AL, AB, AM , {oient pro.
ortionnelles , & menez la droite DM, qui divi-
Fera le Trapeze propefé ABCD, en deux parties
ADM , BCDM dont la raifon eft ¢gale a celle
des deux Lignes données AG , GH.

Demongflration.

Car puifque par 1. 6. le Triangle ADMeft au
Triangle BDM, comme AM a BM , en compo-
fant , le Triangle AD M fera au Triangle ADB,
comme AM a AB,ou comme AL a AF: & pareille-
ment puifque leTriangle ADB eft auTriangleCDB,
commeAF aCE,ouFl en compofant,leTriangleADB
feraau Trapeze ABCD,comme AF a Al, & fiala
place du Triangle ADB , & de la Ligne AF, on
met le Triangle ADM, & la Ligne AL, qui
font en méme raifon, comme il vient d’étre de-
montré, on connoitra que le Triangle ADM eft
au Trapeze ABCD, comme AL a Al, Ceft pour-
quoy en divi(ant , le Triangle ADM eft au Trape-
ze BCDM, comme AL a LI, ou comme AG &
GH. Ce qu’il faloit faire & démontrer.
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SCOLIE.

On void aifément que par le moyen de ce
Probleme , on peut retrancher d’un Trapeze don-
né telle partie que 'on voudra, & de plus refou-
dre le Probleme VII. & divifer un Trapeze don-
né en autant de parties égales que I'on voudra.

PROBL EME XVL

Retrancher d unT rapeze donné une figure c:gz-
le & une figare donnée.

I Pon reduit en Triangle le Trapeze propofe,

comme nous avons fait dans plufieurs Pro-
blemes de ce Chapitre , & que de ce Triangle on
retranche une figure égalc a la donnée par les pre-
ceptes du Chapitre precedent, le Probleme fera
refolu.

Ou bien on confiderera la raifon de la figure
donnée au Trapeze donné , & a l'aide du Proble-
me precedent on divifera le Trapeze donné felon

certe raifon,

Th%
FE
%

12y
fineih el afhcTeln: Albelh Th aladlaitz
CHAPITRE IIL

De la Dicvifion des Polygones.
PROBLEME 1.

Divifer un Polygone rvegulier en deux éga-
Lement par une Ligne tirée du milicu
de Vun de jé: cotez.,

Remiérement file Polygone regulier eft com.

pofé d'un nombre pair de cbtez , comme I’E-

£ W xagone ABC DE, ondivifera

deux defes citez oppofez & pa-

ralleles, commeAB, DE , chacun

en deux également aux poins

G, H, par ot l'on menera Ia

droite GH , qui divifera en deux

arties égales I'Exagone propofé
KBCDEE 8 Prop

Mais fi le Polygone propofé eft compofé dup

A F_n nombre impair de cbrez com.

— me le Pentagone ABCDE |

on divifera 'un de fes cdrez

comme AB, en deux égalc..

¢ ment au point F, par on

a Pon tirera a I'Angle oppofé

D, la droite DF , qui divife_

ta le Pentagone propofé¢ ABCDE, en deux par-

tics égales.

A G B
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Nous ne donnons pas la demonftration de ces
deux partiques, parce qu'elle eft évidente, caron
void aiftment que chaque Polygone fe trouve di-
vi€ en deux Trapezes égaux , puifque les Angles
& les cotez de I'un font égaux aux Angles & aux
cotez de l'autre..

LEMME.

Reduire un Polygone propef¢ en
Triangle.

POurreduitc en Triangle un Polygone comme
pat exemple le Pentagone ABCDE , tirez 2
P'une de ces Diagonales , comme a la Diagonale
DB, par I'Angle voifin C, la parallele CF, qui
rencontre icy le coté oppofé¢ AB, prolongé en F, &
menez la droite DF pour avoir le Trapeze AEDF,
égal au Pentagone propof¢ ABC DE, a caufe
du Triangle
DOC¢égalau
‘TriagleBOF,
.. ceft pour-
<o, quoy il Ny a
qu’a reduire
en Triagle ce Trapeze A EDF, ce qui fe feraen
tirant 4 {a Diagonale EF, par IAngleD,la pa-
rallele DG, qui rencontre icy le coté AF pro-
longé en G, par o vous menez la droite EG , &
vous aurez Je Triangle AEG, égal au Trapeze
AEDF, ou au Pentagone propof¢ ABCDE ,a cau-

fe du Triangle EOD égal au Trizn§le FOG.
Ainfi vous voyez que Lon peut aiféement reduire
en Triangle
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en Triangle tel Polygone que 'on voudra, parce
qu'onle peut toljours réduire en une figure d’au-
tant de cotez moins un, & cette autre figure en
une autre d’autant de cdtez moins un, & conti.
nuer ainfi jufques au Triangle, Comme icy dela
figure de cinq cdtez ABCDE, nous en avons
faic une de quatre AED F, & de celle-cy une de
trois AEG.

PROBLEME 1L

Divifer un Polygme regulier en deux éga-
lemens par une Ligne parallele
A Vun de [es cite,

Remiérement fi le Polygone regulier eft pait
comme I'Exagone ABCDEF, & qu’on le veuil-

D le divifer en deux églement
par une Ligne parallele au c5-
té donné A B , onrtirera cetce

r\__/

€ Ligne par les deuxAnglesF,C,
qui font diametralement op-
pofez & également éloignez
A du cbté donné A B. La de-
monftration en et trop claire pour en parler icy
davantage.

Mais fi le Polygone propofé eft impair , comme
le Pentagone ABCDE, on le divifera en deux éga-
lement par une Ligne parallele au cbté donné AB |
par une metode qui convient & toute forte de
Polygones , comme vous allez voir.

Ayant reduic par le Lemme precedent, le Pen

‘_A.___
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tagone proroﬁ’e ABCDE, auTriangle FCH, com-
me icy par le moyen des deux Lignes BF ,DH , pa-
ralleles aux deux
’ Diagonales C A ,
B D CE, divifezla ba-
A\~ /. feFHendeux éga.
L /.5 lement au point
/ 2 G, & menez la
droite CG , pour
avoir le Triangle FCG égal a la moitié du Trian-
gle FCH , ou du Pentagone propofé ABCDE. Tirez
enfuite par le point C , au coté donné AB une
Ligne parallele , qui fe trouve icy la méme que
la Diagonale CE , patce que le Pentagone pro-
pof¢ ABCDE, elt regulier. Ainfi cette parallele
donnera fur le c6té AE prolongé quand il enfe-
ra befoin , le point E, & le cdté BC, prolongé
donnera fur le méme cété AE aufli prolonge le
oint I. C’eft pourquoy vous chercherez entre les
Lignes IE, IG, une moyenne proportionnelle IN,
& vous tirerez par le point N, au coté donné AB,
la parallele NO, qui divifera le Pentagone pro-
polé ABCDE, endeux parties égales.

Demonjlfation.

Car 4 caufe des Triangles femblablesICE , ION,
on connoit par 19. 6. que la raifon du Triangle
ICE , au Triangle ION , eft égale a celle du
quarré IE, au quarté IN, & f1 a la place des
deux quarrez 1E, I N, on met les denx Lignes
1E,IG,qui font en méme raifon, a caufe des trois
proportionnelles TE , IN , 1G, & encore fia la

lace des deux Lignes IE, IG, on met les d~eux
Triangles ICE , ICG , qui font en méme raifon

—ares

1.-:.....-..1;;;....A G.'Ii);_ ﬁ’
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pact. 6. on connoitra que la raifon du Triangle
ICE, au Triangle ION, eft égale & celle du
Triangle ICE, au Triangle IC G & que par
confequent le Triangle [ CG eft égal au Trian-
gle ION, & fi de chacun on 6te le Triangle
commun IB A, il reftera le Trapeze ABCG , éga-
leau Trapeze ABON, C'eft A dire auTriangle FCG,
ou a]a moitié du Pentagone propofé A B C DE.

PROBLEME III.

Divifer un Polygone regulier en quatre par-
ties e’gale& par desx Lignes per-
pmdiml»ires entre - elles.

Remiérement fi le Polygone regulier eft pair,
comme VExagone ABCDEF | divifez deux de
fes cotez oppofez & paralle-

E_8 D e, comme AB, DE, cha-
‘\ cun en deux également aux

| poins G, H, & menez la
droite GH, & le Diamerre
CF. Il eft évident que ces

H deux LignesCF, GH, font

perpendiculaires entre-elles ,
& qu'elles divifent 'Exagone propofé ABCDEF,
en quatre parties égales,

Mais file Polygone propofé eft impair , comme
le Pentagone ABCDE , divifez l'un de fes cbrez
comme AB , en deux également au poincF, Pa‘;
lequel vous tirerez a I'Angle oppofé D | Ia
droite DF, qui fera perpendiculaire au méme c3.
1jj

A
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t?AB & divifera le Pentagone propof¢ ABCDE

igs coales.
en deux :amcs ega Aprésceladivilez par le Pro-

bleme II. le méme Pentagone
ABC DE en deux également
par ladroite GH, parallele an
| méme c6té AB ., ce qui fera
que cette parallele GH fera
—L—f  perpendiculaire a la Ligne DE,
A F & que ces deux perpendicu-
laires DF , GH , divileront lf: Pentagone P:opofe
ABCDE , en quatre parties cgales,

B m

PROBLEME IV.

- 14
Di'uifér un Polygone reguh’er en deax.ega-
lement , par une Ligne tiree ad'un point

donné fur Vun de fes citeZ,

Remiérement {i le Polygone regulier eft pair,
P comme 'Exagone ABCDEF , & qu il le faille
divifer en deux également par

D une Ligne tirée du point don-

néG , fur le c6té DE, pre-

nez fur lecoté parallele AB,

€ depuis I'Angle A oppof¢a

I'AngleD, la Ligne A H éga-

8 le alaLigne D G, ot depuis

AH B [Angle B oppofé a I'AngleE,

. la Ligne BH ¢galea la Ligne

EG, & menez la droite GH , qui divifera ,le Po-
lygone propefé ABCDEF , en deux paruies égales
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comme il et aif¢ 3 demontrer.

Mais fi le Polygone propof¢ eft impair , comme
le Pentagone ABCDE, & qu’on le veiiille divi-
fer en deux également
par une Ligne tirée du
point donné O, furle
cote donné CD, fui-
vez cette regle gene-
ST\ E 4/ 3 rale pour routeforte de

Howen ML i Polyeones.

¥ OANH E G Ay};gntreduitle Peata-
gone propofc ABC DE, au Triangle FCG, &
ayant divifé {2 bale FG, en deux cgalement au
point H , tirez les Lignes HC, HO, & 4 la Li-
?we HO la parallele CN, qui donnera fur la ba-
e AE, le point N, par o0 tirant au point don-
né O, la droite NO, elle divifera le Polygone
propofé¢ ABCDE, en deux parties égales,

Demosnfiration.

Car il eft évident que le Pentagone ABCON,
eft égal au Triangle FCH , a caufe de la Ligne
OH, parallele a la Diagonale CN, & de la Li-
gne BF parallele & 'autre Diagonale C A : & par-
ce que le Triangle FCH, eft la moiti¢ du Trian-
gle FCG, ou du Pentagone propof¢ ABCDE , il
s'enfuit que le Pentagone ABC O N eft auflila
moiti¢ du propofé ABCDE ; & qwainfile Penza-
gone propof¢ AB CDE eft divifé en deux égale-
ment par la droite NO. Ce qu'il faloit faire & de-
montrer.

Iiij

AA,
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PROBLEME V.

Divifer le Polygone donné ABCD, en
trois parties égales > par dewx Lignes ti-
ries du point domne O. [ar le coté don-

né CD.

Yant reduit le Polygonc propof¢ ABCDE
/ & au Triangle FCG, & ayant fait FH , éga-

€o

"ANH M ET

{e au tiers de FG , menez les droites HO,HC>
& tirez ala droite HO , par le point C, la pa-
pallele CN , qui donnera fur la bafe AE, le point
N, par lequel & par le point donné O, vous me-
nerez la droite NO.

Aprés cela reduifez la figare NE DO au Trian-
gle NOI, & ayan divifé fa bafe NI, en deux
également au point M, menez par ce point M,
au point donné O, la droite OM, laquelle avec
la precedente ON , divifera le Polygone propof¢
ABCDE en trois parties égales.

Dcmonﬁmt:‘an.

Car on demontrera comme dans le Probleme
precedent, que le Pentagone ABCON eftle ders

~ CHAPITRE IIL 135
du propofé ABCDE , & que le Triangle NOM
et la moitié du Trapeze NEDO ; Dol l'on
cgnclud aifément que les deux Lignes OM, ON,
divifent le Polygone propof¢ ABC DE, en trois
parties ¢gales. Ce qu'il faloit faire & demontrer,

PROBLEME VI

Divifer en trois _partizs ézales le Polygome
donné ABCDE | par deux Lignes
tirées de U Angle donné D.

A‘ Yant reduitle Polygone propofé AB CDE
au Triangle F D G, divifez fa bafe F G en

T A H 1 BTG
trois parties ¢gales aux poins H, I, & mencz les

deux Lignes DH, DI, qui diviferont le Poly-
gone propofé ABCDE, en trois parties égales,

Demonftration.

Car on demontrera comme auparavant , qu
Trapeze AEDH , eft le tiers duPPolygon; grocpct
{€ ABCDE, & comme le Triangle HDI en cft
auffi le ters, il Senfuit que le Polygone propofé
ABCDE fe wouve divif¢ en trois parties égales

Liiij
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par les deux Lignes DH , DI. Ce qu'il faloit fa.-
re & demontrer.

PROBLEME VIL
Diwifer le Polygone donné ABCDE, en

zrois parties égales , par deux Lignes
tirdes des deux poins O, P, donnez

furle coré CD.

Yant reduit le Polygone propof¢ ABCDE
au Triangle FDG , & ayant faic FH, éga-

FA—I_ H u
le au tiers de la bafe FG , tirez par le point D,
i la Ligne H O, la parallele DI, & menez la
droite Ol. De méme ayant reduit le Trapeze IBCO
au Triangle IOL, & ayant divifé la bafe IL en
deux ¢également au point M, tirez a la Ligne
MP, par le point O, la parallele O N, & me.-
nez la droite P N, & le Polygone propof¢ ABCDE,
fe trouvera divifé en trois parties égales par les
deux Lignes O N,P M

Demonftration.

Car on demonirera comme dans le Probleme IV,
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que le Pentagone AED OI, eft le tiers du pro-
polé ABCDE, & que le Trapeze IOPN,eftla
moiti¢ du Trapeze IBCO, & par conlequent égal
au tiers du Polygone propofé ABCDE , & que pac
confequent le Trapeze reftant NBCP | eft aufli
le tiers du méme Polygone ABCDE ; D’oul il fuie
que ce Polygone ABCDE, eft divifé en trois
parties égales par les deux Lignes OI, P N.

PROBLEME VIIL
Divifer le Polygone donné ABCDE, en

deux parties dans la raifin des deux
Lignes donnees A1, 1L, par wne Li-
gre tirée de U Angle donné D.

Yant reduit le Polygone propofé ABCDE,
au Triangle FDG, divifez fa bafe FG dans

A\__!_"‘

® Jaei A H

la raifon donnée AI,IL,au point H, enforze que
les quatre Lignes AI, IL, FH , GH, foient pro-
portionnelles, & menez la droite DH, qui divife-
ra le Polygoue propofé ABCDE, en deux partics
AEDH, BCDH , proportionnelles aux ceax Li-
gnes données Al IL.
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Demon_/iratim.

Car on connoitra aifément que le Trapeze AE
DH, eft égal au Triangle FDH, & que le Tra-
peze BCDH , eft égalau Triangle GDH , & com-
me les Triangles FDH, GDH, font proportionnels
aux deux Lignes FH ,GH, ou aux deux données
AL, IL, il s’enfuit que les deux Trapezes AEDH ,
BCDH, font aufli proportionnels aux deux Lignes
données AI, 1L. Ce qu'il faloit faire & demontrer,

Les Problemes que mows omettons icy , & qui
ne pewvent Cre d'nfage , f¢ refoudront facilement, a
Usmitation des preedens. C'est powrquoy nows met-
trons fin & ce Traité.

FIN.
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